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EGIBVS fancirum omnibus 
nemini ambigendum opinor, fi- 
delem ciuem pro ijs cuneis* quae 
vd c$cf Fortunae vellcitaribus , 
vel fudore,ac laboi e potitur pro- 
prio, fuo naturali, legitimoque 
Principi tributum foiucre aicte 
teneri. Syderum, fu perorumque ingenti fjuorc Ve- 
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nctijs (in Libertatis Regia videlicet) proindeque 
fub huiufceCclfiflim* Reipublic* ad inuidiamvf- 
que felici regimine, in hunc terrarum orbem fura de- 
uolutus. Quumque (haud modicum vit« me* cur- 
riculum impendens) infeffa,pertina9iquediligentia, 
& anxietate quamplurimasacquifiuiffc geometricas 
diiiitias,f6rtafiisnon incongrue, ia&orfi ,‘prphis ve- 
digal reddere optimum duco . Vobis igitur Patras, 
acVroceres P^ftantiflinai, quibus prudemi&misVtt 
sequiftimis fuffragijs patrio a Senaru-gazas cunelas 
fcientiarum exercere, acadminittr'are,liuiufcemodi- 
que decimas exigere commiflfum yideosilludpr^ferv 
ti effero libello. Quodpeutiqucab vrban itate, Ve- 
ii ra lcniflima fpretum iri arbitrandum ; hoc namque 
Regia Munificentia Vobis congenita Polo vtriqUe 
innotefccns valde vetat. Hlud ergo hilari excipite 
fronte, mcque fetuum humiHimUrn,CQmed pariter, 
protectionis Vcftr* fub alis , vt enixe deprecor , fo- 
vete , ac tegite . Ad Neftoreos annos valete incolu- 
mes fcientiarum conferuatores , & propagacores* 
Equitum fplendor; dignitatis Procuratori* decus ; 
S L naas firmiflimaebafes; Vcnct* libertatis propu- 
gnacula i & perferorum ciuium Ariftocraticorum 
regula > norma, ac exemplar. Valete. 
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BENEVOLO- 


KACTATVL1 noftri De Infini- 
tarum Cochlearum Mentoris, &c. 

abfoluta imprefisione , non nulla Gepme - 
trica excogitauimus , ac tn duas diflri- 
buimus partes j quas etiam, Acceflio- 
nisad Stcriomerriam, & Mecani- 
cam appellitare fiat uimus . lnbisnan 
pauca ad menfuras , centraque grauitatis quamplurium fo- 
hdarum attinentia enucleantur . Verum dum de illarum di - 
uulgatione foltciti ejjemus , innumera impedimenta occurre- 
runt , coegerunt finem partis prima firmum 

punitum facere . Pars altera , fgfi non pauca alia , qua <-vcl 
fparfim fibedults •varijs commendantur y njel adhuc imma- 
tura , indige fi a phantafiam occupant opportunius tempus 

expeftabunt . Jguod attamen Deus filus fiat an aliquando 
fit aventur um Etenim quamms ftas nofira minime abnuat 

( labitur quippe nunc ipfius tnge fimus nonus annus ) nihilo- 
minus 
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minus incredibile propemodutn e SI quantum fors obSlet di , 
tterfd . S\tfi aptius fortafsiiquifque djferat , leec ageametrip 
indignatione ertum ducere, renuentis i em fnuolts elucubra- 
tiembuSf quntes noflrp decernuntur , cenfpurcart . Jguid- 
quid ft , lege hpc, Humanifiime Lettor . J$u( fi grata 
apparebunt 9 totis curabimus auribus alia his fuccedere < 
Vak.S' - " ' ^ 
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• r $$ Kffirmturi dtll? $tud\$ di ?*&*. 


H Anendo o/Temato per fede de! P.In^tiifit.jiella prfjnk pkrtc di 
Geometria campcfla dal P. F. Steftano dc Angefis , non cilcrui 
cofa alcr.ra contro )a Santa Fede Cattolica » e parimcntc per atte- 
ftato dei Segrefario ncftro nienre contro Prencipi , e bucni co- 
ftumi jccnccdc*no]icen*a> ehe fijftampato» cffcruandcfigl’ ordi- 
ni &c. * • *'■: ■ 


Dat. dal Magift. noftro ii aj. Febraro t€6i. 

* .* ' . , 4 ' 

t - . r Andrca Contarini Catt. Proc. Rcfor. 

2 Battifta Nftni Cau.Prec.Rer. 




Angelo Nicolofi Scgr. 
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, . Rcucrcndiflkni, Patris , Generalis*. . v , - 
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; t.AVDgT.VR JfiSVS CWRISTVS.' 
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O PVS inficrtptum , Acceffionis ad Stcriotnc- 
triam,& Mecanicam y &c.compofitum ab Admo - 
dum Reu. ‘~P. SkphaHo de <Angelit Veheto ptofefio Nofiri 
Ordinis k fu At orum , ac in Prenincia Veneta 'Definito- 
re , concedimus ' Typis demaddafi t dummodo habeat 
mcejfiartas licentias , {fif approbationes qua de 'tu- 
re fiunt nectjfiana <&c. fin quorum fidem pr a fient es 
mam propria fiubfiinp fimus , ac proprio Nofiri Officij fi- 
gillo muniu:mus . 

Datum 'Brixia , in Wpfiro Conuentu Corporis Chrifti , 
Die Decetnb. i 6 6 !• 


•*cv-ut ! Fv, Antonii» NoucllasGen. Iefuat. 


LoctU) Sigilli. 
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ACCESSIONIS 

.?* AD 

steriometriam, 


ET MECANICAM- 

PAR 3 'PRIMA. 



E Mcnfuris , & centris grauitatis 
fphsrar, fphatroidis , ac portionum 
eorundem quamplurimi pertracta- 
runt. Enituit inter hos mcrifice 
percelebris ille geometra Lucas 
Valerius inijs libris, quos dc cen- 
tris graui tatis folidorumappellitauit. Nos in quar- 
to illorum librorum, cuius inferiptio , De Infinitis 
Parabolis , ex analogia agnita inter h*c folida, & 
parabolam quadraticam, idem argumentum exa- 
gitauimus . Nunc, medio conoide parabolicoqua- 
dratico , eundem lapidem voluere intelligimus . Ve- 

A riim 
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t 'Accejfitnis ad Steriometr. $ Meun, 

rum ante omnia dcfcribere oportet indolem coBot- 
dis , quo vti eft animus. 

Supponamus A P B C, cfle portionem quamlibet 
f{h«ra?, cuius axis B Dj tota diameter BI jbafic 
ADC. Du^a autem chorda B A, ipfi fiatarqualjs 
&a» BD, ordinati re applicata ED,h t fc* 
mipaxabolaquadratica E BD, cuius axis BDjba- 
fis EDj ex cuius reuolutione circa BD, fit conoi- 
dee parabolicom EBF. In ipfo ordinarim applica* 
ta qualibet NPt, &iunda BPjerit N L, squa- 
lis BP. Namque, cum fit vr DB, «d BL, fictam 
quadratum A B, ad quadratum BP (propter fph ae- 
ram ) quam quadratum ED, ad quadratum N L. 
Erit permutandOjVt quadratum £D,ad quadratum 
A B, fic quadratum Ni» ad quadratum P B . Et 
vt ED v ad A B, jfic NI, ad BP. Sed ED, ce- 
quatur BA, cx conftru&ione. Ergoetiam NL, 
arquabitur PB. Et fic de reliquis. De his ergo 
erit. 

: PROPOSITIO !. 

Si fixi cylindri , nempe conoidi ciromferiptus , & Jtiper ca- 
divsd*Ji, & c.trc a eundem axiw cum portione . Enttu- 
bits cy tjxdi \ icas, qui e fi exccjjhs cylindri circumfcrtpti co- 
nouLi fi<p'A cylindrum fvperbafi portionis , triplus excej - 
fas cai.oidis ftfpr* partionem. 

C®- 
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C Onoidi fit circumfcriptus cylindrus GF, & 
H C, fit cylindrus fuper bau A D C, & circa 
axim BD. Dico tubum cylindricum GAK,e(Te 
triplum cxcelTus conoidis fiipra portionem . Sumpto 
namqucin D B, quolibet punao L, per ipfiim aga- 
tur planum MV, parallelum £F, fccans omnia ve 
infchemate. Quoniam enim fupra patuit quadra- 
tum ED, «quale quadrato B A; nempe quadratis 
AD, DB: & quadratum ED, eft «quale quadrato 
A D, Si rcftangulo E A f- Ergo rc&angulum E A F, 
cum quadrato A D, cft «quale quadratis A D, D B- 

A - z Ergo 



4 Accejfmns Ad Steriomet. Mccah . 

Ergo communi ablato quadrato AD, rc^angulnna 
E a F, eft «quale quadrato DB. Eodem modo, quo- 
niam patuit quadratum NL, aquale quadrato PB: 
eodem difcurfu patebit re&angulum NPT, sequ*! 
lc quadrato BL. Ergo re&angulum EAF, feii 
MOV, eritadre&angulum NPT, vt quadratum 
DB, ad quadratum BL: nempe (du<fta BA, &in- 
telle&o cono ABC) vt quadratum AD, feu OL, 
ad quadratum QL. Nempe, armilla circularis 
MOV, erit ad armillam circularem NPT, vteir- 
culusradij OL, ad circulum radij QL. Sed pun- 
€lum L, fumptum fuit ad arbitrium. Ergo tubus 
G A K , erit ad cxcelfum conoidis fupra portionem , 
vt cj lindrus HC, ad conuin ABC» Nempe in ra- 
tione tripla. Quod &c. 

SCHOLIVM I. 

Adnotetur attamen modus arguendi. Eodem 
quippe difcurfu , quo conclufum fuit, ede totum tu- 
bum cylindricum G A K , ad totum excefium co- 
noidis fupra portionem, probari quoque poteft,eifc 
v.g.tubum MAV, ad partem cxcelfus ex ENPA, vt 
cylindrus OC, adfruftum conicum ex AQLD.Et 
fic de reliquis partibus proportionalibus. Cum ve- 
r6 ex fchol.2. propofic. 1 5. lib. z , de infin.Parabolis, 
& alibi, fic O C, ad fruftum conicum ex A QJL D,vc 
tripla AD, ad AD, QL, & tertiam ipfarum mino- 
rem continue proportionalem : nempe, vt tripla 
' ‘ DB, 


, . Diqiti7r!rl hi/ ( 
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Frim, 
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D B, ad D B, B L, & tertiam ipfarum proporciona* 
lcm. Erit etiam tubus cylindricus M A V, ad par- 
tem exceflus prajdi&am, vt tripla D B* ad D B, B L , 
& di&atn tertiam proportionalem , 

SCHOLIVM n. 

Ex noftris verb doflrinis generalibus aflignatis in 
lib. $ . de Infinit. Parab. facili cft difeurrere, conum, 
&exceffum praedirum, efle quantitates proportio- 

nalicer analogas tam in magnitudine , quam in-. 
gra- 
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grauitate : tam fecundum totum > quam fecun- 
dum partes proportionales . Ergo centrum gra- 
uitatis illorum folidorura fccabit BD, in eodem 
punfto- Sed L, v. g. centrum grauitatis coni ficfe- 
cat ® D, vt B L, fit tripla L D, vt a plurimis, &e- 
tiam d nobis pluribus vicibus probatum fait . Er- 
go etiam centrum grauitatis dicHexeeffus fic feca- 
bk B D. 

Pari paflu eodem modo fecabitur L D, a centro 
grauitatis partis exceflus ex E N P A , ficuti fecatur 
a centro grauitatis frurti conici A O ? C. Cum ve- 
ro ex fchol. propofic. iB.lib. 4. de lnfinit. Parab. fa- 
<3is B Y, tripla Y L, & BZ, tripla Z D, & fafto vc 
cubus D B, ad cubum BL, fic Yi* , ad QiZ, fic Jfc, 
centrum grauitatis frufti conici ex A QL D. Erit 
etiam Ifc, centrum grauitatis partis illius exceflus, cu- 
ius axis LD. 

SCHOLIVM m. 

Adhibuimus autem fyhsera» portionem , & non 
totam fphxram ad generationem conoidis paraboli- 
ci , quia fphxrsc portione , & non tota indigemus 
fphxra, ad patefacienda qoamplurima fequentia., . 
Non quod omnia fupradi&a non manifeftenture- 
tiamdeipfametfphxraintegra. V. g.frmfchem.fe- 
quentf,mpponartTd$ totam fphafram, eoius diameter 
B A, & fupponamuscoooides parabolicum getiiturii 
ex femiparabola C D B A, rcuoiurd circa axim B A > 

cuius 
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cuius ordijjatim applicata* fioc C A , «qualis B A," 
maximae chordarum fpb*ra?,& V,F, arqualis chor- 
da B E, & fic de alijs. Intellego cylindro ex re- 
da ngulo O A, ftmiparabola? circumfefipro. Etiam 
hic nipltis erit exceflus conoidis fuprafph3;ram_i.. 
Nam intellego etiam cono cx triangulo BCA, rc- 
uoluto circa B A*. EodemditelhjquofaAwmfuit 

it 
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3n prepofitiene fuperiori, ccnftabit, cylindrum effe 
ad exceflum , vt eft ad conum , Et exceflum p & co- 
ni' mefle magnitudines proportionalitcr analogas. 
Et quaecunque fupra conclufa fuerunt de exceflTu co- 
noidis fupra portionem ; hic concludentur deexcef- 
fu conoidis fupra fphaeram . Vt facile quifque pro- 
prio alfequetur Marte . 

SCHOLIVM IV- 

Antequam autem vlcerius procedamus, rangcimis 
incidentcr , quod fi in qualibet femiparaboI<L, 
CDBA, abfeindatur BA , pars axis squalis lateri 
redo parabolae, &apundo A, ordinatim applice- 
tur AC, ad diametrum, Seducatur BC> aefuper 
diametro BA. Fiat femicirculus BEA, &intel- 
Jigamus omnia rotari circa BA. Exceflus conoidis 
fupra fphsram tam fecundum totum , quam fecun- 
dum partes proportionales, erit squalis cono cx 
BCA. In hoc namque conoide CA, aquatur 
ABj quia quadratum CA, cum fitxquale redangu- 
lo fub Ali, & fub latere re&o , erit etiam aquale 
quadrato BA. Sed his omiflis confideremus fphar- 
r# portionem, vt fupra fecimus . 

PROPOSITIO II. 

Sim ambobus /olidis mferibantur coni. Differentia pr a di- 
tiorum /olidorum erit aqualis tam fecundum totum , 

quam 
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qtum Jicundum farta prop$rtio*4la ZijftrentU cox*- 
rum • 

D E totis cft mani feftjm . Quippe r< bus cylin- 
dricus G A k , eft triplus tam differenti* fo« 
lidornm,ex propofir.anreccd.qu»in Jiffcrcntiar co- 
norum- Quia, cum tam cylindrus GF, fit triplus 
coni EBF, quam cylindrus HC, triplus coni 
A B c . Eri t tubus G A K , triplus didx differenti* 
conorum . 

Dc totis, & de partibus proportionalibus fimul, 
parebit fic. Accepto pundo L, traiciatur planum 
M V, parallelum EF, fecans omnia vtinfchema- 
te , vt fupra faflum eft. Quoniam vt quadratum 
DB, ad quadratum BL, fictam cotum quadratum 
ED, ad totum quadratum 2L, quam ablatum— 
quadratum A D, ad ablatum quadratum QL. Er- 
go & vt quadratum DB, a d quadratum ®L, fic 
erit reliquum re&angulum EAF, ad reliquum re- 
^angulum aQR. Sed fupra etiam probatum eft, 
vt quadratum DB, ad quadratum BL, ficredian- 
gulum EAF, ad retfangulum NPT. Ergo re- 
angulum EAF, ad rectangula NPT, 2 Q R , 
erit in eadem ratione. Ergo illa reftangula erunt x- 
qualia. Quare & armilla arqualis armillx- Ec (oli- 
dum folido xquale tam fecundum totum, quam fe- 
cundi m partes proportionales. 
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PROPOSITIO III- 

Exceffus conoidis Jupra fuum conum , eft ecqualis excejtui 
portionis fupra fuum conum, tam fecundum totum, quam 
fecundum partes proportionales, 

D E totis exceffibus fic patebit. Namconusin- 
feriptus inconoide fecabit portionem fpha»- 
ra% vt eius pars ad verticem tota fit intra portionem . 
Frufti ver6 ad bafim,aliquapars fit extra portionem. 
Cum autem ex propofit. anceccd. differentia conoi- 
dis & portionis fit «qualis differentia» conorum».. 
Ablata communi parte genita a figura XE A, Sc 
addita genita a figura contenta & re&a,& curuc B X: 
patebit propofitum . 

De partibus proportionalibus non erit differens 
demonllratio, additis, & ablatis communibus parti- 
bus fecundum quod planum fccans parallelum». 
E D F, fecat folidum diucrfis in locis . 

SCHOLIVM- . 

Confequentcr ergo ad noffras do&rinasgcnera- 
lcs»excelfuspr«didti erunt quantitates proportiona- 
liter analoga, tam in magnitudine, quam ingrauita- 
tc,tam fecundum totum, quam fecundum partes pro- 
portionales . Vnde cenrrum grauiratis illarum feca- 
bit B D, in eodem pun&o, quod erit mediumipfius 

liD, 
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B D, vt deducum fuit» & in fchol. propofit.^. Mi- 
fcell. Hypcrbolici, & Parabolici , & in propofit.4$. 
eiurdem . 

Icem ex fchol. propofic.tf. citatf , eritcxceflus por- 
tionis fapra conum A B C,fibi infcriptum, dimidium 
coni EBF, infcripti in conoide: quia in loco citato 
deducum fuit, & deducetur faciliter , cxccflumco- 
noidis fupra conum (ibi infcripcum effe illius fub- 
duplum* 



i % Accefponls ad Steriomet.Cr Meet*. 

PROPOSITIO IV. 

Cylindrus circumfcriptus cuilibet portitni fpbar* , eflad ip2 
farrt) 'Vt quadratum radij bafis cylindri , ad dimidium 
quadratum radij bafis portionis , <una cum fexta parte 
quadrati axis eiufdem. 

C Viufcunque portioni ABC, fpfaa*r* fit cir^ 
cumfcriptus cylindrus HC« Dico hunc eflfe 
ad portionem, vt quadratum A D, radij bafis cylin- 
dri t ad dimidium quadrati AD, bafis radij portio- 
nis, fiu£ ha: bafes fint easdem, vt erit in omnibus 
portionibus non maioribus hemifphxrio,fiue diuer- 
fx, vt in portionibus maioribus hemifphaerio,in qui- 
bus bafis cylindri erit circulus fphxrx maximus, vna 
cum fexta parte quadrati B D. Nam cylindrus G F, 
circumfcriptus conoidi E B F, deferipto fecundum 
conditiones iupra explicatas, erit ad excefiam co- 
noidisfupra portionem, vt quadratum E D, ad ter- 
tiam partem redanguli EAF. Quia ad tubum 
cylindricum GAK, qui ex propofit. i-eft triplus di- 
£ti cxceflus , clt vtquadratum E D, ad re&angulum 
E^F. Sedidem cylindrus GF, eftconoidispura- 
bolici duplus, vroftcnfum fuit aquamplurimis, &e- 
tiam a nobis pluribus in locis, quoiumvnuseft pro- 
pofit. 1 5. lib.a. de Infinit- Parab. nempe eft ad ipfuni 
vtquadratum ED, ad fui dimidium; nempe ad di- 
midium quadrati A D, &reftan$uii EAf. Ergo 

cy- 
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cylindrus GF, erit ad portionem ABC, vt qua- 
dratum E D, ad dimidium quadrati AD, vnacum 
cxceifu dimidij rc&anguli E A F, fupra tertiam par- 
tem eiufdem: nempe vna cum fexta parte re&anguli 
EAF. SedcylindrUs HC, eft ad cylindrum GF, 
vt quadratum A D, ad quadratum DE. Ergo ex 
jcquali, erit cylindrus HC, ad portionem A BC, 
vt quadratum A D, vt radius bafis cylindri, ad di- 
midium quadrati A D, fifit radius bafis portionis, 
vna cum fexta parte re&anguli E A F.- nempe vna 

cum fe«a parce quadrati BD (namexconftructio- 

~ ne. 
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ne,rectangulum fi A F, eft «quale quadrato BD.) 
Qiipd &c. 

COROLLARIVM I. 

Ergo fi A BC, erit hemifphsrium, erit cylindrus 
H C, ipfius fefquialter » Namcum bafis cylindri , & 
hemifphxrij (it eadem : patet dimidium quadrati 
A D, vna cum fexta parte quadrati BD, feu aq, 
facere duas tertias quadrati A D. 

COROLLARIVM II. 

Ergo fi A BC, non eflet portio fph sera, fedfphaj- 
ra integra, vt BD, eflet eius diameter; cylindrus 
fphaeracircumfcriptusefTet eius fefquialter. Quod 
non tantum poteft deduci, quia hic cylindrus du- 
plus cylindri hemifph*ricircumfcripci, ficuri fph ae- 
ra dupla hemifpxrij ; fed etiam immediate, quia 
tunc bafis portionis nulla e fiet . Ht cylindrus fplrara 
dreumferiptus, cuius radius bafis lphaerafemidia- 
mcter,efTet vt dictum quadratum, ad fextam partem 
quadrati diametri: nempe, vt quadratum diametri 
ad t, feu ad * quadrati diametri. Eft enim etiam 
nunc cylindrus GF, exceflfusconoidis EBF, fupra 
fphseram D A BC A , in hoc propolito cafu» triplas 
ex fchol. i .propofit, t« 

CO- 
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COROLLARIVM III- 

Ergo exceftus conoidis fupra portionem erit ad 
iplam > vt tertia pars reflangu! i E A F, fen quadrati 
B D,ad dimidium quadrati a D,vn3cumfexrapar« 
te quadrati BD, Ex progrcfiu enim demonftratio- 
nis prima? patuit, cylindrum GF, elfeadexceflum, 
vt quadratum ED, ad tertiam partem re&anguli 
EA F, fine quadrati DB. Et infimul eundem cy- 
lindrum G F , efle ad portionem > vt idem quadra- 
ti m ED, ad dimidium quadrati AD, vna cum 
fexta parte quadrati B D, 

COROLLARIVM IV. 

Ergo di&us exceftus erit ad portionem, vt tertia 
pars D B, ad Textam partem D B, vna cum dimidia 
DI, axi reliqua? portionis ad fpha?ram. Nam tertia 
pars quadrati D B, eft reftangulum fub D B, & fub 
eius tertia parte . Item re&angulum fub D B, & fub 
cius Texta parte eft Texta pars quadrati DB. Dimi- 
dium quadrati A D, eft re&angulum (proptercir- 
culum)Tub B D, &Tubdimidia DI. Cumergohsec 
omnia plana habeant communem altitudinem B D. 
Erit vtrc&angulum fub DB, & fub eius tertia par- 
te, ad reiftangulum fub DB, &fub eius Texta parte, 
vna cumrettangulo Tub D B, & fub dimidia DI, 

nem- 
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nempe: vt exceflu* ad portionem, fic terua pari D B, 
ad Textam partem D B, vna cum dimidia D I. 

ALITER: 

Infcriptis tam in conoide , quam in portione co- 
nis , exceflus portionis , Tupra Tuum conum eft dimi- 
dium coni E B F, vt deductum cft in fchol. prop.j. 
Ergo cylindri HC, portioni circumfcriptus erit 
ad ipTa m, vt eft ad dimidium coni EBF, & ad co- 
num ABC. Scdcylindrus HC, eft ad dimidium 
coni EBF, vt quadratum AD, ad Textam partem 
quadrati ED: nempe quadrati AD, & re&anguli 
EAF; Teii quadrati BD. Item cylindrus HC, eft 
ad conum ABC, vt idem quadratum AD, ad ter- 
tiam partem quadrati A D> vt radius bafis coni . Er- 
gocylindrus ad portionem , erit vt quadratum A D, 
ad tertiam, cum Texta parte quadrati A D; nempe 
ad dimidiam quadrati AD, vna cum Texta parte qua- 
drati BD. C^uod &c. . . 

COROLLARIVM V. 

Ergo cvceflfus portionis Tupra conum ABC, erit 
ad ipfum, vtTexca pars quadrari AD, vnacumTcxta 
parte quadrati DB, ad terriam partem quadrati 
AD. Nempe vt Texta pars dian e:ri BI, adrertiam 
partem DI. Qu* deducentur, vtTadtum cft in alijs 

CQ- 
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corollarijs tertio, & quarto, cxprogrcflu fecundas 
deraonftrationis. 


COROLLARIVM VI- 

Ergo tota portio erit ad exceflum fui fupra co- 
num, vt dimidia DI, cum fexta parce DB, ad 
fextam partem BI. Et ad conum, vtidemantece- 
dens,ad tertiam partem DI, 
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COROLLARIVM VII. 

ErgHquilibet: cylind us ciufdcm altitudinis cum 
portione, erit ad ipfam , vt quadratum radj fu* ba- 
fis, ad dimidium quadrati radij bafis portionis, vna 
cum fevrante quadrati axis portionis. V.g. cylindrus 
quilibet G F, efiet ad portionem ABC, vt quadra- 
tum radij B D, ad dimidium quadrati AD,vnacuni 
fcxcantc quadrati DB. 

COROLLARIVM VIII- 

Fi goquiliber cylindrus MF, ad quamlibet fphae- 
ra? portionem ABC, habet rationem compofitam 
cx rationequadrati EI), radij fu£ bafis, ad beflem 
quadrati A I), radij bafis portionis, vna cum fextan- 
tc quadrati. D B, & ex ratione D L, altitudinis cy- 
lindri, ad B D, axim portionis Namcylindrus MF, 
ad portionem habet rationem compofitam ex ratio- 
ne i pilus ad cylindrum HC, portioni circumfcri- 
ptum.&c x ratione ipfius ad portionem. Ratiocylin- 
d; i M F ; ad cylindrum HC, componitur ex ratione 
quadrati B'D, ad quadiarum DA, & ex ratione 
D L , ad D B. Cylindrus H C, ad portionem eft 
vrquauratum A D, ad dimidium quadrati AD, ra- 
dij portionis, vna cum Ititante quadrati DB. Ergo 
ratio cylindri MF, ad portionem componetur c- 
tiamex illis proportionibus . Sed ex duabus propor- 

tioni- 
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tionibus quadrati ED, ad quadratum AD, & hu- 
ius ad dimidium quadrarum radij bafis portionis , 
vna cum fextante quadrati D B , componitur ratio 
quadrati E D, ad dimidium quadrati AD, radij 
bafis portionis , vna cum fexcante quadrati DB. 
Quare patet propofitum . 

PROPOSITIO V. 

Cylindrus fu fer eadem baji, circa eundem axem eum 
fert tone, e B adipfayn/vt axis reliqua portionis, ad dim- 
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dium axis reliqua portionis , njm cum fixti parte dxls 

portionis. 

S I fuper eadem bafi ADC, fit cylindrus HC; 

hic erit ad portionem, vt DI, adcompofitam 
cx dimidia DI, & cxfexta parte DB. Cylindrus 
enim fupcr eadem bafi cuna portione, efi: ad ipfam,ex 
coroll. 7. antcc. citat, vt quadratum A D , ad dimi- 
dium quadrati A D, vna cum fexra parte quadrati 
DB. Nempe vt rc&angulum 1 D B, ad fui dimi- 
dium, vna cum re&anguio fub DB, & fub ferta 
parte DB. Nempe, propter eandem altitudinem 
D B, vt ID, adfui dimidiam, cum fexta parte D& 
Quod &c. 

COROLL ARI VM I- 

Eigo quiliber cylindrus fuper eadem bafi ADC, 

. ciricfcunque altitudinis, erit ad portionem, vt reftan- 

gulum fub altitudine cylindri , & fub axi reliqua 
portionis , ad re&angulum fub axi portionis , & fub 
compofita cx eius fextante,& ex dimidio axi reliqua 
portionis . V. g. in fphacra diagrammatis fequentis 
cuius diameter Bk, portiones minor AkC, maior 
ABC, erit cylindrus cuius bafis AGC, alritudo 
GD, ad portionem AKC, vt rcttangukim BGD, 
ad re£hngulumfub Gk, & fub compofita ex dimi- 
dia B G, & ex fextante GK. Sic idem cylindrus 
ciit ad portionem A B C, vt re&angulum K G D , 

ad 
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adreSangulumfub BG, &fubcompofitaer dimi- 
dia GK, &cxvnafexta GB. 

COROLLARIVM II. 

Frgo conus ADC, triens di&i cylindri, erit ad 
portiones, vt vna tertia antccedencis,ad eadem con- 
fcquentia-Nempead portionem minorem A k C, vc 
triens reftanguli BGD, a d re&angulum Lb KG, 
vt fub compofita ex dimidia B G , & ex vna fexta 
Gk. Ad portionem vero ABC, vt triens rechtn- 
guli kGD, adredangulumfub BG, &fubcom- 
pollcacx dimidia kG, &exfcxcante GB. 
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PROPOSITIO VI- 

Centrum grauitatis cuiufiunqae portionis fph terte fic diutdii 
axtm , 'Tjt pars terminata ad <■ verticem , fit ad termina- 
tam ad bafim^njt quadruplus axis relt qua portionis jona 
cum axi portionis 3 ad duplum axm reliqua portionis ha 
cum axi portionis . 

S Vpponatur L, centrum grauitatis portionis 
ABC. Dico cfle B L, ad LD, vt quadrupla 
Di, vnacum DB, ad duplam D I, cum DB. Di- 
uidaturenim B D, in vc B91, fic tripla D. Er- 
go erit centrum grauitatis exceflus conoidis 
E B F, fi pra portionem,cxfchol.2.propofit. r. Itein 
B D, eadem diuidatur fic in Z, vt BZ, fic dupla 
Z D . Ei go Zj erit centrum granitatis totius conoi- 
dis, vt patet ex quamplurimis, & etiam ex nobis in 
propofit.i4.1ib.^.de Infinit.Parab. & ZPj, erit duo- 
decima pars B Dj quia quorum BD, eft ia. Bifc, eft 
9 • & BZ, S. Si ergo fiat, vc porcio ad exet fiam reci- 
proce, fic ?<Z, ad Z L. Erit ex do&rinis farriofis ar- 
chiinedeis, L, centrum grauitatis portionis. Sed 
portio ad excedam, ex coroll.4.propofic.4.eft vt fex- 
ta pars DB, vnacum dimidia D I, ad tertiam par- 
tem DB. Ergo 9*Z, erit ad ZL, vtfexrapars DB, 
cutndimidia D J, ad tertiam partem DB. Cum ve- 
ro DB, fic duodecupla Z p- , erit DB, ad LZ, vt 
12. dimidia: DI, fui fex DI, vna cum n.fexcis 
, P ar : 
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partibus t>B; nempe vna cum duabus DB, ad ter- 
tiam partem D B . Cum verb D B, fit ad D Z, vt 1 1 . 
ad 4. nempevt ia* dimidia Di, cum n.fextaati- 
bus DB, ad quatuor dimidias DI, vna cum quatuor 
fextis D B. Ergo D B, erit ad totam D L, vt fex D f, 
cum duabus BD, ad quatuor dimidias Di, feu ad 
duplam DI, vna cum tertia parte DB, & cum ciuf- 
dem quatuor fertis partibus. Sed tertia pars DB, 
vna cum eiufdem quatnor fextis partibus faciugt 
BD. Ergo eritBD, ad DL, vt fex DJ, cumdua- 
bus DB, ad duas DI, eumDB, Etdiuidcndo,eric 
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BL, ad LD, vt quadrupla D/, cum DB, ad duplam 
DI, cum DB, 

ALITER- 

Supponamus B D, diuifam bifariam in L, & LD, 
bifariam in IV. Ergo L , erit centrum grauitatis ex- 
ccfliis portionis Cupra conum » vt probatum fuit a 
nobisdiuerfis in locis, fed etiam in fchol. propofit.j. 
& iv, erit centrum grauitatisconi. Si ergodiuida- 
tur LlV, in Z, vt LZ, ficad Z^, reciproce vt co- 
nus ad cxccfliim* Erit Z, ccntrumgrauitatis totius 
portionis. Dico c fle BZ, ad Z D, vt quadrupla 
1 D, cum B D, ad duplam ID, cum D B. Nam, 
excorcllar. 5. propofit.4. eft conus ad exccflumdi- 
tfum, &confequenter LZ,ad Z IV, vt tertia pars 
DI, adfextam partem, BI. Quare componendo, 
erit L F, ad * Z , vt tertia pars D I, cum fexta par- 
te BI, ad fexram partem I B. Quare BD, quadru- 
pla LF, erit ad Z*, vt quatuor tcrcix partes DI, 
vnacum quatuor fextis partibus 1 B, adfcxtatn-par- 
tem 1B. Sed" B D., quadrupla D*, cftad ipfam , 
vtquattlor tertia’ partes ID, vna cum quatuor Tex- 
tis partibus B I , ad tertiam partem D I , cum fexta 
parte BI. Erit ergo B D, ad DZ> vt quatuor ter- 
ti* pa;tcs DI, vnacum quatuor lextis partibus B I, 
ad tettiatn partem D I , vna cum duabus fextis par- 
tibus BI. Sed quatuor tertix paites DI, vnacum 

quatuor fextis pattibus B I, faciunt fex cercias par- 
te» 
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tes DI fnempd duplam DI) cum duabus tertijs 
DB. Ec triens DI, cum duabus fexds BI, fa- 
ciunt duas tertias DI, cum triente Bf). Ecvt du- 
pla DI, cum duabus tertijs D B , ad duas tertias 
DI, cumtriencc DB, fic horum tripla: nempefex 
DI, cum fex tertijs D B , nempe cum dupla D B, 
ad fex tertias DI, f<u duplam DI,vnacum DB, 
Ergo erit BD, ad DZ, vtfex D I, cum dupla DB, 
ad duplam DJ, cum D B, Etdiuidendo, erit BZ, 
ad ZD, vt quadrupla DI, cum DB, ad duplam 
DI, cum DB. Quod&c. 

" - ^ D 2 CO- 
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COROLLARIVM. 

Ergo fi ABC, eflfet hemifpha:rium,eflet B Z, «d 
Z D , vt 5. ad j. Quia DI, effec «qualis BD, yc 
clare pacet. 

SCHOLIVM L 

Hic inutile non erit affignare regulas reperiendi 
centra grauitacis fe&orum fpharras , tam maioris , 
quam minoris, Se&oris ergo minoris ADCK,in 
fchemate fequenti, centrum grauitatis repcrictur di- 
uidendo DG, axem fui coni proprij in O, vt Do, 

Hc tripla OL. Deinde fic kG, axem portionis in 
P, vt fit kP, ad PG, vt quadrupla B G, cum Gk, 
adduplam B G, cum Gk. Tandem fic OP, in L, 
vt fit O L, ad L P, vt re&angulum fub k G, & fub 
compofitaex dimidia B G, & ex vnafexta Gk, ad 
vnam tertiam re&anguli BGD - Nempe vtportioad 
conum. Ex coroll. 2. propofit.5. Namque L, erit 
didum centrum fe&oris . 

Centrum femoris A B C D , maioris reperieturdi- 
uidendo vt prius dg ? axem coni in O, vt d O, 
fit tripla O g . Deinde fic bg, in Q, vtfic B Q, 
ad Q G , vt quadrupla G k, cum BG > ad duplam k G , 
cum GB . D einum faciendo OQ^ad QF, vtrevhn- - 
gulum fub triente K G , & fubcompofit-iexfefquial» 
tera BD , & ex dimidia DG , vna cum fc-xtantc qua- 
drati 
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dratl B G, ad trientem re&anguli K©d; Nempe vc 
fe&or ad conum, ex corollar. 3. propofit. 5. F. erit 
centrum qua: litum. 

- SCHOLIVM II. 

Deduximus ergo in prima demonftratione cen- 
trum grauitatis portionis fphacrs ex centro graui- 
tatis conoidis parabolici . Vice verfa ex centro gra- 
uitatis fphserae, quod vtique nimis eftobuiuna , licet 
deducere centrum grauitatis fupradidi conoidis . 
Quod licet fit vnum conoidesparticulare,& particu- 
lari mododefcriptum: nihilominus quod de ipfo di- 
cetur, verificabitur etiam de alijsconoidibus. Nam 
omnia hxcfunteiuldem rationis j a x efqueomnium 

fecan- 
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fecantur eodem modo ab ipforum centris grauita- 
tis, vetate patet. 

Sit enim in fcheai. feqaenti fphera , cuius diame- 
ter B A, centrum magnitudinis, &grauitatis F, fit 
C DB A, femiparabola , de qua fupra . Diuifa ergo 
FA, in Q, bifariam, erit Q, centrum grauitatisex- 
ccffiisconoidis cx C D B A, fupra fphscram , exdifcis 
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in fchol. i* propofir. 1. D iuidatur FQi in K, y t fo 
FK, dupla k Qj nempe ve exeeiTus conoidis fupra 
fpha?ram,adipfam (cftenimcxccflus di&us duplus 
fph^ra, quia cylindrus e* OA,cft inhoccafu,ad 
totum conoidcs,vt quadratum C A» ad dimidium 
quadrati C A . Et ad excefiTum, vr ad ti ientem qua- * 
drati CA. Ergoadfpharram, vt ad fexrantem . Et 
exceflusad fph<eram,vt triens ad fexcantem. Nem- 
pe in ratione dupla.) Cum ergoqualium FQ^eft j. 
&tota B A, 12. talium fit F K, %. & B K, f.&k A, 
4. Patebit B k, efle ad Ka, vt 8 . ad 4. Nempe» vc 
x. ad i. 

PROPOSITIO VII. , 

Si qualibet portio fphera fecetur plano bafi parallelo . Erit 
cylindrus circumfcriptus fegmento ad bafim , adipfum , 
'Vt triplum quadratum bafis radij cylindri, ad re ft angu- 
lum fub axi reliqua portionis ad integram fpharam , ftfi 
Jitb campo fit a ex fefqmalteris axium portionis , & portio- 
nis ad ' verticem , <~una cum reSl angulo fub axi portionis , 
ftfi fub compojita ex dimidio axi fegmentt , ex excefu 

axis portionis ad verticem fupra tertiam minorem propor- 
tionalium dt florum duorum axium. 

P Ortio A B C, fpbxrae cumconoidedefcriptovt 
fupra, fecentur plano MV, bafi E D F, paral- 
lelo, & fit cylindrus O C, portioai circumfcriptus 
ffiacfua bafis fit eadem cum A D C, bafi portionis, 

fiue 
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fiae diuerfa, vt accidet quandocunque portio erit he- 
mifph«rio maior )& fit vt DB, ad B L , fie haec ad 
B Y. Dico cylindrum OC, efle ad Tegmentum^ 
fphxricum APSC, vt triplum quadratum AD, ad 
re&angulumfub ID, & fub compofita ex fefquial- 
tcris D B , B L, vnacumre&angulofub DB^fab 
compofita cx dimidia D L , & ex L Y, qua: fit Z Y. 
Intelligantur omnia folida, vtfupra, &h«cfe£U_j 
plano ML V. Cylindrus M F, cxfchel.2. propofit. 
3 -lib. 4 .dclnfinic. Parab. eftad ENTF, fruftum 
conoidis, vt patalk-logrammum M F, ad trapezium 
E 2 R F: nempe e* oftenfis,& ab alijs,& a nobis plu- 
ribus in locis>quorum vnus cft propofit.SS.lib. i .ope- 
ris citati, vc duplav£D, ad £D, 2 L: nempe vtdupla 
D*y ad DB ? b 1 . nempe vt tripla DB, a d fefquial- 
teram ipfarum Bp. nempe vt triplum redlan- 
gulum 1 B D, ad redangulumfub 1 B , & fub compo- 
fita ex illis fcfquialtei is. Quod fcructur* 

Rem, idem cylindrus M F, cfi ad tubum cylindri- 
cum M A V, vt quadratum E D ; fcu A Bj feil rc- 
dang jium 1BD, ad rc&angulum EAFj fcu. ad 
quadiatum DB, ci «quale: nempe, vt triplum rc- 
dangulum I BD, ad triplum quadratum B D. Tu- 
bus M A V , ad cxcefium frufti ENTF, conoidis 
fupra feg mentum A P S C, cfi:, ex fchol.t. propofit. 
1 . vttripla D B, ad DB, BL, B Y: nempe, vttri- 
plum quadratum DB, ad quadratum D13, cum re- 
«fiangulis D B L; DB Y. Ergo cx «quali, erit cylin- 
drus MF, ad illum exccflum, vt triplum reftangu. 

lnm 
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Ium IBD, ad quadratum DB, cum retfangulis 
D B L, D B Y. Frar autem fupra idem cylindrus M F, 
ad totum E N T F, Tegmentum conoidls,vt triplum 
re&argulum I B D, adre&angulumfub I B , & Tub 
compofita ex TeTquialrerts D B , B L. Ergo erit et- 
iam idem cylindrus MF, ad reliquum Tegmentum 
fpha?ricum APSC, vttriplumre#angulum I B D, 
ad exceflum reflanguli Tub I B , & Tub compofita ex 
TeTquialteris DB, BL, Tuprare&angulumfub D B, 
i c lub DB, BL, BY. Sed talis excefluseft re&an- 
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gulum fub I D,& fub fefquialreris didis, vna cum re- 
dangulo fub D B , & fub Y Z ( quia fefquialcera_. 
DB, BL, excedit D B, BL, By, befle DL, &ip- 
fa LY, & redangulum fub IB, & fub illis fefqui- 
alccris diuidirur in redangula fub illis fefquialteris, 
&fub ID, DB.) Ergocylindrus M F, erit ad feg- 
mentum AP S C, vt triplum redangulum IBD, ad 
redangulum fub ID, & didis fefquialcc^is, vna cum 
redangulo fub D B, & f u b Z Y , Quod pariter fer- 
itetur. 

Tandem cylindrus OC, fcgmentocircumfcri- 
ptus,cft ad cylindrum M F, vt quadratum A D, ad 
quadratum E D$ u ad quadrarum ABjfeuadre- 
ctangulum IBD: nempe, vt triplum quadratum 
AD, ad triplum redangulum IBD. Cylindrus 
MF, elHd fegmentum APSC, cxfupradidis , vc 
triplum redangulum IBD, ad rcctangulum fub 
I D, & f b f fquialteris D B, B L, vnacum redan- 
gul o fu b D B, & fu b Z Y . E rgo e x ttqu ali» cric cy- 
Jyndrus O C , fegmento circumfcriptus , ad ipfum, 
vt triplum quadratum A D, ad rcctangulum fub 
iD, & fub compofita cx fefquialteris DB, 
vna cum rcetangulo fub DB, & fub compofira», 
cx dimidia DL,&ex LY. ; Quod erat oltendcn- 



COROLLARIVM I- 

Ergo excedus fegmenti conoidis fuprafegmcn 
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tum fphsera», erit ad tale Tegmentum , vt quadratum 
DB, cum re#angulis DBL; DBY, adrcctangu- 
lumfub I D, & fub fefquialteris DB, BL, vna 
cum rc&angulo fub DB, & fub ZY. Namque 
patuit ex progreflu dcmonftrationis , cylindrum., 
MF, efle ad illum exccflum,ve triplum recrangu- 
lum I B D, ad quadratum DB, cum recrangulis 
D B L , D B Y . Et Timui patuit eundem cylindrum 
efle ad Tegmentum, vt idem triplum rc&mgulutn 
1BD, ad rc&angulmn Tub DB, &fub Z Y, vna 

E 2 cum 


3 6 Acccffitnh Ad Steriomet. (§f ivkctn, 

cum rectangulo fub ID, ac £Ub di&is fefquial- 
teris. 


ALITER* 

Quoniam cylindrus MF, eft ad fegmentum 
ENTF, vc tripla DB, ad fefquialteram DB, 
B L/ & eft ad fruftum corticum E 2 R F , vc tripla 
DB, ad DB, BL, BY. Erit cylindrus MF, adex- 
ceflfu na Tegmenti ENTF, fupra fruftum conicum 
Et RF, vt tripla DB, ad compofitam cx dimidia 
D L, & ex L Y : nempe ad Z Y . Sed ex propofic. $ . 
dictus cxceflus aequatur exccifui Tegmenti APSC, 
fupra fruftum conicum AQ? C. Ergo erit MF, 
ad di<ftumexceflum, etiam vt tripla DB, ad ZY: 
nempe vttriplum rectangulum 1 B D, ad rectangu- 
lumfub IB, &fub ZY. 

Cylindrus OC, eftad cylindrum MF, veqtu- 
dratum A D, ad quadratum E D; Teii ad quadra- 
tum A Bj feu ad rectangulum IBD; nempe vt tri- 
plum quadratum AD, ad triplum rectangulum— 
1 BD , Cylindrus M F , eft ad cxceftum Tegmenti 
A P S C , Tupra fruftum conicum A Q 5 C , vc tri- 
plum rectangulum 1 BD, ad re&angulumfub 1B, 
in YZ. Ergo ex zequali, cylindrus OC, adexcet- 
fum illam, erit vt triplum quadratum A E>, ad re&an- 
gv lum fub 1 B, & fub Z Y. 

Item, cylindrus OC, circumfcriptus fegmento, 
ad cylindrum fuper eadem bafi cumiegmemo,cft vc 
w', v . «ka* 'W*. q u ^* 
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quadratum AD, tanquam radij bafis cylindri cir- 
cumfcripti portioni, ad quadratum AD, tanquam 
radij cylindri fuper A D C> bafi portionis ( fiue ba- 
fes cylindrorum horum fint eatdem , fiuc diuerfx) 
nempe, vt triplum quadratum AD, radij bafiscy- 
liadrifegmentocircumrcripti , ad triplum quadra- 
tum AD, radij bafis portionis : nempe ad triplum 
rc&angulum 1DB. Cylindrus fu per eadem bafi 
tum fegmento ad fruftum conicum AQj C> eft 
vc tripla D B, ad DB, BL, LY; nempe vt triplum 
rectangulum I D B, ad rectangulum fub I D, & fub 
iliistnbus DB, BL, LY. Ergo ex aequali , erit cy- 
lindrus O C , fegmento circumfcripcus , ad fruftum 
conicum AQjC, vt triplum quadratum A D, ad 
rectangalum fub ID, & fub tribus DB, BL, BY. 
Ergo colligendo amboconfcquentia , erit cylindrus 
OC, fegmento circumfcriptus, ad ipfum fegmen- 
tum, vt triplum quadratum AD, ad rectangulum 
fub JB,in Z Y, vnacumrectangulo fub ID, in 
DB, BL> BY. Sed rectangulum fub 1 B, iu ZY, 
diuiditurinrectangulafub ZY, in ID, &in DB: 
& rectangulum fub ID, in ZY, vnacumrcctan- 
gulo fub I D , & fub D B , B L , B Y , facie reccan- 
gulumfub I D, in fcfquialteram DB, BL. Ergo 
cylindrus OC, fegmento circumfcripcus, erit ad 
jplum,vt triplum quadratum A D, ad rectangulum 
fub ID, & fub fefquialtera DB, B L, vnacuaire- 
ctangulofub DB,&fub ZY. Quod&c. 


CO- 
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COROLLARIVM II. 

Ergo exccflus Tegmenti A P S C , fupra fruftum 
conicum A Q 5 C, erit ad dictum fruftum conicum, 
vt factum fub IB, in YZ, ad factum Tub ID, in 
ipfus DB, B L, B Y. Quippe in progreffii demon- 
ftra&ionis deductum eft , efle cylindrum O C,& ad 
cxceflum illum , & ad illum fruftum conicum , vc tri- 
plum quadratum A D, &ad rcctang dum fub IB, 
& fub YZ, in ordine ad illum crcc/Tjm; &adre- 
ctangulum fub I D, & fub D B, B i,, B Y, in ordi- 
ne ad fruftum conicum - 

COROLLARIVM III. 

Ergo componendo , erit fruftum fphaericuirL* 
APSC, ad fruftum conicum, vt ambo illa recran- 
gula ad fecundum. Et ad primum, per conuerfionem 
rationis. 

COROLLARIVM IV. 

Ergo exceftus frudi conoidalis ENTE, fupra 
fruftum conicum E2RF, eritadipfurn vt ZY, ad 
D B , B L, BY . Hoc facile elicitur ex principio hu- 
ius fecunda; demonftrationis. 


SCHO- 
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SCHOLIVM. 

Ex didis le&or facile agnofeet , cylindrum fuper 
eadem bafi ADC, fegmenti, & circa eundem axira 
L D, clTe adipium Tegmentum , vt triplum quadra- 
tum AD, radijbafis Tegmenti, ad eadem redangu- 
Ij. Quod cum nimis obuiec, non eft circa hoc im- 
morandum • 

PROPOSITIO VIII. 

PnediSli fegmenti fphxrtci centrum grauitatis 
afftgnare . 

P Ricrlifli fegmenti fpharici poteft confequenter ad fu - 
penus diSla centrum grauitatis dupliciter affigna - 
rt , (iy r vniuer flater r vmca uice de quocunque tali fcg- 
rnento intermedio . It quanvus hoc potui ft proponi per tno - 
dum theorematis $ nihilominus ad prolixitatem euitandam , 
libet loqui prob/ematice . 

Centrum ergo grauitatis praedicti fegmen- 
ti fphaerici A PSC, poterit inueniri diuiden- 
do LD, in Z, vt Z, fit centrum grauitatis frufti 
conoidis parabolici ENTF. Quod centrum quo- 
modo inucniatur edoctum fuit in Tchol.propofit - 1 f . 
lib- 4. de Infinir Parab. Secundo eandem LD, ini*, 
vt fit centrum grauitatis frufti conici vel £2 R F, 
vel AQjC. Nam centrum grauitatis horum fru- 

ftorum 
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ftorum erit idem: & etiam erit idem cum centro gra- 
uiratis exceflus frufti conoidis ENTF, fupra fm- 
ftunfpharicum APSC, exdiiftis in fchol. t. pro- 
pofit. i . Quomodo verb inueniendum fit centrum 
gvauitatis frufti conici, traditum fuit aquampluri- 
mis,& a nobis etiam alibi; fignanter in fi_ho!. propo- 
fit-iS. citati lib.i. Tandem faciendo $ Z, ad Z>%<, 
vt fruftutn fphaericum ad exceflflm fiufti conoidis 
fupra ipfinn: nempe ex coroll. i.propofic. anteced. 
vt rcctangulum fub I D, & fub fefquialceris DB, 
B L , vnacum rectangulofi b DB, &fub ZY, ad 
quadratum D B, vnacum rectangu Iis DBL, DBy. 
Hoc pacto inuentum erit centrum grauitatis 
fegmenti fph r rici . 

Alio modo prolixiori inuenietur tale centrum, 
fuppofito, aut inuento Z, centro frufti conoidis & 

Tegmenti conici E 2 R F, vel AQj C: deinde 
faciendo IfcZ, ad Z^, vt Tegmentum conicum 
H 2 KF, ad cxccflum frufti conoidis fupra ipfum: 
nempe vt D b,bl,by, ad Z Y , ck coroll. 4. pro- 
pclit. anteced. fic enim erit centrum grauitatis 

dicti exceflus . Quod etiam ex fchol. x. propofit. r. 
erit centrum grauitatis exceflus fegmenti fphatrici 
A PRC. Cum ergo fit centrum grauitatis di- 
cti exceflus, & Jfc, fle centrum grauitatis fegmenti 
conici AQ3C, fl diuidaturinaliquopuncto, 
vt pars ad terminans fit ad partem terminatam, 

ad % vc fruftuin conicum ad cxceflum: nempe vt 
factum fub 1D } & fub compofica cx tribus DB, 

BL, 


' Digitized by Google 


4 * 


Prima , 



®L, b Y, ad factumfub I*, in YZ, Eritinuentum 
punctum centrum quxfitum. * 


SCHOLIVM I- 

Adnotandum autem , quod ea, qua? hac noua me- 
thodo tradirafunr de portionibus, & de Tegmentis 
intermedijs rphacrarum,verificari quoque debent de 

illis magnitudinibus aliquandboftenfi;, cum fphacr a 
proportionaliter analogis . Ha?c funt ex fchol. pro- 

I* pofir. 
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polit. 9. lib.4. de Infinit. Parab. fphaeroides , parabo 
la quadratica accepta fecundum longitudinem fu* 
bafis , & exceflfus cylindri fupra duos conos libi in- 
fcriptos inuerfe politos. Ex fchol. j. in calce pro- 
pofit. 26. Mifcell. Hyperb. & Parab annulus latus 
cx hyperbola reuoluta circa fecundam coniugatam 
dia metrum . Ex fchol. a. in calce propoli t. 45 ■ citat. 
Mifcell. funt excelfus portionum iphxra?, vclfphae- 
roidis fupra conos fibiinfcriptos . Et alia alibi i no- 
bis afTignata . 


SCHOLIVM 11. 

Portio fpharra?, & conoides parabolicum quadra- 
ticum, qua: vfque modo confiderauimus, & de qui- 
bus pafiiones haud totaliter fpretu dignas manife- 
ftauimus, non funt figura; > fic combinatae, a nobis 
folummodoconfiderat*; fed funt portiones folido- 
rum genitorum exiliis figuiis,quas multis ab hican- 
im contemplatus £iic Bji tholomgus Souerusin lib-5 % 
de curu^ac redi proportione promota- Sed ipfc con- 
/i.icrauic totum circulum, & toram parabolam geni- 
tam; & folidum expaiabola in prop.2 5.nuncupauit 
t ft conicoidcs primum ; nos vero tantum portionem 
circuli, & parabolae , vt videre licuitinfuperioribus . 
Sed ficuti Souerus didus non fillitin folaconicoide 
primo; fcd vlteriusprogrelfuseft; fic nos haec rran- 
fcendemus. Cogitemus ergo ABD, effis portio- 
nem femicirculi, & E N B £>, elfe fefliiparabolam 

qua- ' 
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quadratictm, ex quibus reuolutis circa axim B D, 
cogitemus gigni fphaer* portionem, & conicoides 
primum iuxta Souerum , & vc (upradi&umfuitj & 
de&is BE, BN, & alijs ad curutm parabola: ter- 
minatis , fiac D Q , «qualis B E, L S, «qualis B N, 
& fic de alijs * & per harum extremitates tranfeat 
curua QSB, ex reuolutione autem femifigur» 
Q B D, circa B D, genitum fit folidum . Hoc voca- 
tur aSouero conicoides fecundum . Quod vcique 
erit conoides hyperbolicum , cuius diameter tranf- 
uerfa 1B. Namque probat citatus Souerusin pro- 
pohc.28. figuram genitricem ipfiusclfefemihyper- 
bolam • Haec petantur ex Soucro ipfomet, qu« etiam 
facile quilibet proprio Marte probari poterit . Non 
enim intelligimus repetere, quae Souerus fuit moli- 
tus, fed dumtaxat ab ipfo automifla, aurneglc&a. 

Ex gcneG autem talium (olidorum pacet, exccf- 
fum quadrati QJ), fupraquadratum E D, «qualem 
e(fe exceflfui quadrati ED, fiipra quadratum AD: 
quia ambo «qualia eidem quadrato DBj & difte- 
tentiam quadratorum SL, EN, «qualem differen- 
ti» quadratorum NL, LP: quia pariter ambo 
tequaba eidem quadrato BL. Er hoc vbicunquc 
traiciaturparallela QD. Namque quadratum B E, 
aquatur quadratis BO, DE. Pariter quadratum 
QD, «quale quadrato B E, «quatur rcdangulo 
differenti» quadratorum Q E, E D, & quadraro 
ED • Quo communi ablato . Remanet didam dif- 
ferentiam, aqualem quadrato DB. Sed quadrato* 

F 2 DB, 
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D B , erat etiam asqualis differentia quadratorum 
E D } D a, ex fepiffime repetitis. Ergo ille differea* 
tix erunt arquale^. Sic probabitur etiam de diffe- 
renti j$ quadratorum S L, LN, NP, &dequibuf- 
cunquealijs. His explicatis, fit. 

PROPOSITIO IX 


Centrtm graultatis excefus conicoidis fecundi fupra fphtrst 
portionem Jic dtuidit axm aufXem , njt pars ad <-uerti~ 
cem Jit relicua tripla . 

P Atet facilimc. Cum enim vbicunquefraiciartir 
S L, QJ), parallela, fit redtmgulum differentia' 
inter quadrata S L, LN;a?quale differentiae quadra- 
torum NL, LP: nempe annillacircuiarisex SN, 
fit aqualis armilla circulari ex NP. Patec excef- 
fum conicoidis fecundi fupra piimum, & huiusex-- 
ceffum fupra Iphaerae porcionera clfe magnicudines * 
proportionaliter analogas, iuxtafenfum infinitis vi- 
cibus a nobis explicatum . Vnde confcquenter idem 
punitum in B D, erit centrum grauicatis horum ex- 
ccffcum . Sed ex fchol. a. propofit. i . centrum gra- 
uitatis didi exceffus conicoidis primi fupra portio- 
nem ,fecat D B, vc pars ad B, fit reliqua? tripla_, . 
Ergo etiam centrum grauicatis exceffus conicoidis 
fecundi fupra primum iicfccabic BD. Quare etiam 
ccnti uui grauicatis horum exceffuumconiundorum;- 

nem- 
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nempe exceflus conicoidis fecundi fupra fph*r* 
porcioncm . 

SCHOLI VM- 

Verum ficuti probatum fuit totos illos exceflus 
effe magnitudines proportionaliter analogas 9 fic 
concludi poterit de partibus proportionalibus. V g. 
pars exctflT„;s genita ex Q,SN E, erit proportionali- 
ter anak ga cum genita ex E N P A . Concludemus 

ergo 
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ergo excitat, fchol. a. propofit. i» tam centrum gra- 
uitati* exceflfus geniti ex QSNE, quam excelTus 
geniti ex QSP A (qui coalefcet ex ambobus ex- 
cedibus ) centrum grauicatis fic diuidere L D , vt 
diaiditur a centro grauitatis frufti conici geniti ex 
trapezio v. g. E P L D . 

PROPOSITIO X. 

Si pradiSfis J olidis circumfcribantur cylindri . Erit tubus 
cylindricus , qui efl exceffus cylindri circumfcnpti co~ 
nuoidi fecunde fupra cylindrum fuper eaden buf cum 
portione, g/ circa eundem axim y triplus excefus coni - 
coidis fecundi fupra fphara portionem . 

S int ergo cylindrus ex G D, circumfcriptus co- 
nicoidi fecundo , & C D, luper ba(i portionis 
fpha?rse, & circa axim DB. Dico tubum cylindri- 
cum cx G A, triplum fore excelTus conicoidis ex 
QS B D, fupra portionem cx A B D. Circumfcripro 
nam ]ue cylindro ex H D, conicoidi primo, eodem 
modo , quo facium Fuic in propofit. i . oftendetur tu- 
bum cylindricum ex GE, triplum elTe cxcclfus co- 
nicoidis fupra conicoides primu n . Sed tubus etiam 
cylindricas ex H A, ex cirac. propofit. i . triplus eft 
excelTus conicoidis primi fupra porcionem . Ergo 
totus tubus cylindricus ex G A , erit triplus exccf* • 
fus conicoidis fecundi fupra fphxra: portionem-., i 
Quod &c. 

SCHO 
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SCHOLIVM- 

Hoc poflet etiam alijs modis oftendi j nobis au- 
tem pudens fufficiat. Sicuri autem ad modum pro- 
pofmonis prima* oftendi poteft, tubum cylindricum 
ex G E, triplum cile excdTus conicoidis fecundi fu- 
pra primum $ fic inferiptis iaconicoidibus conis , ad 
modum propofitionis fecunda: demonftrari poteft, 
differentiam conico ideorum squalem foredifferen- 
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tiar conorum tam fecundum totum , quam fecundum 
partes proportionales . 

Item exccflum conicoidis fecundi fupra conum fi- 
bi inferi ptum , aequalem foreexcefltii conicoidis pri- 
mi fupra conum fibi inferiptum, tam fecundum to- 
fum , quam fecundum partes proportionales . Cum- 
que hic pofteriorexcefliisficexpropofit. 3. (ad cuius 
normam, quoddi&umeft probabitur, ) arqualistara 
fecundum totum, quam fecundum partes proportio- 
nales cxcefliii fph«rar portionis fupra conum fibi 
inferiptum. Patet omnes tres di&os cxceflus fore 
aequales tam fecundum totnro , quam fecundum par- 
tes proportionales. Et confequenter, etiam excef- 
fus conicoidis fecundi fupra conum fibi inferiptum# 
centrum grauitatiseritin medio B D. 

PROPOSITIO XI- 

Btfts uniendis fecundi , ad bafim conicoidis primi , eft njt 
compoftta cx fuo axi , diametro tranfuerfa y ad diame- 

trum tranfuerfam . 

S it conicoidis fecundi diameter tranfuerf3 FB, 
qux ex Souero in propolit.28. citata, erit aqua- 
lis B i > d iametro fphaerx . Uico bafim ad bafim, 
nempe quadratum QJ), ad quadratum DE, cflfe 
vt D F> ad FB. Nam quadrato QD, eft aequale 
quadratum A D, cum duobus quadratis DB. Et 
quadrato E D, eft «quale quadratum AB# nem- 
pe 
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pe re&tngulum IBD, feu repagulum FBD. 1 
Paritet quadrato AD, & duobus quadratis DB, 
cft «quale redangulura FDB. Ergo quadratam 
QD, erit ad quadratum ED, vt redangulum 
FDB, ad redangulum FBD. Nempe (propter 
eandem altitudinem DB) vc DF, ad FB* 
Quod &c. 


£ SCHO- 




nefim horum folidoram, qua: talis eft,vtbafibusip- 
forumfcmper addantur armilla: circulares jqualcs, 
& fic alijs bafibus conicoideorum ad verticem , quas 
cor refpondeant quadratis ipforum axium . V. g. in 
conicoide primo ex EB D, circulo ex radio A D, 
fuperadditur armilla ex E A , cuius differenti^ qua- 
dratorum ED, DA, aquatur quadratum B D:& pa- 
riter circulo ex PL, additur armilla ex N P, cuius 
differenti* quadratorum NL, LP, ?quacur qua- 
dratum BL. Sic in conicoide fecundocirculoradij 
ED, fuperadditur armilla ex QE, cuius differenti* 

G a qua- 
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quadratorum QD, D E, aquatur quadratum idem 
DB. Sic re&angulum cx SN, aquatur quadrato 
BL . Siceft confidcrare in ali/s conicoidibus. Ex 
quibus, & ex fupra a nobis explicatis licebit dedu- 
cere fequentes notitias . 

Prima . Quod omnia ifta infinita conicoideaJ 
conftituunt (eriem infinitarum magnitudinum in 
continua proportione arithmetica . 

Secunda. Quod omnes i(l$ differenti^ coaicoi- 
d eorum non modb funt squales fecundum totum* 
vet um etiam fecundum partes proportionales. .V. g. 
exceflus conitoidisex CBD, fupra conicoidcs ex 
Q B D , non irodb jquatur excelfui h rius fupra co- 
nicoides ex E, B D> fecundum totum > vci um etiam 
fecundum partes proportionales. 

Tertia . Quod omnium horum excefluum cen- 
trum grauitatis ita fecabit BO, vt pars ad 
tripla partis ad D. Veluti fetabitur v. g. LD, a cen- 
tro grauitatis paitium proportionalium horum cx- 
celTuum , ficuri fecatur a centro grauitatis frufti co- 
nici, cuius coni axis fit B D. 

Quarra . Quod etiam exceflus cuiufcunque coni- 
coidis fupra portionem fphgrj , vclcuiufque portio- 
ni* huius exceflus centra grauitatis diuidunt B D, 
LD, in ratione prjditfa- Nimirum, centrum gra- 
uitatis exceflus conicoidis ex CBD, fupra portio- * 
ntmfjhgrseex ABD, diuidit BD, vrparsad B, 
fittripla partisad D; Et ficdiuidctur LD, a cen- 
tro grauitatis partis exceflus ex CFPA, ficuti di- 
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uidcretur a centro grauitatis frufti conici ex trape- 
zio ARLD. 

Quinta. Quod di&ii conicoidibus circumfcri- 
ptis cylindris j exceflus maioris fupra proximum mi- 
norem, erit triplus differenti? correfpon dentium co- 
nicoideorum. V.g. tubus cylindricus Cx GQ, cir- 
ca B D, triplus erit differenti? conicoideorum ex 
CBD, QDB. 

Sexta . Quod etiam tubus cylindricus correfpon- 
dens exceflui cuiufcunque conicoidis fupra fph?rg 
portionem , erit di&i exceflui triplus . V. g. tubas 

cylin- 
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cylindricus ex G A, tripluserit exccffus e x C F B A. 

Septima . Quod in omnibus comcoidibus inferi* 
ptis conis , eorum differenti? erunt gquales differen- 
tijs correfpondentium conicoideorum tam fecun- 
dum totum, quam fecundum partes proportionales . 
V-g.exceflus conicoidisex CBD, fupra conicoi- 
desex QSBD, erit squalis differenti? conorum ex 
CBD, QB D, tam fecundum totum, quam fecun- 
dum partes proportionales . 

O&aua. Quod omnes exceffus conicoideorum 
fupra conos fibi inferiptos erunt aquales inter ft,tam 
fecundum totum, quam fecundum partes proportio- 
nales . Vndcconfequenter, omnium horum excef- 
fuum centrum grauitatis erit idem medium punctam 
B D . Omnes h? notiti? facili percipienturex prius 
traditis, ri&equo perceptis. Nunc alia deducentur . 

PROPOSITIO XIL 

Excefus emufeunque conicoi iis fupra fpbara portionem 
etlad tpfam , ut tot trientes axis portionis quotum e fi to- 
fum comcoidcs , ad fextantem axis portionis , una cum 
btjfe reLqua portionts • 

I "» Sto conicoidcs cuiufcunque numeri illud, 
\ quod gigniturexreuolutione CFBD, circa 
BD. Dico cxccffum huius fupra portionem effc ad 
ipfam portionem ex A BD, vt tot trientes BD, 
quotus eft numerus conicoidis, adfextantem BD, 

vaa 
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vna cum dimidia DI. V. g. fi eonicoides fit fecu io- 
dum, vt dujo trientes . Si tertias, vttres trientes, & 
fic in infinitum . ExcelTus namque conicoidis ex 
C B D, fupra portionem, cflad excefTum conicoidis 
ex E B D, fupra portionem, vt numerus conicoidis 
ad vnitatem, vt patet ex vfque modo explicatis: nem* 
pe vt tot trientes BD, quotus eft numerus conicoi- 
dis ad vnicum trientem BD. Exceflus conicoidis 
ex E B D , fupra portionem , eft ad ipfam ex coroll. 
4.propofit . 4. vt triens BD, adfextancem BD,vna 
cum befle DI. Quare ex gquali, erit exceftus di- 
&us ad portionem, in ratione pracdi&a.Quod &c» 

’** ( ■ 

SCHOLIVM' 

• ‘ * . - » , 

, Vt fupra explicatum fuit ex Souero , omnia coni- 
coidea, primo excepto ,funt conoidea hyperbolica . 
Cumque varie oftenfum fit a nobis in noftro Mifcel- 
laneo Hyperb: efle cylindrum circumfcriptum cui- 
libet conoidi hyperbolicoad ipfum, vtcompofita ex 
latere tranfuerfo, & ex axe coaoidis, ad dimidium la- 
teris tranfuerfi,yna cum,tertia parte axis . Sic etiam 
erit cylindrus circumfcriptus cuilibet conicoidiffem 
per primo excepto ) ad ipfum . Cumque etiam ex 
Soucrojfit diameter tranfuerfa in conicoide fecundo 
aequalis diametro fphscrar: in tertio eius dimidio: in 
quarta eius trienti: & fic in infinitum: habebimus 
etiam rationem peculiarem cylindri circumferipti 

cnili- 
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cuilibet conicoidi , ad iprutn . Sed hanc in hii Coni- 
coidibuf particularibus aliter venabimur • 

PROPOSITIO XIII. 

Cylindrus ctrcumfriptus cuilibet conicoidi i primo, /eu pri- 
mo excepto , efl ad ipfum , njt axis reliqua portionis /pbd- 
ra , njna cum tot axibus portionis quotus ejf numerus co- 
nicoidts y ad dimidium axis reliqua portionis , njna cum 
fex tante axis portionis , g/ cum triente tot axium reliqua 

portionis , quotus ejl numerus eonicoidis , 

% * : * " •* 

I NtclIigamus cx GD, gigni cylindrum eircum- 
fcripium conicoidi ex C B D . Dico hnnc cy- 
lindrum eflfe ad conicoides in ratione pr*di#a_». 
Nempe fi conicoides fit fecundum, vt 1 D, cum du- 
pla D B, ad bt fleti DI, cum fextante D B, & cum 
triente duarum B D. Si conicoides fit tertium, vt 
Di, cum tribus DB, ad dimidiam Di, cum fex- 
tante DB, & cum triente trium DB. Htfic in in- 
finitum. 

Nam cylindrus ex GD, eft ad cylindrum ex 
X D, qui eft fuper eadem bafi cum portione , vt qua- 
dratum CD, ad quadratum AD. Nempe, vt 
quadratum A D, feu re&angulum IDB, cum tot 
quadratis DB, quotus eft numerus eonicoidis, ad 
quadratum A D, feu ad re&angu!um 1 D B. (Qua- 
dratum enim ex CD, diuiditur in quadratum AD r 
& in tot quadrata DB, quotus eft numeras conicoi- 

dis.} 


Digitized by Google 



Prim4, j? 


dis.) Nem pe(proptcr communem altitudinem D B) 
vt DI, cum tot DB, quotus eft numerus conicoi- 
dis,ad DI. Cylindrusex X D , cft ad portionem 
cx A B D, ex propofit. 5 . vt D I, ad dimidiam D I, 
vna cum fextante DB. Ergo ex arquali,erit cylin- 
drus ex G D, ad portionem , vt ID, cum tot D B, 
quotus eft numerus conicoidis , ad beflem D I, cum 
fextante DB. 

Pariter idem cylindrus cx G D, cft ad tubum cy- 
lindricum ex GA, vt quadratum C D , ad reftan- 

eulum ex CA* Nempe vt quadratum A D ,. 

H re&an- . 
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redangulura IDB, vna cum tot quadratis DB^ 
quotus eft numerus conicoidis, ad tot talia quadrata 
DB. Nempe (propter communem altitudinem DB) 
vt DI, cum tot D B, quotus eftdi&usnunaerus, ad 
tot DB. Sed tubus cylindricus ex G A, eft triplus 
exccflus conicoidis fupra fphatrac portionem , vt de- 
du&um fuit in numero fcxto fchol propofit. 1 1 Er- 
go rurfum ex aequali, erit cylindrus ex GD, ad talem 
cxceflfum,vt DI, cum tot BD, quotus eft numerus 
conicoidis, ad vnam tertiam harum DB. Colligen- 
do ergo ambo confequc-ntia,erit cylindrus ad totum 
conicoides, vt Dj, cum tot DB, quotus eft nume- 
rus conicoidis , ad dimidiam DJ, vnacum fextante 
DB, & cum triente tot DB, quotus eft numerus co- 
nicoidis . Quod oftendcre oportebat . 

S C H o L I V M I- 

Ex hacautcm ratione a nobis aflignata colligitur 
ratio cylindri circumfcripti ad conoides.quam etiam 
fupra aftignauimus,vtquifquefacile colliget difcur- 
rcndo ad nonnam eorum, qua? nos duobus exemplis 
trademus . In fecundo enim conicoidc,quod cft pri- 
mum concides hypcrbolicum , cylindrus eft ad coni- 
coidts,vt DI, cum dupla DB, ad beflfem DI, 
cum triente duarum DB,& fextante DB. Quia 
vero I B, ex Souero, cft aqualis diametro tranluer- 
fxj pater ID, cum dupla DB, facere IB, cum BD. 
Pariter triens duarum DB, funt duo tertia DB. Et 

vnum 
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Vnuni trieris cumfextariteBD, facit dimidiam DB, 1 
qua? cum dimidia ID, facit dimidiam diametri 
tranfucrfx IB. Patet ergo cylindrum efle ad coni- 
coides, vtcompofita ex diametro tranfuerfa, &ex 
axi conicoidis , ad dimidium diametri tranfuerfac , 
vna cum triente axis. 

In tertio conicoide, eft cylindrus ad ipfum, vt 
DI, cum tripla DB, ad dimidiam D I, eum DB, & 
cum fextante DB. Nempe vt horum dimidia, fci- 
licet dimidia DI, cum fefquialtera DB, ad quar- 
tam partem DI, cum dimidia DB, &cumeius,vna 

H % duo- 
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duodecupla. Dimidia DJ, cum dimidia DB, facie 
dimidiam IB, nempe diametrum tranfuerfam terti/ 
conicoidis,quxcum DB, facit compofitam ex dia- 
metro tranfuerfa, & ex axi. Quartapars DI, C um 
quarta parce DB, facit quartam partem IB, nem- 
pe dimidiam eius dimidia? , feu lateris tranfuerfi. 
Quarta verb DB, cum eius duodecupla, iacit trien- 
tem DB „ Quare & nunc patet propofitum. Ecfic 
erit difeurrere in ajijs . 

i 

SCHOLIVM II. 

Exiftentibus autem omnibus conicodoidibus ex 
Souero, primo excepto, coftoidibus hyperbolicis, 
quorum funtaflignata? diametri tfanfuerfe; &cum 
in nedro Mifceltaneo Hypei bolico vari£ aflignaue- 
rimus centra grauitatis omnium Conoideorum Hy- 
perbolicorum confequenter ex illis rationibus vni- 
uerfalibus licet colligere centra grauitatis omnium 
horum conicoideoram - Sed fpeciatitus e* didis 
elicietur. 

PROPOSITIO XIV- 

Centrum grauitatis cuiufcunque conkoidis k primo diuidic 
rtcrccptam inter centrum grauitatis portionis fpharx , 
Cs* quartam partem axis r vtrfusbaftm , >vt pars tenm- 
nans ad, centrum portionis fit adreiinuam , n>t tot trie ri- 
te s axis portionis quotus e fi numerus conicoidis , ad fex- 

tau - 
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t vitem ax'is portionis, *vna cum befe axis reliqua por- 
tionis. 

E Sto quodlibet conicoides a primo, quodfitex 
CFBD, &.efio L, centrum grauiratispoi tio- 
nisex ABD, &fit DM, quartipars DB jV c M, 
fit centrum grauitati* cxceffu» conicoidis fupra por- 
tionem. Sit LO, ad OM, vt tot trientes BD, 
quotus eftnumeFus conicoidis, ad fextantem BD, 
vna cum dimidia DI, Dico O, efle centrum gra- 
Uitatis conicoidis. Nam expropofit. 12. cft L O, 
ad OM, reciproce, vt exceflfus conicoid.s fupra 
portionem, adipfam portionem. Quare erit O, 
centrum conicoidis. 

s c h o L i v M- 

Sed centrum grauitatis ficinuentum non diuidnr 
aliquam particularem portionem axis, ficuti fiet fi 
non comparemus exceflum conicoidis fupra portio- 
nem ad ipfam, fedexcefliim conicoidis fupra coni- 
coides primum ad ipfum. Pro quo . Sit. 

PROPOSITIO XV. 

✓ 

Excefius cuiufunque conicoidis fupra prima , e fi ad ipfum 1 
not tot tertia axis portionis quotus e fi numerus conicoidis 
Vna minus, ad dimidium diametri fphara . 
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E Sto quodlibet conicoicfes , quod fit ex Qj§ Dy 
& cfto cenicoides primum, quod fkex EBD, 
Dico differentiam coniooideorum die ad coni coi- 
des primum, vt tot trientes B D, quotus eft numerus 
conicoidis vno minus, ad bellem B j . Namque con- 
uertendo, differentia conicoideor.un eft ad tubum 
cylindricumcx GE* vt triens tot quadratorum DB, 
quotus cft numerus conicoidis vnitate minus , ad tot 
illa quadrata BD. Tubus cylindticus ex GE, eft 
ad cylindrum ex HD, vt balis ad bafim , nempe vt 

%Qt . 
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rot quadrata BD, quotus eft numerus conicoidis 
vnitate minus» ad quadrata AD, DB. Cylindrus 
ex H D , eft duplus conicoidis primij nempeeft ad 
ipfum,vt quadrata ADjDB, ad horum dimidiat-,. 
E* rrquali ergo , erit differentia conicoideorunu, 
ad conicoides primum , vt triens tot quadratorum 
B D, quotus eft numerus conicoidis vnicare minus», 
sd dimidium quadratorum AD, DB, f C u re<ftan- 
guli 1BD, Nempefpropter eandem altitudinem-, 
B Dj vttotttienres BD, quotus eft numerus coni- 
coidis vnitate minus,ad dimidiam Bi. Quod&c* 

PROPOSITIO XVI. 

Centrum grauitatis cuiufcunquc conicoidis d primo fic di- 
vidit duodecimam partem axis ordine quartam d bafi, 
rvt pars verfius verticem fit ad reltquam^ njt tot trien- 
tes axis , quotus e fi numerus conicoidis vnitate minus , ad 
dimidium diametri fiphara . 

S Vpponatnr BL , dupla L D > vt L , fit centrum 
grauitatis conicoidis primi, feu conicoidis pa- 
rabolicij & pariter ftipponatur BM, tripla MD, vt 
itidem M, fit centrum grauitatis diffcrentiscconi- 
coideorum,quae fiunt v.g-cx CFB, & E BD. Er- 
go quorum BD, eft ix. BL, erit 8. & BM, erit 
9. & DM, 3. Ergo talium reliqua LM, erit vni- 
tas,& ordine quarta a bafi. DiuidaturLM, in O, 

vt LO»fitad OM, vt tot trientes BD, quotus eft 

nurae- 
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numerus conicoidis vnitatc minus > adbeflem Blj 
nempe ex propofit. anteced. reciproce, vt differen- 
tia conicoideoruro , ad conicoides primum , Dico 
O, elfe ccntrnm grauitatis conicoidis di&i. Res eil 
maniftfta. 

SCHOLIVM- 

Ha?c propofitio quantum ad conicoides fccun* 
dum cft eadem cum propofitione 15. Mifcclianei 
noftri hyperbolici . Conicoidis enim fecundi dia- 
meter rranfuerfacft 1 B, ex Souero in propofit* *8. 
& vt nos explicauimus in propofit. x 3. citat, Mi- 
fccl!: centrum grauitatis conoidis hyperbolici ficdi- 
uidit duodecimam partem diametri eiufdcm ordine 
quartam a bafi , vt pars propinqua bafi fit ad reli- 
quam, vt dimidium lateris tranfuerfi conoidis ( nem- 
pe in cafanofiro 1 B,) ad tertiam partem fu£ diame- 
tri ( nempe D B in cafu noftro. ) Sed has regulas pa- 
ti bit etiam concordate intlijs conicoidibns , V. g, 
fupponamus conicoides «x C B D, effe tertium. Cu- 
ius ex Souero in propofit. 3 1, diameter tranfuerfaeft 
dimidium In hoc erit, cx regula pnrfenti, LO, 
ad O M.vtduar tertia* B D, ad dimidiam IB. Nem- 
pe ad diametrum tranfuerfam. Nempe vt tertia vna 
DB, ad dimidium lateris tranfuerfi, iuxta regulam 
propofit. 1 3. Mifccll. Pariter fu pponatur conicoides 
cile quartum, cuius diameter tranfuerfa triens BI, 

cx 
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ex Soueroindi&apropofit. 3 1. In hoc eft LO, ad 
OM, vt tres trientes BO, ad dimidiam Bl. Nem- 
pe ,vt triens B D, adfextantem Bl, feu adbeflem 
trientis 1B, diametri tranfuerfaeconicoidis. Patet 
ergo has regalas concordare . 

PROPOSITIO XVII 

Centrum gr duitatis tmufcunque conicaidts a primo pediiti- 
dtt axm tiufdem, 'vtpars terminata ad n,erticem pt ad 
reliquam , quatitor diametri/phar *> una cum nouem 

... I tot 


•* 
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tet trientibus axis conicotdts quotus efl numerus ipflus 
unitate minus, ad duplam diametrum fphara» una cum 
tribus Ut tncnttbus axis , quotus eft diflus numerus co- 
nicoidis unitate minus . 

V . G. in fecundo conicoide erit B O, ad O D, rt 
quatuor I B ? cum nouem trientibus B D, nem- 
pe cum tripla B D, ad duplam I B, cum tribus trien- 
tibus B D, nempe cum B D. In fecundo,vr quatuor 
1 B, C um i V. trientibus D B , nempe cum fextupla 
DB, ad duplam I B , cum fex trientibus D B , nempe 
cum dupla D B . Et fic in infinitum. Namqueex- 
tantecx propofic- antecedent. LO* ad O M, vttoc 
trientes B D, quotus eft numerus conicoidis vnitare 
minus, ad beiTem M. Erit componendo, LM, ad 
M o, vt illi tot trientes B D, cum dimidia I B , ad 
dimidiam 1 B . Cum vero B D, fit duodccupla L M, 
erit B D,ad OM, vc 1 2. tot didii trientes B D, 
Cum fextupla 1 B , ad dimidiam I B . Pariter, cum 
D, fit ad DM, vt u. ad $. nempe vcilli 12. tot 
trientes D B , cum fex 1 B , ad rriadimidia I B , cum 
tribus tot trientibus BD. Erit BD,ad DO, fi. 
mul, vt 12. tot trientes BD, quotus efi numerus co- 
nicoidis vnitateminus , vnacumfex I B, ad tres tot 
trientes , vna cum dupla IB. Et diuidendo, erit 
B O, ad O D, vt 4. I Ii, cum 9. tot trientibus B D, 
ad duplam l B, cum tribus tot trientibus, &c. 
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V 

H*C reguli concordat cum illa * quam tradidi- 
mus & in fchol. propofit. t j. citat. Mifcell. & in 
propofit.44. ciuldcm : vt quilibet proprio Marte 
poterit eiucre . Omittis ergo his, ad alia tranfea- 
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PROPOSITIO XVIII- 

Quadratum fafitta^feu Jtnus uerft arcus maioris graduum 
90. una cum duobus quadratis fisus fecundi eius com- 
plementi ,fei* [mus primi eius fupplemcnti , fuperant tria 
quadrata finus totius , duobus rett angulis fub jtnu uer- 
foeius fupplemcnti , g/ fub fnu reElo eius complementi t 
6r* quadrato ditti finus complementi . 

E Sto circulus cuius diameter BC, centrum H, 
finus totus A H,& alius finus FG (fupponi- 
mus Je&orem peroptime callere ttfrminos trigono- 
meirieos, quos apud multos videre poteft, inter quos 
cft Caualeriusin definitionibus Trigonometii,E pia- 
ns.) Dico quadratum G B, vna cum duobus qua- 
dratis FG, fuperare tria quadrata AH, fcu HB, 
duobus redangulis CGH,& quadrato G H. Nam 
quadratum FG, nempe retftangulum CGB, eft 
aquale ret^-an gulo CG H, &rectangulofub CG, 
& H B, fcu redangulo HCG. Ergo duo quadra- 
ta FG, aquantur duobils redtangulis HCG, & 
duobus rettangulis CGH. Pariter quadratum^ 
BG, cft «quale quadratis BH S HG, & duobus 
reclangulis G H B, fcu duobus re&angulis C H G. 
E'go duo quadrata FG, cum quadrato G B, funt 
aequalia duobus reetangulis HCG; duobus re* 
^lingulis C H G ("qua: faciunt duoquadrata C H, 
fcu A H;) duobus re&jngulis CGH; quadrato 

G H* 
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G H t & quadrato H B ( quod cum prioribus duo- 
busquadratis A H, facit tria quadrata AH.) Er- 
goduoquadrata FG, cumquadrato GB, fupera- 
bunc tria quadrata A H, duobus re&angulis CGH, 
cum quadrato H G . Qjuod&c. 

SCHOLIVM I- 

Ex his facile colligere poterimus, quodqubma. 
gis punclum G, acceptum erit remotius a B, & 
propiusipfi C, eo magis duo quadrata FG, cum 
quadrato G B, maiora erunt. Nam quod fumpco 
punclo E, & duclo finu re&o E D> quo magis pun- 

dum 
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<ftum E> fumptum fuerit propius centro H, duo 
quadrata DE, «um quadrato BE, cbfint maiori» 
pudet dcmonftrare . Siquidem magis, magifque cen- 
tro appropinquando, magis, magifque crefcunt tam 
finusrefti DE, quam finus verli EB. Sed quando 
pun&um G, fumitur vitra centrum, in quo cafu fi- 
nus retfus FG, minuitur magit, magifque, &finuc 
verfus G B , augetur, ita euenire, fic oftendetur. 
Nam fuppouamus fumpca eflTe duo pun&i G, K. 
Cum ergo idem quadratum HC, fit aquale duobus 
quadratis HG, GC, & duobus rctfangul.s HGC; 
& pariter fit arqualeduobusquadratis H k, KC , Sc 
duobus reclangubs HkC. Duo quadrata HG, 
GC, cum ducbusre&angulis HGC, ciunta qualia 
quadiatis H k, kC, & duobus u 6kangubs HkC. 
Cumque quadratum GC, maius ficquadrato kC. 
Vice verfa, duo rc&angula CkH» cum quadrato 
Hk maiora erunt duobus reChngu Iis CGH,cum 
quadrato GH. Cunaque duo quadrata Lk, cana 
quadraro kB, fuperent tria quadrata finus totius 
duobus re&angulis CkH, & quadrato H K: & pa- 
riter duo quadrata FG, cum quadrato GB, fupe- 
rent eadem tria quadura finus totius duobus rettan- 
gulis CGH, cum quadrato GH. Sequitur duo 
quadrata i k, cum quadrato KB, maiora fore 
duobus quadratis F G , cum quadrato G B. 
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SCHOLIVM II. 

Supra confiderauimus infinita folida , quae omnia 
cranr conoidea hyperbolica , primo , & fecundo ex- 
ceptis : primum namque erat portio fphxrx ; alte- 
rum erat conoides parabolicum. Nuncintellgimus 
•lia folida infinita defcnberc,quorum primum, & fe- 
cundum erunt pariter fphxra, & conoides parabo- 
licum; rei ( qua vei o nefeimus pro nunc» cuius indolis 
extent. In prxfentiarum explicabimus tantum fe- 
cundam; deinceps reliqua . Supponamus ergo non 
circuli, aut fphxrx portionem, vt fupra fecimus, fcd 
fphxram integram, cuius diameter BA, & pariter 
conoides parabolicum ex femiparabola C t) B A , 
genita modo fupra explicato; nempe vt CA, ficx- 
qualis A B; D F, aqualis E B, chordae ; & fic de re- 
liquis. In folidis fupra explicatis ad generandum 
folidum tertium, feu conicoidesfecundum , cogita- 
bamus FD, fic produci, ad G, vt quadratum GF, 
effet xquale quadrato EF, & duobus quadratis 
BF. In quarto, vt effiet xquale quadrato EF, & 
tribus quadratis BF« £c fic in infinitum. Inprae- 
fenti intelligamus FD, fic produdtam ad G, vt 
quadratura G F, fit aequale duobus quadratis EF, 
& quadrato F B ; & fic de alijs parallelis ipfi CA. 
Sic generabitur femifigura CG B A, cuius CA, 
bafis erit eadem cum bafi femiparabolx. Ex cuius 
scuolucionecitca A B , fi intclligamus gigni folidum 
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fecundae fpecici , ad diftin&ionem fuperius explica- 
tor um, quae dicentur prim*ipeciei. Huius folidi va- 
rias confiderabimus pafliones. 
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PROPOSITIO XIX. 

• • % 

Iu figura genitrice fupradi&i folidi du&islineisbafi paral- 
lelis , illa erit maior , ^«<c bafi propior, Pafisnjtro erit 
omnibus maior , J^epipe f em figura trit w alteram par. 
tem deficiens , 

I N fupradi&a figura CG B A, ducantur line* 
G F, H K, bafi C A, parallelas . Dico H k, ma- 
iorerafore GF;& C A, efle omnibus ipaiorcm_,. 
Nam cx generatione femifigur* , quadratum H K, 
eft *quale duobus quadratis Lk, &quadtato Jc B ; 
& quadratum GF, eft aqtiale duobus quadratis 
EF, & quadrato F B , Sedexdi&isinfchol.i.pro- 
pofiti antcced. duo quadrata Lk, cum quadrato 
k B , funt maiora duobus quadratis E F , cum qua- 
drato F B . Ergo etiam quadratum Hk, erit maius 
quadrato GF. Et confequenter linea erit maior 
linea_, . 

Quod vero AC, fit omnibus maior, patet. Quia 
quadratum A B , feu CA, cxctdic duo quadrata 
Lk, (nempe duoreftangula Ak B ,) cum quadrato 
k B , quantitate quadrati KA. Quare pater pro- 
poficum. Eft ergo figura in alteram partem defici- 
ens, & confequenter (olidam, quod generabitur cx 
ipfa_» . 
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PROPOSITIO XX. 

• .ii* ^ *> 

Excefus conicoidis fecundi fupra comcdtdes primum , ejl 
ecqualis fpbareetam fecundum totum , quum fecundum 
partes proport ionales , 

^Vmaturnamquearbitraric pun&um F, in BA, 
vJP &fit GF, parallela CA. Ex gencfirolidi qua- 
dratum GF, «quacur duobus quadratis EF, 8t 
quadraro F B. Sed quadrarum DF> arquatur qua- 
drat s E F, FB. Ergo exceflfus quadrati GF, fupra 
quadratum D F, erir aequalis quadrato £ F- Quare 
etiam armilla ciicularis orta ex reuolucione GD, 
circa BA, erit aqualis circulo radij EF. Sedpun- 
fium F, fumptunufl: arbitrarii. Ergo facili conclu- 
detur folidum ortum ex reuolutjonc C G B D C, cir- 
ca B A, fore arquale fpharra: diametri B A . Et hoc 
non modo fecundum totum, fed etiam fecundum 
partes proportionales . Quod &c. 

SCHOLIVM' 

** 

Cum ergo prardi&af magnitudines fint «quales 
tam fecundum totum, quam fecundum partes pro- 
portionales , erunt etiam tam fecundum totum, 
quam fecundum partes proportionales magnitudi- 
nes proportionalitcr analog« • Quare centra gra- 
uitatistam totarum, quam partium proportionalium 
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fecabtmt vc! B A , vel portiones ipfius korrefpon- 
dentes , in ijfdem pungis . Ergo poterimus deduce- 
re veluti. 

COROLLARIVM I. 

Centrum grauitatis cxceflus prardi&i fccat B A, 

K 2 bifa- 
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bifariam , quia fic fccatur BA» i centro fph*« 
xx, 

COROLLARIVM II. 

Centrum grauitatis partis exCeffus v. g. quod gi- 
gnitur ex parte H B M, quod fit B F, fic diuidit k B, 
vt B F, fit ad F k , vt quadrupla A k, cum K B , ad 
duplam Ak, cum kB. Pari paflii k, centrum gra- 
uitatis portionis exceflus ex GCD, fic diuidit AF, 
vt Ak, fit ad kF, vt quadrupla BF, cura FA, ad 
duptani BF, cum Fa. Patet ex propofit.6. quia fic 
diuiduntur Bk, FA, ab F, & K, fu ppofitis centris 
grauitatis portionum ei L B K, E A F. 

COROLLARIVM III- 

Si B K , fit aequalis KA, & F, fit centrum graui- 
tatis portionis exceflus ex HBM, erit BF, aci FK, 
vt 5. ad 3. Pariter fi BF a fitatqualis FA, & K, fit 
centrum grauitatis portionis exceflus ex GCD, 
erit AK, ad KF, vt 5. ad 5. Nam didbe portiones 
funt proportionalicer analogae cum hemifphj?ri;s, 
quorum aies fecantur in praeditfa ratione a centris 
grauitatis eorundem . 

: COROLLARIVM IV. 

1 

Centrum grauitatiscuiufcunque Tegmenti inter- 

medij 


_ _Biail^sdJ^CaogIc 
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rncdij di&i exceflus geniti ex HGDM, habebitur 
in F k, ex prop. 8. in qua traditum Fuit in quo pun- 
£o Fk, fit centrum grauicacis Tegmenti intermedii 

fph*riciex LEFk. ° 1 
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COROLLARIVM V. 

ll .. .. •• 

Omnia , qus di&a funt in antecedentibus corol- 
larijs deexceflii conicoidis fecundi fupra conicoides 
primum, feri ficantur etiam deexccflii totius coni- 
coidis fecundi, fupra cxcefliim conicoidis primi fu- 
pra fphxram ; nempe fupra folidum genitum ex 
C D B E A .. Nam di&us excedas cft duplus fpharrx 
cx BEA, tam fecundum cocum, quam fecundum 
partes proportjonales . 

PROPOSITIO XXL 

Cer.tr unt gr duitatis conicoidis fecundi jic diuidit axim , <vt 
ftrs ad verticem Jit adrelt^uamyt 5, ad j, 

E Sto N, centrMrt grauitads fdidi ex CGBA, 
circa BA, reuoluta. Dicoeffe B N, ad NA, 
vr 5. ad 1. Namdiuifa B A, bifmamin F, erit F, 
centrum grauitads exce/Tus conus conicoidis fecun- 
di fupra folidum genitum eX CDBEA, Ex coroll. 
5 * Pariter fccetur F \> bifariam in k, vc B Ct tri- 
pla k a, erit k, centrum grauitatis cxccflus conicoi- 
dis ptimi ex CDBh A, fupra fph eram ex A EB } ex 
ithol. t. propofin 1 , & cx fchoL propoiit. 6 , C umqtie 
etiam ex hoc fch. fit fofidum exceffus conicoidis pri- 
mi fupra fph.-eram duplum fpfmj» , &ipfi fphxrarfit 
probatus aequalis exedfus conicoidis fecundi fupra 

conicoi- 
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conicoides primum . Erit hic excelTus fimtil cum.* 
• fphaera aqualis cxcefliii conicoidis primi fupra fphg- 
ram. Si ergo F k , fecetur bifariam in hi. Erit N, 
centrum graiitatis totius conicoidis fcqindi , Ergo 
quorum B A, erit fc- t3lium B N, erit f . & N A, j. 
Qijod erat ohendendum f 

PROPOSITIO XXII- 

t '* 

Cylindrus arcumfriptus conicoidi fecundo , c /2 in 

ratione Je/quiaftera. 

N Am ex propofit.i. cylindrus ex OA, eftadex# 
ceflum conicoidis primi fupra fphgiram in ra- 
tione tripla . Cumque hic exceflus, vt ftatim proba- 
tum fuit , fit jqualisexceflui conicoidis fecundi fu- 
pra ipfum. Erit cylindrus ad totum folidum, vt 5« 
ad a. Quod&Cf . 

1 

S C H O L I V M- 

. , 4 - ! 

Vt lien it notare ex duabus proportionibus antcr 
cedcntibusjcylindrusex OA, eftadconicoides fe- 
cundum in ea ratione, in qua eft cylindrus circum- 
lcriptushemifphjriojfcuhemifphgroidi ad ipfum ; 
& etiam centrum grauitacis didi conicoidis fccat 
axim B A, jn ratione ca, in qua fccatur a centro 
grauitatis hcmifphaerij , feii hemifphsroides . For- 
fan ergo tale foiidum eft hemifphrtrium , fcu hemif- 
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pKxroidcs. Quod rtiqae ftatim oftcndctur Verum 
effcfipropoaatur. 

. v .1 : . 


PROPOSITIO XXIII- 

4 » * ' \ V, 

CGBA, figur a genitrix conmidts fecundi eB circuli qt44~ 
drtns . 


• * 

P Reducatur B A, a d f, vt B A, AI, finta?quales. 

Quodquadraturti GA, fit sequale rc&angulo 
I A B, cft Iucc clarius, quia C A, AB, aquales . SU- 
matur arbitrarie pun&um F, &du&a FG, paralle- 
la C A, fiat I P, arqualis B F. Quoniam quadra- 
tum G F, eft aquale duobus quadratis EF (nem- 
pe duobus rectangulis AFB^ ^quadrato FB: & t 
re<2argulum PFB(qui a PF, dupla FA) eft aqua- 
le duobus rectangulis A FB; & pariter rectangufurn 
fub I P, &fub FB, aqualibus, eftgquale quadra- 
to BF, fcrgo rectangulum IFB, erit aquale qua- 
drato G F . Idem pro.babicuide omnibus alijs. Er- 
go CGBA, erit circuli quadrans. Quod&c. 

■* ‘ " 

st: holive 

Licuit ergo nota re ex antecedentibus , quod fi in 
CGBA, circuli quadrante inferibatur femiparabo- 
la, cuius bafis CA, axis AB, &fuperaxi BA, fiat 
femicirculus BEA^ & ha:c omnia rotentur circa 
B Aj licuit inquam notare , exceflum hemifphaerij fu- 

pra 
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9t 'Actt/JUuisdiSttrbmet&Mecm. 
coaAructione quorundam problematum geometri- 
corum , quam addidimus tractatui de innuitis co- 
chleis i folura fuerint problemata quardam > quorum 
17. cA. Datam KF, ita producere ad B, & in- 
uenire portionem minorem ex LBk, fphacrac, 
vel fph^roidis, vt F> fit cius centrum grauitatis : cx 
hoc fas erit con Aruere etiam Icqucns . 

PROPOSITIO XXIV- 

Datam KF , ita producere ai B, muenirc HBK y 
femiporttonem arcuit) ac m tpfa infcnbere M B K y fe~ 
nuparabolam cuius axis BK , bafts MK y njt remotu*' 
iis omnibus circa BK y fit F y centrum grauitatis tx* 
crjfuspoi t toms fphara fupra ana des. 

N Am iuxta normam citat» propofit. 1 7«ipfi F K, 
eflee addenda quadibet Kq[, & QF, taliter 
edet producenda ad B, vt KF, efletad FB, vt du- 
pla QK, cum fcfquialtera K B , ad quadruplam-. 
QK, cum duplafcfquialtera K B: &ipu»s QB, fa- 
cienda e flet dupla A B, ac a pun&o k, eflfet erigen- 
da normalis KL, ac media proportionalis inter B&, 
k A, efTetque producenda ad M, vt quadratum,# 
Mk, fit squale quadratis Lk, KB: & centro A, 
interuallo AB, eflee ducendus circuli quadrans 
CHBA; & k M, eflet producenda ad H. Sicin- 
nenta erit femiportio circuli HBk, &femiparabo- 
la MBk, qu* perficient quatficum. Demon Aratio 

te peu- 
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petitu rex citata propofit.i7rA<Jipfius namque nor- 
raam erit difeurrendum . : 

» %l ' 

PROPOSITIO XXV- 

J^uadratumfagitU , o/«4 r««f quadratis Jinus , /v# 

mpropojit. i d/upctant quatmr quadrata Jinus tottus, 

L * * 






$4 * Accejfitnis d.d Sterhmit. 0f Mectn» 
duobus rt&xngulit JUb fini* 'verfotitu fupplenienti , 
fttb fini * rc&o cu*g complementi . 




E Sto vtj* prqpoffo i *. Dico quadratum ( C B, 
cuprf tribus jquadratis FG, fuperare quaruor 
quadrata AH, quantitate duorum rcftangulorua? 
CGH. Nam quadratum FG, feu rc&angulumj 
CGB, cumfitatqjalerctfangulo CGH, &re&an. 
gulo^fub CG, &fub HB, feu *F€, ergo tria 
quadi^ca FG, fe$ tria reda ngyla C<^B, efcunt *- 
qualia* tribus redangulis CGff, & tribus re&an- 
gulis H<?G.' Pariter quadratum BG, cfil «fcquate 
quadratis B HJH.Q* &tfanhns re ftao.guli«~G H B, 
feu CHG. Ergo|tria quadrata F G, cum quadra- 
to GB, erunt aequalia tribus re&angulis H CG, tri- 
bus re&angulis CGH} duobus re&anguiis CHG} 
& quadratis GH,: HB. Sed vnutn rc&angufuny 
CGH, cumquadrijto GH, facit vnum rectangu- 
lum CHG. Ergcitria quadrata FG, cum qua- 
drato GB, erunt|cqualia tribus re Aangubs HCG* 
& tribus rc&angulis C H G ( qu* Faciunt tria qua- 
drata CH, feu A HiJ duobus rettangu! is CGH} 
6< quadfa,to H B. Qgarc foperabunt quatuorqtw. 
drata AH, duobus rcdang^.GGH»;i!C^Qd««ai 
oftendendum , 

S C H O L I V M r- 

i, - • -a*\\ Im «,». •>* vi' . s.*v> *.* rv i. ,'t 

.. Exhjs fapij^cpliig^ ^otfiimus & quod dvuifa 

' v . * 1 ' tfc. 
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HGi bifariam in G, quo magis erit acceptum ali- 
«Wftd pun&um in BG, remotius a B, fed non vitra 
G', eo magis tria quadrata finus redi cum qua- 
drato finus verfi erunt maiora . Sumpto namque 
fyn&o E, &dudofinu redo E D, quo magis D E, 
icpgppior finui totg AH, co maiora effe tria qua- 
drata DE, cum quadrato EB, parce manifeftifli- 
m^. f Sed quandb j>un&iyi) fumitur vitia, centrum, 
hoceftdemonftrandum. , Supponamusenim E, cf« 
fe centrum, C E, fedam bifariam in k, & du&os 
fore duos finus redos aH, FG. Erunt tria quadra- 
ta F G, curft quadrato GB, cxpraifencipropofirioi 
ne, maiora quatuor quadratis finus totius quantitate 



86 ' AutffUnU di Steriometr. JUecdH. 
duorum re&angulorum CGG. Pariter tria qut- 
drata A H , cum quadrato H B, excedent quatuor 
quadrata finus totius duobus re&aagulis C H E . At * 
duo re&angula CGG, maiora funt duobus re&an- 
gulis CHE, vtmanifcfte patet. Ergo etiam liquer 
propofitum. 

At fi intelligamu» HC, fedana bifariam in G* 

& H . effe circuli centrum: tria quadrata F G, cum 
quadrato G B, erunt maiora omnibus ducibiliumu». 
Siquidem duo rectangula CGH, funr maiora om- 
nibus re langulis , quae ex fe<3ioae H C , ia pun&o 
quolibet oriri poflunt, 

SCHOLIVfa IL 

Hisexplicatis continuanda eft productio conici 
deorum fecunda fpccier,vc explicatum fuit in ichof. 
a.propofit. 1 8 , ad conicoidcs tertium > Intclliga- 
raus F G, K H, & alias parallelas C A , produci ad 
R, & S, vrquadratumRF, fit aequale tribus qua- 
dratis E F, cum quadrato FB.- & quadratum S K, 
sequateefle tribus quadratis Lk, cum quadrato kB. 
Idem intelligatur de caeceris j & pariter intelligatur 
femifigura C S B A , quar rorata circa B A, genera- 
bit iolidum, quod nobis crir dierum conicoides ter- 
tium. Huius femifigurar CS B A, erit eadem bafis 
C A . PJItones huius ternjconicoidis pro nunc ex- 
plicanda: fune * 

. PRO* 
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PROPOSITIO XXVI- 

> fil** gnitrict /itprtlmfiUt duBi, Imm Uft pt. 
rulltlts , illa erit maior , qua propur punffa abfciudtnti 
quartam partem axis r verJUs bajtm , m/ amnium 

maxima . 

• # 

D Iuidatur BA, bifariam in N, &rurfum NA, 
bifariam in Q, I: fintduct* duar ks, FR, 
CA, parallelas. Dico Sk, maiorem eflTe RF. Pa- 
jct cx generatione figurae explicata in fchol. *. pro- 


8«; Acceffonh adSterlcmeti t> Mecon. 

pofit. anteccd. Si verb B A , fupponatur fecta bifa- 
riam in F » k. FA, bifariam in k. Dico kS, cflc 
omnium maximam. Pater itidem ex fchol a. pro- 
pofit. antecedent, quia quadratum $ k, cft omnium 
maximum. : 


SCHOL IV. M- 

c 

Semifigura ergo S R B K , erit deficiens ad par- 
tem B, & ksCA, erit deficiens ad partem C A . 
Idem inrclligendum venit de folidis cx dictis ftg- 
mentis figura: genitis . / 

/ * i 

PROPOSITIO XXVII. 

Excefus conicoidis tertij fupra conicoides fecundum , ae- 
quatur fpbara tam fecundum totum , quam fecundum 
partes proport ionales . 

f . ; ' \ ft - ■ 

P Robabitur ad fimilitudinem propofit. *•. Nam 
eodem modo probabitur ex folidi genefi, cx- 
ceflum quadrati RF, fupra quadratum GF, aequa- 
ri quadrato I : F. Et fic de Reliquis. 


COROLLARIVM- • 

Ergo quacunque deducta fuere in corollarijspro- 
pofit. to. deducentur etiam in prxfenci; &, vitra, 
omnia hasepofie etiam deduci de magnitudine com- 
potita 
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PROPOSITIO XXVIII. 


Centrum conkmdis terti/ fic diuidit axim 3 <r// p*rs dduer- 
ticem Jit *d rebquum^vt j . ad i. 

S it tale centrum N . Dico c/Te B N, ad N A, vt 
*• ad 2. Nam Tectis B A, bifariam in F, & FA, 
m F, erit centrum grauiratis ex coroll. anreced. 
magnitudiais compote ex fpharra, & exexceflu co- 

M nicoi- 
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rticoidis tertij fupra conicoidcs primum ; & erit 

centrum grauitatis exceflus conicoidis primi fupra 
fphaerara. Fiat FN, ad NQ^vt t.ad j. nempe re- 
ciproce, vtcxceflus conicoidis primi fupra fphsram, 
ad cxceflum conicoidis tertij fupra ipfum . Erit N, 
ccnrrtam grauitatistotiusfolidi* Cum autem fit FN, 
ad N Q, vt 2. ad 3. Erit componendo F Q.adQJJ, 
vt 5 -ad 3. Et B A, quadrupla FQ^adipfam NQ, 
vt 2©. ad 3 Sed ad Q A, vt xo.adj. Ergo ad NA, 
vt20.ad 8.Etdiuidcndo,erit BN,ad NA, vti2.ad 
8. nempe vts. ad 2. Quod &c. 

PROPOSITIO XXIX- 

Cylindrus etreumferiptus comandi tertio , e fl ad ipfum , rr/ 
27 .di 19. 

I Pli cnimciroimfcripto cylindroex reSanguIo TA, 
hiceritad cylindrum ex reftangulo OA, circum- 
feriptum fecundo conicoidi* ex CHBA, vtquadra- 
tum VA,feuSk, ad quadratum CA* Cylindrus ex 
O A , cft ad ipfum conicoides vt 6. ad 5. Nam erat 
ad conicoides fecundum ex propofit.21. in ratione 
fcfquiahera; nempe vt 6. ad 4. Et conicoides ter- 
tium fuperaddit conicoidi fecundo eius quartam-, 
partem 5 nempe magnitudinem fpharrae arqualem • 
Ergo cxa:quaH,eft cylindrus ex T A, adipfumco- 
nicoidcs tertium vt quadratum sk, ad quinque fex- 
tas quadrati B A. Sed quadratum SK, eft aequale 

tribus 
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tribus quadratis LK, & quadrato fc B: nempe iff. 
illorum, quorum quadratum B A,eft 1 6 . Ergoeric 
cylindrus ad folidum vt i S. ad quinque factantes 1 6» 
* Nempe vt ad ic.Quod &c. 

PROPOSITIO XXX. 

Semifigur a genitrix conicoidis tertij c& femiportio maior cllt- 
fjis 3 cum femiaxes comugati, minor, tres quadrantes 
axisy^maior, maxima ducibdium. 

M 2 Dico 
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ctangulo C Ad, Ergo duo rectangula B DA, erant 
«qualia duobus rcctangulis CDA,& quatuoric. 
ctangulis CAD, Sed min* rectangulum CAD, 
diuiditur in vnum C D A, & in vnuni quadratam 
AD. Erga duo rectangula BD A, fuperant qua- 
dratum AD, tribus rcctangulis CDA, Utribus 
rectangulis C A D. Sed h«c funt minora tribus 
quadratis A C* Ergopatetpropofitutn. 

Rurfum accipiatur punctum E, inter C, B r Rc- 
ctangufum B E A , diuiditur in rccrangufum BEC, 
& irrrectangulum fab BE, C A . Ergo duo rectati- 
gula BE a , erunt «qualia duobus rectangulis 
BEC, & duobus rcctangulis fub BE, C A - Sed 
duobus rectangulis fub BE, CA, eft «quafe re- 
ctangulum CBE, quia CB, dupla A C. Ergo duo 
rectangula B E A , erunt «qualia duobus rectangulis 
CEB, & rectangula CBE. Verfa vice, quadra- 
tum A E, aquatur quadratis A C, CE, & duobus 
rectangulis EC A , qu« duo rectangula fune maior* 
vno rectangulo C E Bj quia dupla C A , maior E B, 
cum «qualis CB. Ergo fi tam a quadrato A E, quam 
£ duobus rectttfgulis' C EB, cum rectangulo CB E» 
auferantur duo rectangula EC A j refiduum duo- 
rum rcctangulorum C EB, & rectanguli CBE, mi- 
nus erit rectangulis C EB,CB E. Q^od rurfus,fiau- 
feratur quadratum C E. Hoc refiduum multo minus 
erit rectangulis CEB, CBE. Ergo minus abfolucif- 
fime quadrato C B j nempe quatuor quadratis A C. 
Si ergo ab hoc refiduo dematur quadratum A C. 

Qiipd i 
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A D C E B 

( i 1 ■ * * • * . / 

Quod remanebit e rit pluribus dc caulis minus triplo 
quadrati A C. Quarepacecin omnibus, &perom- 
niapropofitum, 

SCHOLIVM. 

Infimul ex progreflu demonftratioais notare li- 
cuit, talem cxceffum duorum rectangulorum vfque 
ad punctum C, augeri,qu6 magis punctum fumitur 
propius ipfi C, & re motiiis ab A . Cura enim duo re- 
ctangula fi D A , fuperent quadratum A D, tribus 
rectangulis CDA, & tribus redlangulis CAD: 
patet luce fex rectangula femper augeri vfque ad 
punctum C. F contra vero vitra punctum C, ma- 
gis mafque minui, quo magis elongamur a puncto C. 
Nam duo rectangula B £ A, quando fuperant qua- 
dratum A E, {non enim femper ipfum fuperant, vt 
patebit ) excelliss minor eft rectangulis CBE, CEBj 
quxvnque patent minui i quo magis accedimus ad 
punctum B. 

Diximus autem non femper illa duo rectangula., 
BEA, maiora fore quadrato AE* Quia hocfolum 
verum eft, quando punctum E, fic fumitur, vt BE, 
fit maior tertia parte BA. Quando enim BE, eft 

vna 


Digitized by Google 


9 6 AcceffionU ad Stermmet. Mecan. 

vna tertia BAj tunc duo rcctangula BEA, jqua- 
lia fune quadrato A E. Quandbvero BE, minor 
eft: triente BA; tunc illa duo recrangula minora_. 
funtquadrato AE,- & hoc eb magis, quo propius 

punctum E, ericipfi B. 

> r>* : • < •.:••• • ‘ . • 

PROPOSITIO XXXII- 

Quadratum fagitta , '■vna, cum quatuor quadratis , nyf in 
propojit. i 8 . 15 .fnpcrant quinqur quadrata Jinus to- 
tius , duobus rc fi angulis fub finu 'vcrjbctus fupplcmtn- 
ti , ftfi fub fina rccio eius complementi , minus quadrato 
dicit fintisrefih complementi . ‘ 

: • T }».- . ' : u> : ■ 

S int eadem , vt in citatis propofi. Dicb quadra- - t 
tum G B, cum quatuor quadratis GFy fupe-s 
rare quinque quadrata finus totius V A H, duobus 
rcdanguhs CG H , minus quadrato HG. Cum 
enim quadratum FG, fit «quale rc&angulo CGBj 't 
nempe rcdhingult) 'CGH, & rectangulofbb CG, 
HB; nempe rccfangulo HCG. Ergo quatuor 
quadrata FG , erunt «qualia quatuor rcclangulis 
HCG, & quatuor redangulis CGH. Paricerqua- 
dratum BG, «quarur quadratis BH, HG, & 
duobus rcctangulis BHG;ncmpe CHGjnempcduo- 
bus rectangulis C G H, & duobus quadratis GH. 
Ergo quatuor quadrata FG, cumquadrato BG, 
aquabuntur quatuor rectangulis HCG; fex re- 
angulis HGC; quadrato B H; & tribus quadra- 
tis 
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tis HG. Item quatuor quadrata AH, H c > 
diuiduntur in quatuor renari gula HCG» in qua- 
tuor reflangula CGH, & in quatuor quadrata-. 
GH. Si ergotamii quinque quadratis AH»quam 
a quatuor quadratis TG, cum quadrato BG> au- 
ferantur partes communes, remanebunt e* vna par- 
te duo rcctangula C GH > & ex alia quadratum-* 
GH. Et quatuor quadrata FG» cum quadrato 
GB, excedent quinque quadrata AH, quantita- 
te exceflus duorum rcctangulorum 'CGH» fuper 
quadrato HG. Quod&c. 

- / • b * 

• v .... : -i ■> 

N SCHO- 
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Diximus autem quatuor quadrata F C, cum qua- 
drato GB, fuperare quinque quadrata A H> quod 
vcrificatuj quando duo ip&angula CGH$ maiora 
funt quaarato HG. Quod quando accedat , ex- 
plicatura fuit in fchol. propofit. anteced- Continue- 
tur crg<| productio noftrorum conicodeorum ad 
quartum. Pro quo inrclligamus KS, FR, pro- 
duci fic a& X, & Y> vt quadratum Xk, arque- 
tur quatuor quadratis Lk , & quadrato kB. 
Jtcm quadratum YF, arquari quatuor quadratis 
EF, & quadrato B F . Et fic inrclligatur de alijs 
parallelis CA-. Admodum autem fuperiorum in- 
tellecta femifigura CXBA, & quidem rotata cir- 
ca B A, generabit nobis conicoides quartum , cuius 
bafis radius erit eadem CA. 


; propositio xxxiii. • 


jfaferrradifta figura , far dic tarum taji eaeflmaor , qtm 
propior ptttiffo abfandenti trientem axtt n/erfus baJiiH , 

' qux ettt omnitm mixirtm ‘ «* ' -• * 

-U » \i. .b. -U,l l- ■■ '■ 


D tuidatur B A, bifariam in N, & NA, fic in 
Q, vt NQ, fit vna tertia NA (^fic cnimc- 
tiam A Q^ erit triens totius A B . ) Dico quod du- 
&is k X, Y F, parallelis C A : erit X k, maior Y F . 




Pt- 


Dtgitized by Google 



Patet cxfupra traditis. Item fupponatur B % fe&a 
bifariam in F > & F \ fic in k , vt F K , fit vna ter- 
tia F A . Dico X K, efleomnium maximam- Cuius 
probatio petatur ex fuperioi ibus. 

PROPOSITIO XXXIV- 

JZxcefius conicoidis quarti fupra comcoidcs tertium aqua- 
tur fphara tam fecundum totum , quam fecundum par- 
tes proportionales , 


Tafs Prima. 

V.i ' ;•* . ; * . 

• ' ner> fji* i.;j‘ .i p * 


N a 


Pro- 



io» Accejfiwis ad. Steripmet. Meum. 

P robabitur ad fimilitudineoi propofic. *o. Con- 
flabit quippe iuxta cius normapii , cxccfTum 
quadrati X K , fupra quadratum S k, aeqtfari qua- 
draco Lk. Sicque de reliquis. 


v *. ! \ . 1 

Ergo etiam nunc, quaecunquecolle^aftieruntin 
coroll. propofic. »o. emanabunt etiiua ex pr^efenti 
propofic. Et vitra, omnia haec verificari ; qzioquede 
quantitate compoficaex fphaera , & ex exceffu cdni- 
coidis quarti fupraConicoides primum J/ ' 

PROPOSITIO XXXV- 

(entrum conicoidis quarti fit diuidtt axim , <vt pars ad 
^verticem fit ad reliquam <x>t "J.ad}* 

E Stotaleceritrunt M. Dicoeflfe B N, ad N A ,vt 
7. ad 5» fc&iscnim B- A , bifariam jn F, &;F A , 
iri Q ; F , erit centrum graUiratis cxceflfus conrcol- 
dis quarti fupra exceflum conicoidis primi fupra_.< 
fphaeram : nempe magn tudinis compoUta? ex excef* 
fu conicoidis quarti fupra conicoides primum, & et ‘ 
fphaeiar Parker Q, erit cenrrum grauiCatis excef- 
fus conicoidis primi fupra fphjerant . Quae omriia 
patent cx di<Shs . Sicuti facile patebit;, ditfum eXcePi 
ium conicoidis quarti fupra exceflum conicoidis 
primi fupra fphsram, etfe huius fecundi, exceflus du- 
* i ; pluhi. 


COROLL ARI VM 
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pium. N*m ille eft quadruplus fphatrarj hic vero 
duplus • Sit FN, beffis NQ. Ergo erit reciproci 
FN, ad N Q, Vjt exceflus conicoidis primi fupra 
fph*ram, ad cxccdum conicoidis quarti fupra ip- 
fum. Qjare N> centrum conicoidis quarti, Qua- 
recumiit FN, ad NQ, vt r.ad a.eritcomponen- 
do,FQ,ad QN, vt 5. ad 2. Frgo B A , quadrupla 
FQ, erit ad NQ, vt 12. ad ». Nedad Q vc 1 1 , 
ad 5. quia eius quadrupla. Ergo ad N A , vt ia. 

• ad 
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D ico C S B A, femifiguram cfle femiportionenj 
maiorem cllipfis , cuius coniugati femiaxes, 
minor, BK, tres quadrantes BA, & maior kS. 
Quod enim kS, fit maior Bk, eft manifeftiflimumj 
quippe exiftente etiam maiori CA, feu AB. Pro- 
ducatur B A, in P, vc B k, K P, fint aequales. Quod 
quadratum C A, fit ad quadratum Sk, vt re&an- 
gulum PAB, adrcsftangulum PkB, eft facile pro- 
ba tu. Nam quorum B A , eft 4. A P, eft 2. & re- 
«ftangulum PAB, S. Eodem modo re<ftangulutn 
PkB, talium eft 9* Ergo re&an^ulum P A B, feha- 
bebicadre&angulum PkB, vt a. ad 9. Paricer,ta- 
lium quadratum CA, eft 16. Et quadrarum Sk, 
(quia aquale tribus quadratis Lk, feu tribus rcftan- 
gulis A k B, qux talium funt 9- & quadrato K B, 
quod pariter eft p.j erit quadratum C A, ad quadra- 
tum Sk, vt 16. ad 18. Sed vt 15 . ad 18. fic 8. ad 
i?. Ergo vt re&anguluni PAB, ad rcclangulum~. 
cPIcB, ficquadratum C A> adquadracu.n S k. 

Sed fumatur arbitrarie pun&um F, perquod du- 
catur F R . Quadratum R F, eft xquale tribus qua- 
dratis EF, feu tribus retftangulis AFB, & quadra- 
to F B . Hoc eum vnore&angulo A F B. eftrequa- 
Je vni re&angulo A B Fi cuius dimidium eft rerftan- 
gulum fitb P A , & fub F B. Quod cnm vno re#an- 
gulo AFB, facit retfangulum P F B. Eigo vnum 
quadratum RF, erit aquale duobus rechmgulis 
P F B. Eodem modo patet quadratum C A, duplum 
foreiectanguli PA b » Frgovc quadratum RF,ad 
'■ ;t • re&air- 
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.^angulum PFB, fic quadratura CA, adrectan- 
P.A-B • Efcpprmutandq, erit quadratura ad 
, quadratam, ycreccangulum ad rectangulum . Ergo 
* r C,$B $1 femiporcio maior fcmiellipfis &c. 
.;C^9cJ&c,: ... - 

sudiv: ,'-ul 1 • • ' ->• 

tib.ni S. G H O L I V M* 

- f «L-:iu’ -i • •; <v *‘ : • ‘ < •' • . 

, jr Bx progreffu autem demonftrationis habetur,» 
nqqmodq S k, k B , eflfe femiaxes , fed talis natur» 

[ &proportjonis, vt quadratum, Sk, fcmiaxis maioris, 
duplum quadrati 3 K, femiaxjs minoris . 

. PROPOSITIO XXXI- 


c.;.- o 


* , 4» 




Si A B, fic Jecetur in C, <vt *A C> fit dimidia C "B , duo 
i XC<£1 ungula BC A, funerabunt quadratum AC, rhatm 
. .. : quantitate i (quam tti quocunque alio punito fiat felio. 


*:* ry: » 


A D 6 E~ 


B 


N Am quoniam B C, cfl: dupla C A, ducrectan- 
gula 3 C A, erunt «qualia quatuor quadra- 
tis Ac. Ergo fuperant quadratum Ac, tribus qua- 
dratis AC. Sumatur punctum D, inter A, c. Ke- 
ctangulum BDA, eft «quale rcctangulo CDA, 
& reccan gulo fub B c , in DA,- nempe duplo re- 

&an- 
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ctangulo C A D. Ergo duo rectangula B DA, enat 
«qualia duobus rectangulis CDA,& quatuorrc. 
ctangulis CAD. Sed vnum rectangulum CAD, 
diuiditur in vnum C D A, & jn vnura quadratam 
AD. Erga duo rectangula BD A, ruperant qua- 
dratum AD, tribus rcctangulis C D A , & tribu* 
rectangulis C A D. Sed h«c funt minor* tribus 
quadratis A C* Ergo patet propofitum. 

Rurfum accipiatur punctum E, inter C, B, Re-' 
crangulum BE A , diuiditur in rectangulum BEC, 
& in rectangulum fub BE, C a . Ergo duo rcctati- 
gula BE a , erunt «qualia duobus rectangulis 
BEC, & duobus rectangulis fub BE r C A . Sed 
duobus rectangulis fub BE, C A, eft «quafe re- 
ctangulum CBE, quia CB, dupla A C. Ergo duo 
rectangula B E A , erunt aequalia duobus rectangulis 
C EB> & rectangulo CBE. Ve rfa vice, quadra- 
tum A E, aquatur quadratis A C, CE, & duobus 
rcctangulis EC A , qu« duo rectangula funt maior* 
vno rectangulo C E B$ quia dupla C A , maior EB, 
cum «qualis CB . Ergo fi tam £ quadrato A H,quam 
3 duobus rectangulis C EB, cum rectangulo CBE, 
auferantur duo rectangula EC A j refiduum duo- 
rum rcctangulorum C EB, &rectanguli CBE, mi- 
nus erit rectangulis C E B, C B E. Q^od rurfus,fi au- 
feratur quadratum C E. Hoc reliduummultb minus 
erit rectangulis CEB, CBE. Ergominusabfolucif. 
fime quadrato C B j nempe quatuor quadratis A c. 
Si ergo ab hoc refiduo dematur quadratum A C. 

QliPd i 
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S>i 


t — f _r — r — — — .j 
A D C E B 

Quod remanebit erit pluribus de caufis minus triplo 
quadrati A C. Quarcpatedn omnibus, &perom- 
mapropofitum. 

s c h o l i v M. 

Infimul ex progreflu dem onft rationis notare li- 
cuit, talem exccffum duorum rectangulorum vfque 
ad punctum C, augeri, quo magis punctum fumitur 
propius ipfi C, & remotius ab A . Cura enim duo re- 
ctangula ED A , fuperent quadratum A D, tribus 
rectangulis CDA, & tribus re&angulis CAD: 
patet hare fex rectangula femper augeri vfque ad 
punctum C. F contra vero vitra punctum C, ma- 
gis «nafque minui, quo magis elongamur a puncto C. 
Nam duorectangula Bfi A, quando fuperant qua- 
dratum A E, {nonenimfemperipfumfuperant, vt 
patebit ) exceftits minor eft rectangulis CBE, CEB; 
qua: vnque patent minui, quo magis accedimus ad 
punctum B. 

Diximus autem non femper illa duorectangula 
BEA, maiora fore quadrato AE. Quia hoc folum 
verum eft, quando punctum E, fic fumitur, vt BE, 
fic maior tertia parte BA. Quando cniin BE, eft 

vna 


Digitized by Google 



9 6 AcceJJionls ii Stemfnet. (pp Mecan. 
vna tertia BAj tunc duo rectangula BEA, aqua- 
lia funt quadrato A E. Quandbvero BB, minor 
eft triente BAj tunc illa duo rectangula minora_* 
funt quadrato A E,- & hoc eo magis, quo propius 
punctum E, ericipG B. 


.■u i 


PROPOSITIO XXXII- 


Quadratum fagittx , <r,na cum quatuor quadratis , njt in 
propojit. 1 8.£jr* 15 -piper an t quinque quadrata fimts tu- 
tius , duobus rctt angulis fub finit njerfo eius fupplemtn- 
ti , fub pnu re Sio eius complementi , minus quadrata 

dicit putis refft complementi , 1 

; ' • ' ' ;j ' 'Vpr- . . ; n..: < 

S int eadem, vt in citatis propofi. Dicio quadra- , 
tum G B, cum quatuor quadratis GFyftfpe-^ 
rare quinque quadrata finus totius v AH, duobus 
rc&anguJtS CGH, minusquadrato HG. Cum 
enim quadratum F-G, fitsequalerc&angulo CGBjq 
nempe rctShngulo CGH, & rectangulofbb CGj 
HBj nempe rcctangulo HCG . Ergo quatuor 
quadrata FG , erunt arqualia quatuor reciangulis 
HCG, & quatuor redangulis CGH. Pariterqua- 
dratum BG, atquarur quadratis BH, HG, & 
duobus rectangulis BHGjnempe CHGmempc duo- 
bus rectangulis CGH, & duobus quadratis GH. 
Ergo quatuor quadrata FG, cumquadrato BG, 
aquabuntur quatuor rectangulis HCG$ fex re- 
tfangulis H G C$ quadrato B Hj & tribus quadra- 
tis 
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tis HG. Item quatuor quadrata AH, HC, 
diuiduntur in quatuor r exanguia HCGj io qua- 
tuor re&angula CGH, & ii* quatuor quadrata 
GH> Si ergo tam a quinque quadrati? AH, quam 
i quatuor quadraris TG, cum quadrato BG, au- 
ferantur partes corrrounci, remanebunt ex vna par- 
te duo rectangula CGH» & cx alia quadratum-» 
GH. Et quatuor quadrata FG» cum quadrato 
G B, excedent quinque quadrata A H , quantita- 
te exceflus duorum rcctangulorum CG H » fuper 
quadrato HG. Quod&c* 

_ , r 

. . \ = - • • : • • • ; : a * ? 

N SCHO- 
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* I 

Diximus autem quatuor quadrata F G, cum qua- 
drato GByfuperare qtrioque quadrata A ,H, quod 
vcrificacur quando duo us&angula CGHj maiora 
fune quaarato HG. Quod quando accedar , ex- 
plicatum Fuit in fchol. propofit. anteced- Continue- 
tur ergo productio noftrorum conicodeorum ad 
quarruml Pro quo inrclligamus XS, FR, pro- 
duci ficaa X, & Y, vt quadratum Xk, arque- 
tur quatuor quadratis Lk, & quadrato kB. 
Jtcni quadratum YF, aquari quatuor quadratis 
E F, & quadrato B F . Et Cc intclligatur de alijs 
parallelis CA-. Ad medum autem fuperiorum in- 
tellecra femifigura CXB A, & quidem rotata cir- 
ca B A, generabit ntij.sconicoidesquartum j cuius 
bafis radius erit eadem CA. 


■ PROPOSITIO XXXIII / 1 


fin fupradifta figura , •paralii larum l/afi ea efl maior , qtm 
propior ptmfto al fandenti trientem axis <- verfius bafitn y 
<jiix erit omnium maxima . 

*• ' • . • - ; . ' ' ’? 

D luidatur BA, bjftriam in N, & NA, ficin 
Q, vt NQ, iit vna tertia NA ffte enim c- 
tiam Q^, erit triens totius A B.) Dico quod du- 
&i$ k X, YF, parallelis C A : erit X k, maior Y F . 
•' 4 Pt _ 
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Patet ex fupra traditis. Item fupponatur B f e &a 
bifariam in F> & F A , ficin k, vt F K, fit vna ter- 
tia F A . Dico X K, efle omnium maximam- Cuius 
probatio petatur ex fuperioi ibus. 


PROPOSITIO XXXIV- 

Excefius conicoidis quarti fupra conicoides tertium aqua, 
turfpbara tam fecundum totum , quam fecundum par- 
tes proportionales, 

N 2 Pro- 
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P Robabiturad fimilitudinempropofit. a o. Con- 
flabit quippfc iuxta eiua normam , cxceATur* 
quadrati X K , fupra quadratum S k» scqifari qua- 
drato Lk. Sicquedc reliquis. 


COROLLARIVM- 

Ergo etiam nunc , quaecunque colle&a flerunt in 
coroll. prbpofit. »o. emanabunt etiam ex prfefenti 
propofit. Et vitra» omnia hxc veri f cari' quoque dc 
quantitate compoficarcx fphxra , & ex exceflu cdni« 
coidis quarti fupra^onicoides primum ! 


PROPOSITIO XXXV- 


(entrum comcoidis quarti JtC dididit axim , a>f par/ ad 
rvertictmftad reliquam ait y.adf* 

E Scotaiecertmmt M. Dicoeflfe B N» ad N A ,ve 
7. ad 5. fe&iscnim B- A » bifariam jn F> &,F A , 
irf Q j F , erit centrum gratfkatrt exceffus con icoi -- i 
dis quarti ft pra exceflu m contcoidis primi ftipra_*y 
fpliatram : nempe magn rudinis cbmpoflta? ex cxcef- - 
fu conicoidis quarti fupra conicoides primum » & ex 
fphatia. Parker Q, erit centrum grauifatis excef- 
fus conicoidis primi ftrpra fphirant . Q ia: omhia 
patent cx ditSfciS . Sicuti facili patebitjditfum excefo 
lum conicoidis quarti fupra exccflui» conicoidis 
primi fupra fphaeracft» e fle huius fecupdi.exceflfusdtf- 
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pium. Nam ille eft quadruplus (phxrx; hic vero 
duplul . Sit F.N, hefl[i$ N Ergo erit reciproci 
FN, ad N Q, e^ceffusqonicpidi&primi fupra 
Iphjpram , ad ejtceflum conicoidis quarti fupra ip- 
fum. Qjare N> centrum conicoidis quarti, Qua- 
recumlit FN, ad NQ, vt r«ad J.eritcomponen- 
do, FQ, ad QN, vt 5. ad 2. Frgo B A , quadrupla 
FQj erit ad NQ, vt 12. ad * . sedad Q \ vt u. 
ad j. quia cius quadrupla. Ergo ad N A , vt 12, 

ad 





' «•* 
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ad 5. Etdiuidendo, BN, ad N A , ve 7. ad 
Quod &c. • • * 

#.’• . , +• . #** V* - i • *' ’•* 


PROPOSITIO XXXVI. 


1 




Cylindrus, circumfcriptus conicoidi yuurto, tfi sd ipfum , in 
ratidns fi/quiterfis. , 

K ■ * ' ’» • 

S it enim ip£ circumfer ipf as cylindro» ex fe&an- 
gulo Z A , hic eritftd cylindrum ex O A , circum* 
feriptum tam conicoidi primo, quam fcCundo, vt 
quadratum £ A , (eii Xk, ad quadratum C A , fcd 
BA. Cylindrus ex OA, eft aqualis conicoidi 
quarto . Ergo cylindrus ex Z \ , erit ad conicoides 
quartum vc quadratum Xk, ad quadratum AB. 
Nempe vt quatuor re&angula AkB, cumquadrato 
kB, ad quadratum AB. Cumque BA, fit in 6. par- 
tes diuifa, quarum dua eftipfa A K; rectangulum 
AKB, erit talium 8 . quorum quadratum AB, i 6 . 
Et quatuor rectangula AkB, >i. Et quadratum 
kB, 16. Quare quatuor rectangula AkB, cum 
q ladrato kB, erunt talium 48. Ergo cylindrus erit 
a. i conicoides vc 48. ad 5$. Nempe vt 4. ad 3. 
Quod^&c. * 




PRO- 
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PROPOSITIO XXXVII- 

SemiftgutA genitrix Uwcoidit quarti tft /emiportfa maior 
fwtaxtf cottiugatt , minor , dua tertie 
axify motor, maxima dmibilmm. 

E \I.co ergo CXBA, femifiguram cfle femipor- 
JT tionem maiorem ellipfis J; , cuius conjugati fe- 
nuaxes, minor B fc,duaetcrti;e B A; maior XK.Nam 
producatur B-A, in P, vt Bk, k P, fim arqualcli 
1 rgo P A , erit triens AB. Nempe quorum B A, 
ftp AC, erft. j, talium Ap, erit i. Ergo quorum 
quadratum CA, erit p. talium rectangulum PAB, 
crit ,3 (go quadratum C A, triplum cft reftanguli 
P AB, turpatur in BA, arbitrarie punctum F, 
fitdq&a F Y, paralie!» C A. Quadratum YF, aqua- 
tur quajtuorxcetangulis fi F B, & quadraro F 3, quod 
cumynorccrangulo AFB, Facit rectangulum ABF. 
Cumqne huius tertia pars fit reflangulumfub A p, 
&fub FB, quia P A , triens A B$ & cum vnum re- 
angulum A FB, cum redangulo Fub P*V& Fub 
FB, faciat rectangulum PFB. Quadratum YF, 
erit aquale tribus rcdlangulis PFB. Quare yt qua- 
dratum C A , ad re&angulum P AB } fi c quadratum 
YF, ad re&angulum PFB, Quare & permutan- 
do, erit vt quadratum ad quadratum , fic rectangu- 
lum ad rc&arguluu». Quare CXB A , eritfemiportio 
maior ellipfis, vtdi^umfuit. 


SCHO- 
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SCHOLIVM- 


•< 


Etiam mine «x progreflu dcmonftrationis licet 
colligere proportionem axium femiellipfisj nempe 
vt quadrarum X k, femiaxis maioris triplum fit Qua- 
drati BKjftmiaxis minoris* 

Vfque modo varia colleda fuerunt particulariter 
de particularibus ccnicoidibus huius fecundat fpc- 
ciei , vt melius perciperentur, qu*vniucrfaljterdc 
ipfis infinitis concinnaturi fumus, 

Intelligere ergo dibemus produdiones conicoi- 
deorum continuari vfque in infinitum , fic vt qua* 
dratum ordinatim applicat* cuiuslibet conicoidis 
•xcedat fui partem , qu* eft quadratum ordinatim 
applicat? conicoidis vnitate minoris , re&angulo, 
quod fit aequale quadrato ordinatim applicat* in^ 
iphatra : ita vt h* ordinatim applicat* in didis foli- 
dis fcccnt axim in eodem pundo . Qu* omnia facilS 
eft intelligere ex vfque nunc explicatis. Ex quibus 
ctiamfacile eft percipere veritatem fequentis regu<« 
l*generaUflim*. 


PROPOSITIO XXXVIII. 


* 

* 


Exceffns luiufcuKqttt conicoidis Jupra conictidcs 'vvitate 
minus, e FI uqualtsfpbara tam fecundum totum^uam fe- 
tandum par te t proportionale s , 1 «« * ; 
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N Am e*ceflus quadrati Xk, fupra quadratum 
Sk, eft «qualis femper quadrato Lk. Quare 
etiam armilla circularis orta ex reuolutione X S, cir- 
ca * A , erit «qualis circulo radi j Lk. Etficdcc«te- 
ris . Ergo totus cxeefTus «qualis fph«r«, 

SCHOLIVM I- 

Cnm ‘ ergo quilibet horum cxcefluum fit magni- 

O tud* 
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cudo proportionaliter analoga cum fphsra tam fe- 
cundum totum, quam fecundum partes proportiona- 
les, licebit colligere centra grauitatis omnium par- 
tium prsedivtorum exccfluum eodem ferme modo, 
quo collcdla fuerunt in quinque coroll. propofit.a, t. 
Qua: centra grauitatis non tantum poterunt deduci 
defegmentis cuiuslibet exccffus, fed etiam de plu- 
ribus fimul coniun&is , ac addicis fphsrsfegmer^ 
tis. 


SCHOLIVM II. 

Pariter poterimus colligere , omnes differentias 
inter duos quoslibet proxime conicoides efTesqua- 
lesjquiaomnissqualis fphsrs. V.g. differentia in- 
ter conicoides tertium, & quartum , erit squalis dif- 
ferentis inter conicoides nonum, & decimum. Cum- 
que aliquando oftenfum fit, etiam exceffum conoidis 
parabolici fupra conum fibi inferiptum «Ife squalem 
ipfi fphsrs. Etiam hic exceifus erit squalis cuili- 
bet differentis conicoideoronu Qoodfcbec ergo 
conicoides pofterius addic conicoidi priori magni- 
tudinem fphsrs squalem . 

SCHOLIVM III. 

Infimul licebit arguere vnum conicoides fore ad 
qnodliber aliud, vt numerus binario auctus, ad nu- 
merum binarie auftum • Nam quodlibec conicoides 

ccn- 
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*ominettot differentias, quarum vnaquseque *qua" 
lisfphxra?, quotus eft numerus ipfius vnitacc minu- 
tus; continet exceffum primi fuprafphxram, qui ert: 
fpxrx duplus, & cortfequenter cuiufcunque diffc- 
rentij ; & continet fpheram ipfam. Qu? omnia fa- 
ciunt magnitudinum fph$r£ ^qualium numerum bi- 
nario auctum. V.g, conicoides quartum continet 
differentiam inter ipfum, & tertium: inter hoc * 8c 
fecundum : & inter hoc, & primum: qu? faciunt tres 

0 a ma- 
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magnitudines fphjrf j quales • Item continet exeef- 
fnmconoidisfuprafphsram, quieft duplus fphjrf 5 
& continet fphgram ipfam . Nempe fex magnitudi- 
nes fphgrj jquales . Et fic dfifcurratur dealijs. Er- 
go conicoides erit ad conicoides in prjdicta ra- 
tione-». 

SCHOLIVM IV- 

f 

Ex quibus facile licebit colligere, quodlibet coni- 
coides, dempto ab ipfoexceflu conicoidis primi fu- 
pra fpharram, elfcad hunc exceflum, vt numerus co- 
nicoidis ad binarium. Ellnamquequodlibet coni- 
coides ad primum, vt numerus binario au&us ad cer- 
narium. Et ad exceflum conicoidis primi fupra_* 
fph^ram,vt numerus bmario auctus ad binarium. £t 
diuidendo,vt numerus ad binari im. 

PROPOSITIO XXXIX- 

Cylindrus circumfcriptui c»nicoidi primo , erit ad yuodhbet 
conicoides , <~ut fenarium ad numerum conicoidis bina- 
rio antium , 

E X reftangulo O A, reuoluto circa BA, intel- 
ligarur cylindrus, qui erit circtimfcriptus rati» 
conicoidi primo, quam fecundo . Dico hunc e fle ad 
quodhbec conicoides, vt fenarium , ad numerum eo- 
nicoiuis bmaiio au^um . Nempe ad primum, vt 5. 

ad 
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ad j. Ad fecundum , vt 6 . ad 4 . Ad tertium, vt 6 , ad 
5. Et fic in infinitum. Quod enim cylindrus fit ad 
primum vt 6 . ad 3. patet. Quia cum fit conoides 
parabolicum, erit eius duplus. Nempe rt 6 . ad 3. 
De alijs fic patebit . Cylindrus di#u$ ad primum co- 
nicoidescftvt 6. ad ?. nempe ad numerum binario 
au&um. Conicoides primum eft ad quodlibetco- 
tiicoideSjex fchol. 3. anteced. vt numerus binario 
audus, ad numerum binario au&um . Ergo ex squali, 
erit cylindrus ad quod I ibet conicoides » vt fenarium 
ad numerum binario au&um. 


PROPOSITIO XL- 

Si tfUA l bet refla line 4 fecctur b fartam , non bifariam . 

Rcfl . ngu f utn f*b inaequalibus totius partibus acceptum 
fecundum quemlibet numerum , nana cum quadrato mu 
• nons portionis , minus erit quadrato dimidia accepto fe- 
cundum numerum re fl angulorum r vmtate auflum : & 
boc eo magis , quo punflum fuerit acceptum remotius a 
punflobijjcflioais , 


A 

r- 


E 


B 

■1 


R t&a AB, fit fech bifariam in C, & non bi- 
fariam in £. Dico, quod tot rc<Sangul 4 _* 

BEA» 
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BEA, quantum volumus , cum Trio quadrato A E* 
erunt minora tot quadratis AC* quotus eft nume- 
rus re&angulorum vnitace au2us « V. g, quatuor rtf* 
langula B E A> cum quadrato A E, erunt minori 
quinque quadratis AC. Etc. Res eft manife- 
ftiflima. Quia tot re&angula B E A, aquantur tot 
retf angulis CEA, & tot reftmgulis fub B C, A Ei 


A E B 



feutotre&angulis CAE. H rc autem minora funt 
tot quadratis A C, fot quadratis EC. Pariterqua- 
drarum A E, minus eft quadraro AC, quadrato 
EC, & duobus re^angulis CE A- Tot ergo re- 
dangula B E A, cum quadrato E A , minora funt 
tot quadratis AC, acceptis fecundum numerum 
re&angulorum vnitate au&um , quantitate rot qua- 
dratorum EC, quotus eft itidem numerus recian- 
gulorum vnitate au&us , & duobus re#angulis 
CE A. Dico infuperhjrc rectangula BEA, cura 
quadrato A E, eo minus deficere ab illis quadratis 
AC, qub punctum E, erit propius ipfi C. Quod 
parirer eft manifeftumj quia qud magis punctum E, 
accedit ad C, to magis minuuntur illa quadrata 
£ C, cum illis duobus reccangulis A E C, adeo vt in 
puncto C, h«c differentia penitus euanefeae» 

SCHO- 




fm Prim a, 


it i 


SCHOLIVM. 

Amplias patuit cjc progrcflu demon ftrationis 
quantum funr minora , nempe tot quadratis E C, 
lines inter fc&iones interieda: quotus eft numerus 
quadratorum dimidis, & duobus rectangulis AEC, 
fub partibus dimidiat, 

PROPOSITIO XLI- 

Si qualibet re Si a lirea /icetur bifariam , & non bifariam , 
Digerentia inter reSi angulum fub maqualibus tetius 
fartibus , cum quadrate maioris , ttf inter duo quadrata 
dimidia, erunt duo rc&angula fub partibus dmtdta diuU 
fa , f£j duo quadrata partis inter fectiones interiefig. Dif- 
ferentia inter duo re langula /hb inf qualibus totius par- 
tibus , cum quadrate maioris , (gjr tria quadrata dimidtp , 
Eruntduo diQa rc&angula cum <~vno ditiorum quadra- 
tarum . Differentia inter tria rectangula cum nmo qua- 
drato , ct* quatuor quadrata, <~ut prius . Erunt duo di- 
cta rectangula , 


A 

f* 


B 

-f f J 

C D 



Eeta linea AB> fecta (it bifariam in C, & 

non bifariam in D. Dico differendam in- 

ter 
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ter rectangulum BD A, cum quadrato AD,&duei 
quadrata CB, effe duo rectangula BDC, cum 
quadrato duplo D C. Differendam inter duo re- 
ctangula A D B, cum quadrato A D, & tria qua- 
drata C B, effc duo rectangula BDC, cum qua- 
drato CD. Differentiam autem inter tria rectan- 
gula B D A, cum quadrato A D , & quatuor qua- 
drata CB, effe duo rectangula BDC. 

Nam vnum quadratum AD, diuiditur in qua- 
drata AC, C D , & in duo rectangula A C D , feu 
BCD; quae poftea funt arqualia ducbusrectangulis 
BDC, & duobus quadratis CD. Si ergo auferatur 
tama numeio rectangulorum BDA, cum quadrato 
A D, quam a numero quadratorum C B, vnum qua- 
drarum AC, fcu C B. Remanebit ex vna parte nu- 
merus rectangulorum BDA, cum duobus rectan- 
gulis B D C, & cum tribus quadratis C D. Ex alia 
vero numerus quadratorum CB, vnitate minutus 5 
qua? plana erunt ad inuiccm conferenda} & nume- 
rus rectangulorum BDA, remanebit a?qu alis nu- 
mero quadratorum BC. Cumque receangulum_, 
B D A, fit a?quale rcctangulis BDC,- & B D, A C,* 
feu CBD. Numerus rectangulorum BD A , erit 
«qualis numero rectangulorum BDC, CBD. 
Cum autem tor etiam numero quadrata CB, diui- 
dantur in tot numero rectangula CBDj intotnu- 
mero rectangula C D Bj & in tot numero quadrata 
CD. Si auferantur parres communes, remanebunt 
femper duo rectangula BDC: cum duobus qua- 
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A 

i 


P-«W AirW»l 


IU 


B 

»f f— ~ J 

C D 

dratis DC, firectangulum BD A , eftvnumicum 
vno quadrato DC, fi rcctangula B D A , funtduo; 
& tantum duo rcctangula BDC,fi rectangula BD A > 
funttria. Patet ergo piopofitum. 

S C H O L I V M I 

Exceffus ergo erit penes rectangula BD A , cum 
quadrato D A . Ha^c namque plana fuperabunt il- 
la quadrata CB, ilhs duobus rectangulis BDC, 
& illis quadratis CD, quando accidet. 

Infimul percipiatur, quod quantum punctum D, 
fumitur remotius a C, & propius B, tantum dida 
differentia augetur in duobus primis calibus, nempe 
quando differentia eft duo re&angula BDC, cum 
quadrato duplo DC, & cum vnico quadrato DC. 
Quando vero differenda eft tantum duoredangula 
BDC} tuncdi&us exceffus augetur magis , magif- 
que, quantum punctum D, fumitur remotius a C, 
& propius puncto biftecand C B, in quo pundofit 
redangulum maximum fub partibus C B, vtcunque 
fedae. Quodfipundum D, fumatur vitra punctum 
biffedionis verfus B; tunc illa duo rectangula rur- 
fumdecrefeunt, &hoceom3gis, quo punctum D, 

P fumi- 


1 1 4 Aceefftonl* s**»-»**** ab» Mceatf. 
fumicur remotius d pun&o bifle^Honis; ita vt fum- 
ptis duobus pundtisxque remotis a pun&o bifle&io- 
nis, illa duo rectangula conftituentia fupradi#am 
differentiam femper finrxqualiaalijs duobus. Harc 
Tunc nimis clara, & fcitu facilia. 


S C H O L I V M II. 

Cum autem in propofit. antcced. oftenfum fit 
vniuerfaliter, quodfumptoin A C, quolibet puncto 
E, femper retfangulatot B E A, quantum liber, cum 
quadrato A E, fune minora tot quadratis AC, quo- 
tus elt acceptus numerus jectargulorum BEA, vni- 
tarcauctus; hocminus, quo punctum E, erit pro- 
pius C. Deducere poterimus, quod in primo, & 
fecundo cafu re&angulum, vel re^angula B D A, vel 
Bea, cum quadrato Da, vel EA, femperaugen- 
tur, quo magis pundafumpta in BA, funtrcmotio- 
taa B. In tertio autem cafu ; quando nimirum con- 
feruntur tria rectangula cum vno quadrato , cum 
qu.uuor quadratis di midix, au&io fit ab A, vfquc 
adpunehim biflecans C B- vitra quod fit minutio* 


PROPOSITIO XLII. 

Si qualibet reda linea fecctur bifariam , & non bifariam. 
Differentia mter rectangulnm fubinaqnahbas totius par- 
tibus acceptum fecundum numerum non minorem qua- 
ternario y rena cum quadrato ma.oris partis , (ff inter tot 

qua- 
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quadrata dimidia quotus tfl numerus rectanguhrum 
njnitaU auctus , erit differentia inter duo r octangula f*b 
partibus dimidia , (5* inter tot quadrata partit dimidia 
intercepta inter punfta fictionis , quotus e fi numerus re~ 
CtangulorutH ternam mmutus . 


t r f r 1 

A E C D B 

R Etfta A B* fit Tecta bifariam in C, & non bifa- 
riam in D. Dico differentiam inter tot re- 
ttangula B D A , quotus eft numerus non minor 
quaternario 1 vna cum quadrato AD; & inter tot 
quadrata CB, quotus eft numerus rectangulorutn 
vnitate auctus , effe eandem cum differentia inter 
duorectangula BDC, & inter tot quadrata DC, 
quotus eft numerus rectangulorutn ternario minu- 
tus. V. g. differentia inter quatuor rectangula_< 
CDAj cum quadrato O A , & inter quinque qua- 
drata CB, erir eadem cum differentia inter duo re- 
ctangula B D C, & quadratum DC. Differentia 
inter quinque fetftanguia BDA, cum quadrato AD, 
&inter ferrquadrata CB: erit differentia interduo 
te&angula BDC, & inter duoquadrata C D. Dif- 
fetenttainter fcxreciangula 0 m vnoquailrato , & 
inter fept em quadrata, erit eadem cumd ffncntia 
ijiicr duorectangula, & tria quadrata. Et fic in in- 
finitum, 

Nam quadratum AD, aequatur quadratis AC, 

P a c D, 
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A D • B 



CD, & duobus rectangulis ACD, feu BCD/ 
qua: funt a?qualia duobus re&angulis B D C, & duo- 
bus quadratis CD. Si ergo tam a numero redan- 
gulorum BD A, cum quadrato DA, quam a nu- 
mero quadratorum BC, auferatur vnum commu- 
ne quadratum AC,feuCB. Remanebuntconfe- 
renda tot rcctangula fi D A , duo rectangula», 
BDC, & tria quadrata C D, cum tot numero qua- 
dratis CB, quotus eft numerus redangulorum-, 
BDA. Sed rectangulum BDA, diuiditur in re- 
dangula B D C, & b D, C Aj feu CB Dj vnde tot 
rcctangula BDA, diuiduntur in rot re&angula». 
BDC, &intotredangula CBD- Pariter tot qua- 
drata CB, quotus eft numerus rectangu!orum_r 
BDA, diuiduntur in tot rectangula C B D j in tot 
rectangula BDC, &in tot quadrata C D. Si erga 
auferantur hic inde partes communes, nempe tot re- 
dangula C B D ; tot rectangula B D C, & tria qua- 
drata CD. Remanebunt cx parte redanguloium 
B D A, & quadrati A D, duo redangula B D C: cx 
parte verb quadratorum C B, remanebunt tor qua- 
drata CD, quotus eft numerus redangulorutn 
BDrt, ternario minutus. £rgo differentia inter 
ha:c duo redangula BDC, & rnterrefidua illorum 

qua- 
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quadratorum CD, erit aequalis differentiae inter illa 
re&angula B D A, curo quadrato A D, & inter tot 
quadrata CB, quotus eft numerus rectangulorum 
ynicatcau&us. Quod&c. 

PROPOSITIO XLIII- 

Si /uppo/itis ijfdem , qua in anteced. propojit. CT3, fle 

diuidaturtn Z), <zit jit C D, ad D 3, not binarium ad 
numerum ternario minorem numero reft angulorum 
BDA. Duo re St angui a BDC , erunt aqualia re fu 
duo illorum quadratorum C . Si accipiatur quodlL 
bet punSium E, inter C , D : duo reti an gula B E 6 y 
funt maiora rejiduo quadratorum CE. Si <-vvo acci- 
piatur quodlibet punSium F , inter D B : duo reSiangula 
BFC, funt minora re (iduo quadratorum C F. 

V . G. fi numerus redangulorum B D A, erat qua- 
ternarius, diuidatur B C, in D , vt fit C D, 
ad DB, vt x. ad i. i>i numerus re3angulorum iic 


A 

[- 


-r- 

E 


-r- 

D 


-f 

F 


B 

] 


quinarius ; fit CD , ad D B, vt t. ad 2. Si numerus 
jectangulorum fit fenarius: fit CD, ad DB, vt i. 
ad i- Et fic in infinitum. Si ergo fit CD, ad DB, 
vt 2. ad 1. tunc duo rcclangula BDC, erunt xqua* 

lia 
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lia quadrato CD. Si fit CD,ad DB, vt z. ad t* 
erunt duo rectangula BDC, aequalia duobus qua- 
dratis CD. Si fit CD, ad DB, ve t. ad duore- 
fiangula BDC, erunt aequalia tribus quadrati? 
C D , &c. 

Quod fiepatebit. Cum enim fit CD, ad DB, vt 
binarium ad numerum rcctangulorum B D A, ter- 
nario minutum : & cum pariter duoquadrata CD, 
fint ad refiduum illorum quadratorum CD, vt bi- 
narium ad numerum rectangulorumtcrnariominu- 
tum (quiaearpropofic. anteced. quae diligenter pro 
huius intelligentiacft memori^ commendenda , re- 
fiduum illorum quadratorum CD, eft quadratum 
CD, accipiendum fecundum numerum rectangulo- 
r ura BD a, ternario minutum .) Erit vt CD, ad 
D B, fic duo quadrata C D, ad refiduum illorum qua- 
dratorum C D. Sed vt C D, ad DB, fi c dupla ( D, 
ad duplam DB: nempeffumpta communi altitudine 
C D) fic duo quadrata C D, ad duo r exanguia c D B, 
Krgo vt duo quadrata C D, ad refiduum illorum qua- 
dratorum C D, fi c eadem duo quadrara c D, ad illa 
duo rc&angula <-'DB. Eft ergo refiduum illorum 
quadratorum C D, aequale duobus rcctanguli? 
«■'DB, 

Secundum, nempe > quod accepto quolibet pun- 
cto E, inter c , D, duo rectanguia B£<-, fint ma- 
jora rtfiduo quadratorum L E, ficconftabit. Quo* 
niam c D, a d DB, cft vt binarium , ad numcra.n 
rcctangulorum ternario minutum : & c E , ad E B, 

cft 
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A 

f- 


-f- 

C 


-f- 

E 


-r- 

D 


-f- 

F 


B 

J 


cft in minori ratione quam C F>, ad DB. Frlte- 
tiam C E, ad EB, in minori ratione quam biiia- 
riumad numerum ternario minutum . Sed vt bina- 
rium ad numerum rectangulorum ternario mina- 
tum, fic duo quadrata C E, ad refiduum quadrato- 
rum C E. Ergo erit C E, ad E B, jn minori ratio- 
ne , quam duo quadrata c E , ad refiduum quadrato- 
rum C E. Sedvc c E,ad EB, fic quadratum C E, 
adrectangulum C EB; nempe fie duplum quadra- 
tum C E, ad duplum rectangulum C EB. Quare 
duoquadrata c E, erunt ad duo rectangula c Eb, 
jn minori ratione , quam ad refiduum quadratorum 
( E. Quare duo rectangula B£ maiora erunt re- 
fiduo quadratorum C E. 

Tertium , nempe, quod accepto quolibet punctp 
F, inter D, Bjfintduorectangula BF C , minora re- 
fiduoquadratoium C F, ficmanifeftabitur. c F,ad 
FB, cft in maiori ratione quam c D,ad DB ; nem- 
pe quam binarium ad numerum rectangulorum ter- 
nario minutum.* nempe quam duo quadrata c F,ad 
refiduum quadratorum C F. Sedvc c F,ad F B , 
ficquadratum C F, ad rectangulum C F B ; nempe 
ficduplum quadratum c F, ad duplum reccangu- 
lum C F B .’ Ergo duplum quadratum C F, erit ad 

dup lura 
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duplum recrangulum c F B , in maiori ratione quam 
ad refiduum quadratorum c F . Ergo duo rectan- 
gula L F&, minora ci unc refiduo quadratorum C F, 
Patet ergo propofuum quoad omnia. 

PROPOSITIO XLIV- v 3 

Datis ijplem , qua i n prnpo/it. 4 t.Ji C B,Jic diuidatur m 
D ftt 0*7)) ad D 'B, *vt 'vmtas *d numerum 
re fit angulorum B D binarto minutum . Duo r e ct an- 

gulo. 7} D C , fuperabunt rejiduur» quadratorum C D t 
tot quadratis C D , quotus eji numerus rc£2 angulorum 
^vmtate minutus . 

V . G. fi numerus rectangulorum B D A> firjqua- 
ternarius, fit C D, a d DB, v t i. a d2. Et 
tunc duo rectargula B D^- } fuperabunt quadratum 
c D , tribus quadratis C D. Si numerus rectangu- 
lorum fit quinarius, fit C D, ad DB, vt r.ad $. Et 
tunc fuperabunt duo rectangula B DC } duo qua- 
drata CD, quatuor quadratis CD, sj rectangula 
fintfcx>fit CD, ad D B , vt i.ad 4. & duo rectan- 
gula fuperabunt tria quadrata quinque quadratis. 
Jttficin infiniium. 

Cum enim fit CD, ad DB, vt vnitas ad nume- 
rum rectangulorum binario minutum . Et vt C D, 
ad DB, fic quadratum CD, ad rcccangulum CDB, 
Erit etiam quadratum CD, a< j rectangulum CD», 
vt vnitas ad numerum binario minutum . Quare 

erit 
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erit quadratum CD, ad duplum rectangulum CDI, 
vt vnitas ad duplum numerum quaternario minu- 
tum* Ccnuertendoque, erit duplum rectangulum 
®D C ) ad quadratum vt duplus numerus qua* 
ternario minutus , ad vnitatem . Sed quadratum 
c £>, cft ad refiduum quadratorum C D, vc vnitas 
ad numerum ternario minutum . Quare ex aequali, 
erit duplum rectangulum B D C, ad refiduum qua- 
dratorum CD, vt duplas numerus quaternario mi- 
nutus ad numerum ternario minutum. Si ergo ex du- 
plo rectangulo BDC, dematur refiduum quadra- 
torum CD, remanebunt tot quadrata CD, quo- 
tus cft numerus rectangulorum vnitate minutus» 
Quod erat oftendendum . 

. ; PROPOSITIO XLV- 

Si CB , fecetur in. rationibus propofittonis antecedentis , 
t)uo refitaugula BDC> fiuperabunt refiduum quadra- 
torum CD , maiori excefiu , quam fi C B, fiecaretur in 
quocunque alio putido. 

S Beetur in E, inter C, D. Cum fit BD, ad D C, 
vt numerus binario minutus, ad vnitatem . Erit 

rc#ai> 
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rectangulum fub B D, £ C, «quale tot rc&angulis 
D C E» quotus eft nu merus binario minutus . £c du- 
plum retfangulum fub BD, E C, erit aquale tot 
re&angulis DCE, quotus cft duplus numerus qua- 
ternario minutus. Nempe tot re&angulis DEC, 
quotus eft duplus numerus quaternario minutus, 
vnacum tot quadratis CE.. Sed duplum rc&angq* 
lum BEC» diuiditur in duplum rc&anguluro*# 
D EC, & in duplum re&angulum fub BD, EC, 
Eigoduplum rcdangulum BEC, erit aequale tot 
rc^angulis DEC, quotus eft numerus duplui bi- 
nario minutus, & tot quadratis CE, quotuseft du- 
plus numerus quaternario minutus . Sed refiduuoj 
quadratarum C E, .cranuot quadrata C E, quo- 
tus eft numerus ternario minutus. Si ergo hoc refi* 
duum dematur ex duplo redangulo BEC; excef- 
fus erit tot t c&angula DEC, quotus eft duplus nu- 
merus binario minutus, & tot quadrata C E, quo- 
tus eft numerus vnitate minutus. Cum vero etiam 
duo re&angula BDC, excederent refiduum qua- 
dratorum C D, tot quadratis C D, quotus eft nu- 
merus vnitate minutus. Et harc excedant tot re- 
ctangula DEC, quotus eft duplus numerus bina- 
rio minutus, & tot quadrata CE, quotus eft nu mc- 
rusvnitatc minutus, totquadratis DE, quotuseft 
numerus vnitate minutus (quodjibet quippe qua- 
dratum CD, diuiditur in quadrata CE, ED, & 
induorcctangula CED.J Sequitur exceflum duo- 
rum rcctangulorum BDC, fupsa refiduum qua* 

dra- 
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«Iratorum CD, maiorem fore exceflfu duorum re- 
Ctangulorum BEC, fapra refiduum quadratorum 

C E, tot quadratis ED, quotus eft numerus vni- 
tate minutus - 

Seceturin E, inter D, B. cum pariter fit BD, 
ad D c , vt numerus binario minutus, ad vnitatem; 
erit rectangulum fub BD, C F, squale tot rectan- * 
gulus D L Ej quotus eft numerus binario minutus. 

Et duplum rectangtilum fub BD, ^F, erit squale 
tot rectangulis D C F* Quotus eft duplus numerus 
quaternario minUtus * Nempe tot rectangulis 
F D c , & tot quadratis D 9» quotus eft duplus nu- 
merus quatefnario miiliitus . Sed duo rectangula 
BF C > funt mi hora duobus rectangulis fub BD, 

C F, duobus rectangulis DF C * Ergo duo rectan- 
gula BF e , erunt «qualia tot rectangulis F DG , & 
tot quadratis DC j quotus eft duplus numerus qua- 
ternario minutus, minus duobus rectangulis D F G . 
Nerripe minus duobus quadratis F D , & duobus re- 
ctangulis F DC * Duo ergo rectangula BF G , erunt 
«qualia tot rectangulis FDC, quotus eft duplus 
numerus fenario minutus j tot quadratis DC, quo- 
tus eft duplus numerus quaternario minutus j minus 
duobus quadratis DF. A quibus £ demater refl- 
or a duum 
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duum quadratorum CF.* nempe tot quadrata CF, 
quotus eft numerus ternario minutus j quae funt ae- 
qualia tot quadratis CD, DF, quotus eft nqmerus 
ternario minutus, &tot rectangulis FDC, quotus 
eft duplus numerus fenario minutus. Si duo re- 
ctangula BFC, fuperabunc refiduum quadra- 
torum CF, refiduum erit tot quadrata CD, 
quotus eft numerus vnitate minutus , minus 
tot quadratis DF, quotus eft numerus vnitate» 
minutus. Ergo minori excelfu quam tot quadrata- 
torum CD, quotus eft numerus vnirate minutus. 
Quare minori quantitate quam duo re&angula^. 
BDC, excedant refiduum quadratorum CD* 
Ergo exedfus illorum re&angulorum erit maxi- 
mus. ' ffjfi 'v !*«,•“'* * 

l: SCHOLI.VM 1- 

Ex progreflu demonftrationis quatuor licet ani* 
maduertere. Primum eft, quod non modoifipun- 
dum E, fumatur inter C, D, duo reetangula 
B E C , fuperant refiduum quadratorum G E, mino- 
ri quantitate, quam duo redangula BDC, fupe- 
re.nt refiduum quadratorum C D; fed hanc quan- 
titatem fore tot quadrata D E, quotus eft numerus 
vnitate minutus . Nempe fi numerus rectangulorum 
fit quaternarius, tribus quadratis. Si quinarius, 
quatuor. Et fic in infinitum. 

Et quibus feqflitur fecundum , hanc differentiam 

au- 
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Augeri £ puncto C, vfque ad D . Qub magis enim 
punctum E, fumitur propius ipfi D, eb magis qua- 
drata DE, minuuntur,- & confequenter eb maiori 
quantitate duo rectangula BEC, fuperant refiduum 
quadratorum. CE. 

Tertium eft, fi punctum F, fumatur inter D, B, 
non folum exccflum duorum rectangulorum B F C, 
fuper refiduum quadratorum F C ( quando tamen 
fuperant , non enim hoc femper accidit , vt patuit in 
propofit.45.) minorem efleexceffu duorum rectan- 
gulorum BDC, fupra refiduum quadratorum CD: 
fed minorem fore tot quadratis D F , quotus eft nu- 
merus vnitate minutus. Nempe fi rectangula funt 
quatuOr,tribus quadratis D p. Si quinque, quatuor: 
fi fex, quinque. Et fic in infinitum . 

Ex quibus fequirur quartum, hanc differentiam 
minui qub magis fit elongatio a D. Nam quadrata 
BF, crefcunt magnitudine . £t confequenter ma- 
iori quantitate duo rectangula BDC, fuperant re- 
fiduum quadratorum CD, quam duo rectangula 
BFC, refiduum quadratorum Cf, qub magis pun- 
ctum F, fumicur remotius d D , 

» - — — i. . ' * a • • *• *’ " " 
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SCHOLIVM II. 

Tunc ad memoriam reuocerur propofir. 41. 14 
qua fuit oftenfum , eadem quantitate differe duo 
rectangula BDC, a refiduo quadratorum CD, qud 
diftcrurtt tot rectangula B D A, fecundUm numerum 
non minorem quaternario decepta , vna cum qua- 
drato DA, £ tot quadtatis CB, quotus eft numerus 
rectangulorum Vnitate aUcttfs. Poterimus ergo 
confequciiter ad hate elicere fequentes regulas ge- 
nerales inftitutui noftro infefuientei, quarum. 

Prima eft. Quod fi qualibet recta linea fecerui' 
bifariam in C, &ficin D, vt CD, fit ad DB, vtbn 
narium , ad numerum ternario rhifiofem numero rtf; 
&angu!onim ( qui numeras rectangulorum fiatfd fit 
minor quaternario .) Tot rectangula BDA , eunt 
quadrato Da, erunt «qualia tot quadratis CB' 
quotus eft numernirft^tangulorum vnitate au£lu$' 
V.g. fi rectangula BDa, fint qaatuorr fi C ?D S fic 
ad D B , ; vr&wfrr* re^arigula B D a, 

cum quadrato D A» erunt a?qualia quinque quadra- 
tis CB. Si numerus rectangulorum BDa, fit qui- 
narius, & fit CD, adDB, vt i. ad a. Quinque re- 
tfangula BDA, Cum quadrato AD, arquabumur 
(ex quadratis CB. Et fic in infinitum. Si acapiarur 
punctum E, inter C, D. Rectangula B ii A, cui# 
quadrato E A, furtt maiora tot quadratis CB, quo- 
tus eft numerus re^aogulorum vnitate auctus. Si 

Ycid 
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A C E F B 
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P 

\ • 

vcr6 accipiatur pundum F» inter P,B. Iftaredan» 
gula BFA, cui 
quadraris CB. 
propofir, 4 j. 

Secunda eft • Quod fi datis jjfdem, C B, fit fic fi> 
da in P, vt fit CD, ad PB, vtvnitas ad numerum 
redangulorom BDA (qui nunquam debet efle mi- 
nor quaternario^ binario minutum. Illarectangu- 
la BP A , cum quadrato P A, fuperabunt illa qua- 
drata CB, tot quadratis C P, quotus eftnumeruf 
rcdangulorum vpitate minutus. E. g. fi numerus 
redangulotum B D A , fit quaternarius. Quatuor 
rcctangula B D A, cum quadrato DA, fuperabunt 
quinque quadrata CB, tribus quadratis CD. Sic 
quinque redangula BDA, cum quadrato DA, fu- 
perabunt (ea quadrata DA, quatuor quadratis 
CD. Et fic in infinitum, H*c regula eruitur ex 
propofit.44. 

Tertia eft . Quod fi fiant , qu*in antecedenti re* 
gula, Jlla redangula BDA, cum quadrato DA» 
fuperabunt haec quadrata CB, maiori excefTu,quam 
fi'fedio fieret in quolibet pundo tam inter C, D, 
quam inter D, B. V. g. quatuor redangula BDA, 
cum quadrato DA, excedent quinque quadrata., 


1 quadrato F A, minora erunt illis 
Harc generalis regula deducitur ex 
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C B, cxceffu maiori , quam fupcrent quatuor redba- 
guU BEA» cum quadrato A E : vel quatuor re- 
«ftangula B F A, cum quadrato F A , eadem quin- 
quequadrata C D. Et ficdcalijs. Qua: regula e- 
roanatex propofit.pratfenti . Sicuri ex fchol. primo» 
f luic. ExcelTum, quS excefliis redangulorum B D A, 
cum quadrato DA, excedit exceflum redangulo- 
rum BEA, cum quadrato A E, didaquadrataCB; 
effe tot quadrata ED, quotus eft numerus redangu- 
lorum vnitate minutus . Hocque fluit ex numero 
primo didi fchol. ficu ti cx numero tertio eiufdem , 
habetur , quod didus excelfus fupra exceflum re- 
dangulorum BFA, cumquadrato F A, eriesqua- 
lis tot quadratis DF, quotus eft numerus re&an- 
gulorum vnirate minutus. 

Quarta eft, quae elicitur ex numeris fecundo, & 
quarto fchol. cicaci, quod quo magis pundtum E, fu- 
mitur propius ipfi D $ co maiora fiant illa redangu- 
la BEA, cum quadrato E A , vfque dum attingi- 
tur pundum D, in quo redangula B Da, cum qua- 
drato D A, funt maxima • A’ pun&o ver6 D, vfque 
ad B, rurfumdecrefcunr. 

Quinta ergo regula generalis, & generaliflima eft. 
Quod fi qualibet linea A B , fecetur in duobus qui- 
buslibet punctis D, C. Semper rectangulum_» 
B D A , cum quadrato A D , maius erit rectangu- 
lo BCA, cumquadrato AC. Jtcm duo rectan- 
gula B D A, cum quadrato DA, maiora erunt 
duobus rcctangulis BCA, cumquadrato €A. 

Si 
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‘ Sivero BD, fit quarta pars B A. Tria rectangu- 
Ia BDA, cum quadrato AD» erunt maxima om- 
nium, quae fiunt ex fecdone AB, j n quolibet pan- 
cto * V,g. funt maiora tam tribus rectangulis BCA, 
cum quadrato AC, quam tribus rectangulis BFA 
cum quadrato AF. Si vero inter D, A, fumantur 
duo puncta C, & E. Maiora erunt tria recran- 
gula BEA, cum quadrato B A , tribus rectangu- 
lis BCA, cum quadrato. CA. £’ contra veio,fi v.g. 
fupponereturefl? BE, quartam partem BA,&ac- 
ciperentur duo pun&a F,D. Triare&angula BFA, 
cum quadrato F A, minora edent tribus redangulis 
BDA, cum quadrato DA. Qu* omnes doari- 
mrdefumunturex propofic. 41. &c*fuofcholio. 

Si. autem A B, fit fetfa bifariam in C, & ficin D, 
vt fit C D, ad DB, vt vnitasad numerum non mi- 
norem quaternario , fed binario minutum j vel fic vt 
fit AD, ad DB, vt numerus non minor quaterna- 
rio , ad didum binario minutum (idem namqueeft $ 
cum enim fit C D, ad D B, vt vnitas ad numerum 
non minorem quaternario binario minutum ; erit 
componendo , C B, ad BD, vt numerus non minor 
quaternario vnitate minutus, additum binario mi- 
nutum. Et AB, dupla BC, erit ad DB, vt duplus 

R numc- 
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numerus non minor quaternario binario minutus, 
ad numerum binario minutum . £t diuidendo , erit 
AD, ad DB, vt numerus non minor quaternario, ad 
numerum binario minutum ) Erunt tot rc&anguh 
B D A, quotus eft numerus firmatus , vna cum qua- 
drato DA, maxima omnium. Si verb inter A,D, 
accipiatur quodliber punctum E. Vtiquc tot rc- 
ctangula BEA, cum quadrato EA, erunt minora 
illis rectangulis BD A, cum quadrato DA j fedeb 
minus, quo punctum E, fticr it propius ipfi D. Sicuti 
etiam fumpto puncto quolibet F, inter D> B. Vri* f 
qcerccrangula BFA, cumquadrato Fa, funt mi- 
nora rectangulis B D A , cum quadrato A Dj fed 
co magis, qub punctum F, fumptum fuerit remo- 
tius a D, A 1 puncto ergo A , vfque ad D, fit aug- 
mentum illorum rcctangulorum cum quadrato. A* 
puncto verb D , vfque ad B, minutio, feu decre- 
mentum . Has omnes do&rinas bauriet le&or e* 
propofit. 40. & ex explicatis in fcholijs anteceden- 
tibus. 

■SCHOLIVM III. 

Nunc confideremus circulum , cuius diameter 
B C, in quo aedpiantur v.g. pun&a K, G, £ qui- 
bus ducantur ordinatim applicatae LK, GF. Cum 
rectangula C k B, C G B, «qualia fint quadratis Lk, 
GF: quacunque dicta funt de- illis rectangulis 
C k B, C G B, verificabuntur etiam de illis quadratis 

Lk, 
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1 k , rei G Fr V. g, quoniam fupra dedudum fuit, 
quod fi C k y eflec quarta pars C B> tria rcctangula 
CKB, curo quadrato K B> erant maxima omnium; 
nempe maiora tribus rectangulis CGB, Sequadra- 
toGB. Sic verumerit tria quadrata L k, cum qua- 
drato* kB, effe omnium maxima. Ec confequen- 
t«r maiora tribus quadratis GF, curo quadrato 
G B* Er quibufuis ali js » Hxc facile percipientur ex 
didis*. 


SCHOLIVM IV* 

Modo deueniatur ad pr iucipaliter intentum;nem- 

R x pe 



1 3 1 ~ Acceffionis 'ad Stemmet. O* Mecan, 
pe ad genefim infinitorum folidorum ex fphaera de- 
ductorum j nempe ad ipfa conicoidca fecunda: fpe- 
ciei : & omittendo primum , & fecundum , quat ali- 
quando conflarunt efle conoides parabolicum, & 
fphajram , confideremus ca:tera . H*c conicoidea , 
feu femifigurse genitrices ipforum fupponuntur 
produci ex reduplicatione quadratorum finuum re- 
ctorum circuli tot numero quot eft numerus coni- 
coidis , cum quadrato fagittae . V. g. quadrata ordi- 
natjm applicatarum in conicoide tertio, Sk, RF, 
fupponuntur srqualia tribus quadratis LK, & qua- 
drato kB; & tribus quadratis EF, & quadrato F B. 
Qusecunque ergo fuprd dicta fuerunt deipfis qua- 
dratis finuum rectorum , & verforum circuli , verifi- 
cabuntur deipfis ordinatim applicatis haruui femi- 
jfiguraruin. Ergoinalijs conicoideidibus primo, & 
.fecundo cxcepro , Ordinatim applicata: noti cfefctint 
-vfque ad CA$ fed augentur vfque ad aliquod pun- 
•cIluti B A, puta ad k,a K, vero vfque ad A> rurfum 
minuuntur - Quod fi optetur fcire vfque ad quam 
ordinatim applicatam crefcant Fiet fatis dicen- 

do, ipfas magis magifque crefoeie yfquead ordina- 
tim applicatam a tali pun&o k , quod diuidat AF, 
dimidiam B A, vc Fk, fit ad K A, vtivnitas ad nu- 
merum conicoidis binario minutum . V. g. in tertio 
conicoide, vt i.ad x.Jnquarto, vt i.ad a. In quin- 
to , vt i. ad $. Etfic in infinitum. Vel* quod fic di- 
uidat B A» vtfit Bk, ad kA, vt numerus conicoi- 
dis ; ad numerum binario minutum . Crefcunt ergo. 
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& augentur ordinatim applicat* a pun&o B, vfque 
ad kj minuuntur vero a pun&o k, vfque ad A» fic 
tamen, vtfumptisponfiis «eque remotis a K, ordi- 
natim applicat* fint «quales. Hxc omnia nullo 
negotio percipientur optimi intellegis fupra ex- 
plicatis . 
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PROPOSITIO XLVI- 

dfaalibtt femifiguragenitris cuiufcunque conicoidis y prima, 
ftj fecunda excepta y efl J emtportt o maior elbpfis , caius 
femiaxes contutati j mittor , portio maior axis conicoidis 
j 7 c diuffi , >vt pars ad /verticem Jit ad reliquam , <vt 
numerus conicoidis ad numerum hunc binario minu- 
tum y maior mero ordinatim applicata ab hoc punflo » 
cuius quadratum fe habebit ai quadratum Jfemtaxis 
minoris y njt numerus conicoidis <vnitatc minutus , ad 
mmtatem * 

E Sto ergo C S £ A> quaelibet fcmifiguragenitnt 
cuiufcunqueconicoidis fprima>& fecundacx- 
cepta, quae iamoftenfac fuere femiparabota quadra- 
tica,& circuli quadrans) & fit fic diuifa B A, in k>. 
vt firBk, ad kA, vc numerus conicoidis> ad nume- 
rum binaTio minutum^ Nempe intertio > vt $. ad i* 
Vc 4. ad x. in quarto , $cc* Dico C S BA > efle por- 
tionem maiorem ellipfis , cuius coniugati femiaxe* 
Bk, minor, Sk, maior. Et cfTe quadratum Sk, ad 
quadratum Bk, vt numerus vnitace minutus ad vni- 
ntem. Fiat kP: aequalis Bk. Quoniam efl: B K* 
aequalis kP, & Bk, efl: ad kA* vt numerus ad nir. 
merum binario minutum j erit femper A P, talium? 
binarium .- Et B A, erit ad AF, vtduplusmumerus 
binario minutus, ad binarium. Cumque CA* 
aequalis AB; & quadratum C A, fit aequale quadra- 
to 
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to BA* 6f Quadratum BA, (It ad rectangulum 
P A B (propter commune latus jB A ) vt B \ a <j A p # 
Erit quadratum C A , ad rectangulum 3P AB ,vtdu* 
plus numerus binario minutus, ad binarium. Nem* 
pevt horum dimidia; fcilicetvtnumervs vnitatej 
minutus, advnitatem. Tunc accipiatur vbilibet 
punctum F, per quod ordinatim applicetur FR. 
Quoniam quadratum RF> eft aequale tot quadraris 
E F, feu tot rcflangulis A F B, quotus «ft numerus 
conico idis, vna cum quadrato FB.* quadratum 

- - “ FB, 



I ) 6 Acceffitnts diSttrtmet. $ Mecdal 
FB, cum vno re&angulo A FB, facit vnum rcdlan- 
gulum a BF, Ergo quadratum R F, erit etiam g- 
quale tot redangulis A F B, quotus eft numerus co- 
nicoidis vnitate minutus, & rc&angulo A B F. Cum 
veioficjvtfupradi&um eft, B A , ad A P> vt duplus 
numerus binario minutus, ad binarium : nempe , vt 
numerus vnitate minutus , ad vniratem . Et cum fit 
vt B ad A P, fic redangulum A BF, ad re&an- 
gulumfub A P, &fubBF. Eritrc&angulum A BF, 
ad rtdangulum fub A P, & fub BF, vt numerus 
vnitate nrnutus ad vnitatem . Sed fune etiam tot 
rctfangula A FB, quotus eft numerus vnitate mi- 
nutus , ad vnicunlredangulum A FB, vt numerus 
vnitate minutus , ad vnitatem . Ergo vt numerus 
vnit3tc minutus ad vnitatem , fic tot re<ftangula_. 

A F B } quotus eft numerus vnitate minutus , vna 
cum rectangulo A BF ('nempe quadratum RFJ 
ad reftangulafub P A , FBj& A FB; nempe ad re- 
tfangtilum PFB. Sed fic etiam fupra probatunu. 
eft cflequadratum C A , adrc&angulum P A B. Er- 
go erit vt quadratum G A ,adretfangu!um PAB, fi c 
quadratum RF, ad retfangulum BFP. Et per- 
mutando, vt quadratum C A , ad quadratum RF, 
ficrcdangulum P A B, ad recrangulum PFB. Er- 
go C S B A 5 erit portio maitf^femiellipfis. Patet 
ergo primum. Secundum autem iam patet ex dictis. • 
Quia quadratum Sk, fe habet ad rectanguluro-. 
B k P , qempe ad quadratum B yc numerus vni- 
tate minutus ad vnitatem. 

SCHO- 
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SCHOLIVM, 

Pateiferg6hacir^ifk^o»iiefbid6a eflfe Tegmen- 
ta , feu portiones maiores fpharioidom, primo, & fe- 
cundo excepto. Cum ergo fupra per analogiam ad 
fphasram deduetse fuerint menfurar, & centra graui- 
tatis omnium talium portionum.earumque Tegmen- 
torum. Ex dictis regulis generalibus poterunt ha? de- 
duci. Sed eum hacconicoidealint portiones parti- 
♦ S cula- 
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culares fphaeroidum j non erit inutile haec deducere 
ex regulis particularibus vtique , fed generalibus 
omnibus conicoidibus , 

PROPOSITIO XLVII- 

Cylindrus circumscriptus cuilibet conicoidt genito ex femi- 
portione elhpfis , eft adipfum , 'vt tot rcftangula fub nu- 
mero , & fub numero binario minuto quotus eft nutne- 
rus , r vna cum quadrato nwneri>ad tot fe xf antes quadra, 
ti dupli ii umen binario minuti , quotus efl numerus conto 
coidis binario auStus, 

E '' Sto ergo conicoidi ex C X B A, circumfcriptus 
cylindrus ex rectangulo ZA. Dico hunc ef- 
fead conicoides, in dicta ratione. Namintellecto 
etiam cylindro er OA, circumfcripto conicoidi 
primo j erit cylindrus ex Z A, ad cylindrum ex 
O A , vt quadratum Xk, ad quadratum CA, ftu 
BA. Nempe, vc tot quadrata Lk, feiitotre&an- 
gula Ak B, quotus eft numerusconicoidis, vna cum 
quadrato kfj, ad quadratum BA. Sedexpropo- 
/ic. 3 9 • eft cylindrus ex O A, igftun conicoides, 
▼f quadratum AB, ad tot fextantes quadrati A B,- 
quotirs eft numerus confcoidis binario auctus . Er- 
go exaequali, eritcylindrusex Z A, adconicoides, 
vt tot rectangula A k B j quotuseft numerus coni- 
coidis, vna cum quadrato kB, ad totlextantesqua- 
drati AB, quotus eft numerus conicoidis binario 

au- 
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auctus. Sed A lc, eft numerus binario minutus; kB, 
eft numerus; & A B, eft duplus numerus binario mi- 
nutas i Ergo erit cylindrus ad conicoides vc explica- 
tumelh Quod &c. 

SCHOLIVM- 

Sed in numeris quilibet afiignare poterit talem 
proportionem. V.g. in tertio, in quo Ak, eft i.' 
KB. 3 * & B A. 4. Tria redangula A K B, 9 . Qua- 

S 2 dra- ^ 
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dratum KB, pariter 9. te tria rectangula AKB,. 
cum quadrato Kb, i 5 . Quadratum AB, |<j. cu . 
ius quinque fextantes, I $. cum duobus fextantibus. 
Erit ergo cylindrus ad tertium conicoides vt 1 g. ad 
1 j. cum duobus fextantibus. Nempe vt 27. ad 2e. 
Quod etiam deductum fuit in propofit. 29. 

Jn quarto conicoide, AK, cft a. KB, 4. AB, g, 
Quatuorre&angula A KB, 5 3. Quadratum kb, ,5. 
Triaretfangula A KB, CU m quadrato KB, 48. Qua- 
dratum ab, 16. Cui aequale fex eius fexta:. Ergo 
cylindrus ad conicoides quartum vt 48. ad 36. 
Nempe vt 4. ad 3, Quod etiam colle&um fuit in 
propofit. 3 6. 

in quinto A K, eft 3* .KB, j. D A , 8. Quinque re- 
langula A KB, 75. Quadratum KB, 25. Qjinque 
rectangula A KB, cumquadrato KB, ioo. Quadra- 
tum A B, 6 4. Septem eius fextantes 74. I Ergo 
erit cylindrus ad conicoides quintum, vt 100, ad 
74 J. Etficinalijs. 

PROPOSITIO XLVIII 

Qntrum grauitatis cutufcunque contcotdis geniti ex fimi * 
portione ellipjis fic dtwdit eius axim , njt pars ad ruerti - 
cem fit ad reliquam^ <-vt numerus ternario atifius, ad nu- 
merum njnitate auttum . 

D Iuidarur B A , bifariam in £ , & rurfum F A , bi- 
fariam in Q. fcrgoexfchol.pri propofit-3$* 

.j 
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F, erit centrum grauicacis cuiufcunque conicoidis \ 
dempto ab ipfocxccflu conicoidis primi fupra fphae- 
ram. Cuius exceflus erit ex fchol. 3. propofit.i. Q, 
Centrum graaitatis. Sit ergo FN, ad NQ, recipro- 
ci» vt exceflus conicoidis primi fupra fph <,ram , ad 
reliquum conicoidis dempto ab ipfodi&oexceflu. 
Erit M, centrum grauitatis totius conicoidis. Sed 
ex fchol. 4. propofit. 38. eft exceflus conicoidis pri- 
mi fupra fph^ram > ad reliquum cuiufcpnque coni- 
coidis, vt binarium ad numerum conicoidis . Erir e- 
tiam FN, ad NQ> vt binarium ad numerum coni- 
coidis. Et componendo, erit FQ, ad NQ, vt nu- 
merus conicoidis au&us binario , ad numerum coni- 
coidis. Et B A , quadrupla FQ, erit ad N Q, vt 
quadruplus numerus conicoidis o&onario au<ftus,ad 
numerum conicoidis . Sed eft etiam B A , ad A Q, vt 
quadruplus numerus octonario au&js, ad numerum 
binarioau&um, Ergoerit B A , ad A N, vt quadru- 
plus numerus o&onario au&us , ad duplum nume- 
rum binario audlum . Quaredmidendo, erit BN, 
ad N A , vt duplus numerus fenario au&us, ad du- 
plum numerum binario au&um . Nempe vt nume- 
rus ternario auctos , ad numerum vnitate auctum. 
Quod &Ct 

S C H O L I v M I- . 

Sed cum eriam in primo conicoide nempe in co* 
noide parabolico, fit BN, ad N A , vt a. ad 1. 

Nem- 
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Nempe Vt 4. ad 2. Nempe vt numertrstemario au- 
ctus, ad numerum vnitate auctum- Et pariter in fe- 
cundo conicoide » nempe in hemHplmio ex qua- 
drante CGB A ,fit BN, ad N A , vt 5- ad $. Nem- 
pe vt numerus ternario auctus , ad numerum vnitate 
auctum . Vniuerfaliter verum erit in quocunque co- 
nicoide fecundae fpeciei ficdiUidt eius axim ab cius 
centro grauitatis , vt pars ad verticem fit ad reli- 
qaam, vt numerus conicoidis ternario auctus* ad nu- 
merum vnitate auctum. 

• f . . 

SCHOLIVM It 

Vt licuit animaduertere ex hucufque dictis, cori- 
fiderauimus genera bina infinitarum figurarum, & 
infinitorum folidorum, quaeque ortum duxerunt et 
infinita replicatione, feti additamento quadratorum 
vel finuum rectorum , Vel finuum verforum arctiuni 
femicirculi , Et quidem fi additio erat quadratarum 
finuum verforum, oriebantur infinita Conicoidea^ 
prima? fpeciei , qux omnia erant conoidea hyperbo- 
lica • Si vero addebantur quadrata finuum recta- 
rum, confurgebantconicoidea infinita fecunda? fpe- 
ciei, quae omnia patefacta fuere dfe portiones fphae- 
roidum, primo duntaxat fec!ufo,quod cfi hemifphatf- 
rium . Nunc breuiter quoad fieri porerit alia folida 
infinita procreabimus, quae confurgentexcombifla- 
tione quadratorum arcuum femicirculi cum qua- 
di atis finuum rectorum , & verforum eorundem . E?e 

qui- 
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' quidem omnium horum folidorum menfura», gc cen- 
tra grauitacis paruo labore innotefcenc.* at ipforpm 
natura nobiscft abdita r 

Cogitandum eft ergo ad modum fuperiorum, 
A E B , effe femicirculutn , & CD BA , eflefemipara- 
bolam quadraticam , cuius bafis C A ? zquetur dia- 
merro ab, vt quadratum cuiufcunque ordinatirn 
applicata: DF, zquetur quadrato chorda* B E, 
feu quadratis E F, F B > finuum recti , & verfi arcus 
E B j intelhgamus A C, fit produci ad G, vt differen- 
tia quadratorum G A , A C, zquetur quadrato cir- 
cumferentia: B E A , in directum porrecta:.- item F D, 
fic productam ad H, vt differentia quadratorum-, 
H F , F D , fit squalis quadrato arcus B £, vt qua- 
dratum HF, fit aequale tribus quadratis fimnlarcus 
B E, finus recti E F, & finus verfi B F . Et fic de 
alijs : ac per extremitates ipfarum tranfeat curua 
G H B . Hxc erit femifigur^ad partes B, deficiens: 
qyia D F, ajijfqueordinatimdu&is in femiparabo- 
la, adduntur DH, GC, quz crefeunt fecundum 
. quod fit elongatio a puncto B, vt tute patet, cum au- 
geamur etiam arcuu» quadrata. * 

Eodem pacto continuanda eft productio conci- 
piendo A G, F H* czterafque qrdinatim applicatas 
extendi ad k, L, &c- tali legi, vt differentis qua- 
dratorum- L F, F H , KA, AG, flte. extenc aequa- 
les quadratis arcuum B E, BEA, &c- & per ex- 
tremitates applicatarum ordinatirn tranfire curuara 
k L B. Sicque concipiendum eft procedere in alijs. 
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Ita habebimus infinitas femifiguras deficientes ad 
partes B, quarum communis axis BA,bafesvero 
erunt diuerfa?. QujefiintcIIiganturrotaricirca BA: 
infinita gignent folida , quotum omnius indagare li- 
cebit menfuram , & centrum grauitatis . Quod ante- 
quam fiat palam. 

Confiderandum eft,exceflum cuiufcunque folidi 
fupra fibi proximi minus, sequalem fore exccflfuifu- 
prafibi quoque proxime minus. V. g. exceflus foli- 
di ex KLBA, fupra folidum ex GHBA, eft 
«qualis exee (fui folidi ex GHBA, fupra folidum 
ex CDBA: hocquevcrificatur tam fecundum to- 
tum, quam fecundum partes proportionales. Quod 
patet ex genefi figurarum . Etenim quum vbique 
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ada F L , parallela k A , fit differentia quadrato- 
rum LF, FH, aequalis differenti* quadratorum 
RF, FD. Erit etiam armilla circularis ex LH, 
f qualis armillae circulari ex H D . Et hoc vbique. 
Exdelfus ergo cuiuslibet horum folidorum fupra^ 
conoidcs ex CDBA, erit tam multiplex ex- 
ceffus GHBA (quod eft primum folidum j fu- 
pra idem conoides , deuti eft multiplex numerus fo- 
lidoruin vnitatis . 

Jinfuper patet , quod idem erit centrum grauitatis 
cxcplfus cuiufcnnque folidi fupra conoides, ac vnius, 
plurium &c. & hoc tam fecundum totum > quam fe- 
cundum partes proportionales. His explicatis fit. 


. PROPOSITIO XLIX 

1 . . •• • 1 •* • • ■ • • • 

ExcejSus primi ctnlcoidu tertia /pectet fepra conoides para- 
* tolicum , efl aqualis tam fecundum totum , quam fecun - 
' dum partes proportionales feltdo ex prima quarta Ldij 
. < vngularis rotata circa bafim , qua fit aqualis axi eont - 
cotdis . 


:-r • . “ 

S Olida hxc infinita iuxta normam fuperiorum 
(quamuisfort£ minus proprie) vocabuntur co- 
Jticoidea tertiat fpcciei . Sit ergo primum conicoides* 
quod gignitur cx GHBA,& FABD, fit prima 
quarta Lilij vngularis, cuius bafis BD, fit aequalis 
BA, axi conicoidis ( hanc quartam luculenter cxpli* 
catam reperies in noftro tranatu de fupcrficie vngu- 

T 1*0 
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r* 


\x . ) Dico» quod cxceffus conicoidis fupra conoidcs 
* x C D B A , cft atqualis tam fecundum totum , 
quam fecundum partes proportionale* folido ex 
quarta F A B D, rotata circa baGm B D. Namque 
fi B A, BD, fecentursqualiterinpun&is F, & C', 
& ordinarim applicemur F H, C A , Ex di^ispaG 
fim in illo tranatu de fuperficie vngula; , vbicunque 
ducatur A C, femper ett aequalis arcui E H B. Qua* 
re etiam quadratum AC, crie arqualc quadrato ar- 
cus E H B, in figura quartar; fcu arcus E B, in figu- 
ra conicoidis . ' Nempe differentia? quadratorum 
HF, F l). Quare etiam circulus radi]' A C, errrse- 
qualis armilla? ex HD, circa BA. Sed hoc vM- 
<l ue . Ergo etiam folida erunt arqualia tam fccun-. 

- ' • dum' 
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E / 

' c 


dum totum > quam fecundum'p3rrcs proportionales. 

Gubd &ci yt • “ ■ ; 

TfT .} 3i 


• 04 


SC HOLIVM. 

1 

Cumque exceflus cuiufcunque (olidi fjpra proxi- 
mum minus fit frqualis excelluj primi fupra conot- 
des . Etiam quilibet horum excefluum erit *qual*s 
folidoexilla quarta tam fec indum totum » quam fe- 
cundum partes proportionales. Vndeli B A, B D, 
fecentur biFjriam in F, C : (olidum ex H B D, vel 
ex LBH, vel ex alijs excefltbus » erit a*qu ale folido 
ex (uperfieie vn^ule ABC* reuoluta circa bafioi 
BC - Pariter folidum ex H G C D > erit a?qualef<y* 

lidoex FAC D. T ’ 

- t t In- 
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Infuper cum di&a folida fine prorpornonaliccr 
analoga.* eorum centra grauicati* fecabunt BD, 
;BA, proportionalitcr . Camque ex propofit. ip# 
fra&. de Superficie Vngula: habeamus in BD, cen- 
trum grauicatis folidi ex quarta FABD: habebi- 
aius etiam in BA, centrum grauiratiiexceffusconi-* 
co.itfiaex GHBA, fupraconoidcsex CDBA: & 
nou modb huius excenus, fed vniufcuiufque figilla- 

thn^mniumque fimul, 

■ 

; PROPOSITIO ,L 

' ' ■ ' ■■ > 

Cylindrus circuX*finj>tuscuiltht contendi terti* faciei / efl 

sii^fum^n/t fQt fuadrxtaptrfacn* fcmtarcuU quotus 
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tfi numerus conkoidis , runa cum quadrato diametri , ad 
tot quadrata arcus quadrantis , quotus ctt duplus nttme. 

, rus conicoidts, minus tot quadratis fcmidtametrt , quotus 
tU d&us duplus numerus Ismario minutus , 



E Sto conicoicJes quodlibet , quod gignitur cx 
k L B A, cum cylindro & re&angulo M A, fe- 
turae circumfer jptq- Dico elfe, cylindrum ad 
folidumin dici a ratione* Nempe in primo , vt qua- 
dratum peripherif BEA, vna cum quadraro B A, 
ad duplum quadratum arcus quadrantis. In fecun- 
do , vt duplum quadratum BEA» cum quadrato 
B A , ad quadruplum quadratum arcus quadranti , 
minus duplo quadrato lemidiametri . In tertio, vt 
triplum quadratum BE A > cum quadrato BA, ad 

fextu- 
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fextuplumquadratiim arcus quadrantis, minus qaa- 
fuor quadratis femidiametti . EWiaifthfirnifrrn. 
v ' Cylindrus ex M A, ad exceflum L^A, 
fup.ra conofdes ex CDB A, habet rationem com- 
pofiram ex ratione ipfiusad cylindrum e* ND, ctr- 
cumfcriptum folido ex prima quarta Lilij vngularis 
FAB D, reuoluta circa BDj huius ad /olidum ex 
di&a quarta>& huius ad diflum exceffum.Cylindrus 
cx M A, ad cylindrum ex ND, eft vc quadratum 
K A, ad quadratdm F D. Hic cylindrus ad folidum 
ex quarta eft ex proppftt.xtf, deSupcrfic. VnguI*, 
vt dimidium quadrati FD, aqualis peripheriaf 
B E D, ad quadratura irictis quadrantis QJ), nu- 
nus quadrato feitiidiametri.* nempe vt quadratum 
FD, ad duplum quadritum minus duplo 
quadrato frmidiamecrh Solid ume * quarta eft id 
exceftumfolidiex K LBA y fupra Conoides,ex divtis, 
yt vnitas ad numerum fblidi: nrmirtfn vt duo qua- 
drata arcus quadrantis minua duobus quadratis fe- 
itiidiamerrr» ad tot quadrata arcusquadrancis , mi:- 
ntrs ror quadratis femidhimetri , quotus erf duplus 
narnerusconoidis. frgo exyquafi , erit cflridttis 
cx M A, adexcclfuin folidi fupra conoides , vtqtia- 
dratum kA, ( quod equaruf tot quadratis A# 
quotus eft nunerusconicoidis, & quadrato 
ad tot quadrata arcus quadramis, minus totquadrar- 
tis ftmidiamerri , quotus eft duplus mfndriis. p 
ter cylindrus cx MA, c ft ad conoides ex C D ® A» 
yt quadratum kA,, ad dnnidiutn quadrati CA’, 

(quia 
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fquia conoidcs fubduplum cylindri e* N A j feu 
B A ; nempa ad duplum quadratum femidiametri . 
Ergo colligendoambo confequentia , erit cylindrus 
cx M A, ad fplidum e* k L P A, vt quadratum fc A, 
<qu totqua^njta B E \ quotus eft a umerus folidi , 
vna cum quadrato Ba, ad tor quadrata arcus qua- 
drantis quotus cft duplus ,numcrUs conicoidis , mi- 
nus torquadratis femidiametri , quotus eft di&us 
duplus numerus binario minutus. Quod &c, • 

‘ I . u. 

...» 

Ergo e*cefi"us conicoidis fupra conoides erit ad 
ipfum, yt tot quadrata arcus quadrantis quotus eft 
duplus, numerus conicoidis,rainus tot quadratis fe- 
inidiametri, ad duplum quadratum femidiametri, 
Patet ex progreflu demon rationis- 

SCHOLI VM- 

Jnijs, qui: dc Superficie VnguU confcripfimus, 
non aflignauiraus rationes cylindrorum circumfcri- 
ptorum, ncc Tegmentis ad verticem, ncc ad baflm fo- 
lidicx prima quarta Lilij vngularis reuoluta circa ba- 
lim j ideo ex illishaud licet tradere rationes cylin- 
drorum circumfcriptorum fegmentispr$di<2orum fo- 
Jidorum ad verticem, & ad bafim. Solum hz rationes 
funt afiignabilcs quando axis folidi ad verticemeft 
medietas axis totius . Pro quo fit. 

PRO- • 


COROLLARIVM- 
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PROPOSITIO U 


Si 35 F, fit dimidia BA>& F L, fit parallela KA y & 

' 'Qfi* fi 1 ft Si angulum circtmfcriptum femi figura Ati 
njertteem LHF.' Cylindrus ex j^J 7 , erit ad /olidum 
ex LTS F > *vt tot quadrata arcus quadrantis quotus 
r efi numerus conicoidts , 'zma cum duplo quadrato fi- 
midiarnetri y ad tot re&angula fub cxcejfu arcus qua- 
drantis fiupra femidtametrum , (£J fub femt diametro 
quotus efl duplus numerus comcoidis , ama cum qua- 
drato fimidiametri . 


N Hmpe in primo , vt quadratum arcus quadran- 
tis cum duobus quadratis femidiametri,ad 
duplum di&um rc&angulumcum quadrato femidia- 
metri . In fecundo , vt duplum quadratum arcus 
quadrantis cum duplo quadrato femidiametri > ad 
quadruplum didum redangulum, cum quadrato fe- 
midiametri. Etc. 

Namque intelledo in altero fchemate redangulo 
circumferipto fuperficiei vngular A B C j cylindrus 
ex QJ 3 , eft ad cylindrum ex dido redangulo rotato 
circa BC, vt quadratum L F, ad quadratum A Ci, 
Hic cylindrus ad folidum ex fuperficic vngulae 
ABC, rotata circa bafim B C, eft cx propofir. 2ji 
de Superficie Vngula?, vt dimidium quadrati arcus 
quadrantis AC, adredangulum fubexcefiu ACj 
(uprafemidiametrum, &fubfemidiamecro: nempe 

v» 
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vt quadratum AC, ad duplum didhim re&angu- 
lum . Solidum ex A B C, di diam , eft ad /olidum e? 
L B D , vt vnitas ad numerum cqnicoldis t nempe vc 
duplum didijmrectangulum,adtot, quotus eft du- 
plus numerus . Ex aquali ergo, erit cylindrus ex 
QF, ad folidum ex C B D , vt quadratura LE , ad 
illa re&angula &c. Pariter idem cylindrus ex QF, 
eft ad conoides ex DBF, fubduplum cylindri cx 
P F, vt quadratum L F, ad dimidium quadrati D F; 
nempe ad quadratum femidiamerri . Eigo cylindrus 
ex QF, erit ad toturti folidum ex LB F , vt qua- ! 
dratum LF fquod cxgencfi folidorumconftat ae- 
quale totquadratis BE, arcui quadrantis, quotUs 
eft numerus conicoidis , & quadrato V V , quod e ft 

Y du- V 
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duplum quadrati femidiametrij ad tot re&angula 
fub exceffu arcus quadrantis Cupra femidiametrum, 
& fub femidiametro quotus cft duplus numerus 
conicoidis , vna cum quadrato femidiametri , 
Quad &c. 

' t 

COROLLARIVM I. 


Ergo cylindrus ex Qjl , circa B A , duplu* cy- 
HndHe* QF> erit adfolidumex LBF» vtduplutn 
antecedentis ad idem confequens?: vel vt idem ante- 
cedens addimidium confequchtis . Nempe vc toc 
quadrata arcus quadrantis quotus eft numerus coni- 
coidrs, vna cum duplo quadrato femidiametri,ad tot 
illa rc&angula quotus eft numerus, vna cum dimidio 
quadrati femidiametri . 


COROLLARIVM II- 


Ergo cylindrus cx MA(qui eft ad cylindrunrat 
Q A, vcquadratam k A, ad quadratum RA, feti 
L.F: nempe vc toc. quadrata arcus femicirculi 
BEA, quotus eft numerus , vna cum quadrato dia- 
metri B A , ad tot quadrata arcus quadrantis , quo- 
tus eft numeri» yna cum duplo quadrato femidia*- 
metri ) erit ad folidum cx L BF, vt idem antece- 
dens, nempe vt toc quadrata arcus B,E A, quotus 
eft numerus, cum quadrato B A» ad tat re&angula 
fubexceflu arcus quadrantis fupra jfcniidiamecrum, 
V ’ & fub 
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& fub femidiamecro quoru$ eftnumerus, vna can 
dimidio quadrati femiJ iametri « 

COROLLARIVM III. 

£rgo folidum totum ex k L B A • Quod ex pro - 
pofit.jO. cft ad cylindrum e* MA. vtrocquadrara 
arcus quadrantis * quotus eftduplui numerus coni*. 
Coidis, minito, tor quadraris femidiamerri quotus eft 
di^us duplus numerus binario minutus,ad rot qua- 
drata arcus fcmicirculi quotus eft numerus, vna cum 
quadrato diametri * erit ex a-qualt , ad conicoi- 

, ad 
ipra 


des ad verticem ex L B F , vc h*c eadem plana 
tot re&angula fub exceflu arcus quadrantis fc 
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femidiametrum , & fub femidiametro quotus eft nu- 
mcrus,vna cum dimidio quadrad femidiametri . 

COROLLARIVM IV. ■ 

i 

jErgo per conucrfioncm rationi*, erit folidum 
€ x kL B A, ad folidum ex K L F A , vt idem ante- 
cedens, ad exceflum ipfius fupracwifequcns .Nem- 
pe vt tot quadrata arcus quadrantis quotus eft du- 
plus numerus , minus ror quadratis fenSidiamctri 
quotus eft idem duplus numerus binario minutus, 
ad tor quadrata exccftus arcus quadrantis fupra fe- 
midiametrum quotus eft duplus nqmerus^nacum 
tot reiftangulis fub di<fto excelfu , & fub femidiame- 
ter quotus eft triplus numerus, vna cam fefquialeero 
quadra ts femidiamett », 

COROLLARIVM V- 

* • . „ } 

Ergo cylindrus ex OA, fubduplus cylindri et 
M A , erit ad folidum exfcgmentoad balimc* k L- 
F A , vt tot quadrata arcus quadrantis quotus eft 
duplus numerus * vnacum duplo quadrato femrdia- 
metri , adtotquadrata cxceflu* arcus quadrantis fu- 
pra femidiametrum quotus eft duplus numerus, vna 
cumtot reciangidis.fubdi(ftocxceflu,& fub femidia- 
metro quotus elt ti iplu* numerus ,ftmul cum fefqui~ 
altero quadrati fenudiamarL 

vi PRO- 
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PROPOSITIO UI- 

^ . V- ' v .* .• . . 

CniuJcuftjMe ctnicoidu ttrtU /peciei centrum grdditdth d/1 
u ' fignurt irttxi , • ... i! 

* * • " , , * - t ; . . . * : , i 

C Viufcunque conicoidis ex k L B A , poteft in 
BA, centrum grauicatis aflignari. Nam er-* 
ceflasipfJus fupra conoidcs cft proporrionaliter ana- 
logus cura folido er prima quarta Lilij angularis re* 
ttoiuta circa bafitn. Centrum autem huius folidi 
quomodo inueniatur traditum fuit inpropodt.a*. 
de Superf. Vngulac » fit ergo fe&a B A , bifariam in 
F> & fit S> centrum grauicatis erceflus conicoidis 
fupra conoide» : (it,AT, duarcertiar A F, feii vna 
tertia AB. Brgocrit T» centrum grauicatis co- 
noidis. Siergodiuidaturfic ST, in V, vtfic S V, 
ad V T, vt duplum quadratum femidiametri,ad tot 
quadrata arcus quadrantis quotus eft duplus nume- 
rus, minus tot quadratis fernidiamctri : nempe cx 
Coroll.propofic. 5 % reciproce, vt conoidesad ex- 
ccifum conicoidis fupra ipfum . £rit pun^um V, 
centrum quafitum . 

SCHOLIVM. 

Omnium ergo prardi&orum conicoideoram ter- 
tia; fpecici habemus menfiiras » ac in illorum axibus 
ccncra grauiuti*. Sed alia fympeomata ipforum^ 

funt 
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funt nobis abfcondita» Polfunc ergo figura: horum 
g nitrices feponi cum ijs, t q tra$ geom^i^ contem- 
plandas pr6po/uimus,&in noftro Mifccflaneo Gco- 
metrico,^ noftt i$ operifeu$. 

Afl non erunt his abfimi/es ex qu* 
proponentur . Alio pado confideranda cft pro- 
dudio aliarum infinitarum /en» (figurarum * ni- 
mirum /emoto medio conoide parabolico quadra- 
t|cQ« Goncipienduifi eft ergo BEA, eife /emi-' 
circulum vt prius * in fehemat. fupra pofico » 
& AC, {qualem /ore circtfm/eredti* B E A J qua* 
dratum GA, {quale fore duobus quadratis cir- 
cumferenti* B E A ; k \ tribus * & fte in infinitum * 
item finum FE, fic produci ad D, Vt quadratum 
D F, fit aquale quadratis arcus BE, & E F,- fic ad 
H, vt quadratum HF, fit gqualeduobus quadratio 
BE, Si quadrato EFj ficad L, vt quadratum LF, 
{quetur tribus quadratis B E, & quadrato EF$& 
fic in infinitum : &qaod didumeftde finu E F, irW 
tclligatur de omnibus finibus parallelis F E: inrel- 
ligamus autem per extremitates linearum tranfiref 
curuas CDB, GHB, KLB, & reliquas, vt prius ; 
Hoc pado denuohabebimus, alias nouas /emifigu- 
ras infinitas C D B A * G H B A , k L B A , &c, Qu* 
omnes pariter erunt deficientes ad partes B , ac fi 
rotentur circa B A * habebimus folidorum genito- 
rum menfiiras , & ir> B A s ccnrra grauitatis. 

Sed etiam in, his /olidis vcrificabitur manifeft^ejt 
ip/QUim gene fi, ejtccfium cuiufcunque fupra fibi 

pro- 
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proxime minus jqualcm fore excefTui alterius fu- 
pra fibi pariter proxime minus; & hoc tam fecun- 
dum totum , quam fecundum parces proportionales» 
Exceffus ergo cuiuslibet horum folidorum fupra-# 
fphjrram ex fcmicirculo# erit tam multiplex excef- 
fus primi fupra di&am fpha:ram , ficuti eft multi- 
plex numerus folidi vilitatis . Harc omnia facili 
. percipientur differendo iuxea normam fchol. 2. prq* 
polit- 48, 


PROPOSITIO LUI. . 

Excefius primi comcoidts quarta fpeciei fupra Jpbaram ex 
femiorculo , eft aqualis tam petendum totum , quam fe- 
cundum partes proportionales foltdo ex prima quarta Li - 
lij 'vngularis rotata ctrca bafim , qua Jit aqualis diame- 
tro fpbara , 


* 7 » f. >, » / .p 1 * , fi ' -> j . .1 • • - . t 

E Tiim folidaha?c infinita appellabimus conicoi- 
, dea quare* fpeciei . Primum conicoides fit il- 
lud , quod gignitur e* C D B A , & F A BO,fit pri- 
ma quarta Lilijvngulari.s, cuius bafis BD, arquetur. 
®L A > diametro fpha»rje . Dico excclfum conicoidis 
cx C D B A , fupra fpharram ex" B E A , e(Te aequalem 
tam fecundum tocum , quam fecundum partes pro- 
portionales folido cx quarta F a BD, rotata circa 
bafim BD*. H&c propofitio probabitur differendo 
ad amu(Iim,vt fa&um fuit in prop.2p. 


SCHO- • 



if« dcctffonh td Smiomet* <r Mtctv, y 

' •. : i 



SCHOLIVM- 


Sicut! ad nonnam fcholij ciufdcm agno|cemu$ 
etiam quemlibet exceflum cuiuslibet conicotdis Cu- 
pra Cibi proxime minus squalem efle folido ex di- 
da quartartara fecundum totum , quam fecundum 
partes proportionales , Item eodem modo fecari 
axes ipforum a fuis centris grauitatis &c- H*c fune 
nimis clara. 

• ‘ 

PROPOSITIO LIV- 

* j 

tjlindras tlrcumfcrtptus cui uls coni coi di tjuorU /pectet , efi 
*d ip/um, *vt tot fttddrau ptrtphtri* ftmtarcult quotus- 
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e fi numerus conudidis , ad tot quadrata arcus quadrat* 
tis quotus eft duplus numerus , minus Ut quadratis fem* 
diametri quotus efl duplus numerus vnitate minutus , ttd 
*vna tertia quadrati eiufdem fcmidiametri. 

1 7 -■ •• i ! . . 

E Sto conicoides humeri cuiuslibet id , qtiodgi- 
gnitur e* K L B A • Dico cylindrum ex rc- 
^abgulo M A , illi circum fer iptum eflead ipfum, vt 
ftatutumfuit. Nempe in primo, vtvnum quadratum 
Peripherie B E A, ad duo quadrata arcus quadran- 
tis, minus vno quadrato fcmidiametri , & vna tertia 
eiufdem. Infecundo, vt duo quadrata BEA, ad 
q lanior quadrata arcus quadrantis , minus tribus 
quadratis femidiametri , & vna tertia quadrati eiuf- 
dem fcmidiametri. In tertio, vt tria quadrata BEA, 
ad fex quadrata arcus quadrantis, minus quinque 
quadracis femidiametri , & vnaterria, Eclicin in- 
finitum. r r 1 

Probabitur facili ad modum propofic. 5 o. Nam 
cylindrusex MA, eft ad cylindrum ex N D, vt 
quadratum kA, ad quadratum FD.- nempe vt 
tot quadrata peripherix BEA, quotus eft numerus 
conicoidis, ad vnum talium quadratorum. Cylin- 
i-drusex N D, eftadfolidumc quarta F A BD, cir- 
ca bafim BD, cxpropofit.a5.deSuperfic. Vngulx, 
vt dimidium quadrati FD, ad quadratum arcus 
quadrantis , minus quadrato femidiametri r nempe 
vt quadratum FD, ad duplum quadratum arcus 
quadrantis , minus duplo quadrato femidiametri. 

X So- 
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Solidum ex quarta eft ad exccflutn folidi cx kLBA, 
fupra fph.tram cx fcmicirculo BE A, vt vn iras ad 
numerum conicoidisjncmpcvt binarium ad duplum 
numerum: nempe vtduo quadrara arcu* quadran- 
tis, minus duobus quadratis femidiametri, ad tot 
quadrara arcus quadrantis minus tot quadratis femi- 
diametti quotus eft duplus numerus . Ergo ex z- 
quali, erit cylindrus ex M A, adexceflum folidi fu- 
pra fpharram , vt tot quadrata BEA, quotus eft nu- 
merus, ad tot quadrata arcus quadrantis» minus toi 
quadratis femidiametri quotus eft numerus duplus. 
Ruifum cylindrus ex M A, c ft ad fphseram fubfef- 
quialteram cylindri fibi circumfcripti > Yt idem qua-, 
dratum k A , ad duo tertia quadrati femidiametri . 
Ergo cylindrus ex M A , erit ad ambo conlequcn- 
tia,ntmpeadfolidum totumex KLB A , vttotqua- 
drira B£A, quotus eft numerus, ad tot quadrata 
a reus quadrantis quotus eft duplus numerus, minus 
tot quadratis femidiametri quotus eft duplus nu- 
meius vnitate minutus, & vna tertia quadrati eiul- 
dem femidiametri, Q^uod&c, 

COROLLARIVM- 

Ergo exceffus conicoidis fupra fphacram erit ad 
ipfam , Yt tot quadrata arcus quadrantis , minus toc 
quadratis femidiametri quotus eft duplus numerus, 
ad duo tertia quadrati femidiametri. Scu , vt tot 
quadrata minus tot quadratis , quotus eft numerus , 

ad 
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ad trientem quadrati femidumetti: nempe vc fui», 
dupla procedentium terminorum . . 


n-*j 


;;;:;propositio lv. 


Si eadem Jtnt eonfhutta > qua i n propojtt. 5 1 . cylindrus 
ex JQF, erit ad /olidum ex L BF y <vt tot quadra» 
ta ircus quadrantis quotus cjl numerus , <ima cum qua- 
drato /cmidiamctri, adtotrcttanyula / ubexcejfuarcus 
quadrantis fupra J emidtametrum , fi/ fub fetm diametro 
quotus cjl duplus numerus , 'vna cum duabus tertij qua» 
1 drati fetmdiametri « 



X a 


Neflk 
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N Empe in primo, ve quadrata BE, EF, ad 
rc&angulum duplum fub differentia BE, 
E F, &fub EF, cum fubrcfquialtero quadrati E& 
Infecundo, vt duo quadrata BE, cum quadrato 
E F , ad quawor di&oFurii rc&angalorunvrum fub- 
fefquialtero quadrati EF* Etc. .. 

Namque cylindrus ex QF, e it ad cylindrum et 
fcAanguIocircutelcripto fuperficici vrigufat a B C, 
vt quadratum LF, ad quadratum AC. Hic eft 
ad fol idum ex ABC, crrca B C, ex propofit. 25.dc 
Superficie VngUlar/vt diniidium quadrati AC, ad 
re&angulum fub differenda BE, EC, &fub EC; 
nempe vc quadratum A C, ad' duplum di&um rc- 
tfangulum* Solidum ex ABC, eft ad folidum ex 
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LBE, circa BF, vtvnicas, ad numerum corncoi- 
dismempe vt binarium, ad duplum numerummempc 
vtduo re&angula fub differentia B E, E C, feu E F, 
& fub E F, ad tot talia re&angula quqtus eft duplus 
numerus . Ergo ex aequali, erit cylindrus ex QF, 
ad folidum ex L B E , vt quadratum L F ( quod ae- 
quatur tot quadratis arcus quadrantis quotus eft nu- 
merus conicoidis, & quadrato E F ) ad tot di&a re- 
ftangula quotus eft duplus numerus . Item idem cy- 
lyndrus ex Q F, eft ad hemifphsriurn ex quadrante 
EBP, fubfefquialteruna cylindri Tibi cireumfcripti , 
Vt idcmquadratum L F, ad duo tertia quadrati E F. 
Ergo colligendo ambo confcquentia, erit cylindrus 
ex QF, ad folidum ex L.BF, yc tot quadrata arcus 
quadrantis quotus eft numerus , vna cum quadrato 
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E F, ad tot di&a retftangula, quotus eft duplas mt. 
merus,vna cam duabus tcrtijs quadrati E F. 

, # 4 ** "* * ' 

CORO LL ARI VM I. 


Ergo cylindrus cx QA, duplus cylindri ex QJ 7 , 
erit ad folidum ex L B F, vt duplum antecedentis 
adidemconfequcns: vel vt idem antecedens ad di- 
midium confequentis* Nemptvtfoc quadrata BE, 

3 uotus eft numerus > vna cum quadrato E F , ad tot 
idoruin rerftangulorum quotus eft numerus , vna 
cum triente quadrati EF« 


COROLLA RIVM II- 


Ergo cylindrus et M A, erit ad folidum ex LBF f 
vt tot quadrata arcus peripherixf femicirculi quota* 
eft numerus, ad tot diifta rcftangula quotus eft nu- 
meros , vna cum vna tertia quadrati E F * 

COROLLARIVM III- 

Ergo folidum totum ex k L B A , erit ad foliduni 
ex L BF, vt tot quadrata B E, quotus eft duplu» 
numerus, minus tot quadratis E F, quotus eft du- 
plus numerus vnicate minutus, & vna teftia quadrati 
E F, ad tot dicftorum icftangulorum quotus eft mi- 
■icru», cum vnaccrtia quadrati E F, 


Cpz 
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COROLLARIVM IV, 

Ergo per conuerfionem rationis, erit folidum e* 
KLB A, ad folidum ex KLFA, vt idem antcce- 
dens ad exceffum fui fupra confequeiis . Nempe ad 
tot quadrata differenti» inter BE, EF, quotqseft 
duplus numerus, vnacumtot re&ingalis fubdifta 
differentia, &fub EF, quotis eft triplus numerus, 
minus tot quadratis E F , quotus eft duplus nume- 
rus vnitate mmutus, & duabus tercijseiufdcm qua- 
drati EF, f 

COROLLARIVM y. 

Ergo cylindrus ex O A , fubduplfs cylindri e? 
M A , erit ad folidum ex k L F A , yc tot quadrata 
arcus quadrantis quotus eft duplus numerus , ad toc 
quadrata differenti» inter BE, EF, quotus eft 
duplus numerus, cum tot re&angulis fubdi&a dif- 
ferentia >& fub EF, quotus eft triplus numerus, 
minus tot quadratis femidiametr i quotus eft du- 
plus numerus vnitate minutus , & duabus tertijs 
eiufdem, 

PROPOSITIO LVI. 

CnmfcuvqHe tanicoidu quarta ffteiti catrnm grauitatls 
afjignare i» axi , 


Nam 
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N Am cecitruoi grauiratis,excc(Tus folidi fupra 
^ Tphieram , vrpotc proportionaliter analogi 
cum ioiido ex prima quarta Li|ij vngularis rorata^ 
ciccabafim,habebirur expropofit.ap.de Superficie 
Virgula». Sit hoc V. Et F, medium punftum BA» 
fit centrum fphacrae. Si ergo fic FV, feceturin S, 
vt fit FS, ad SV, vt excelfus folidi ftfpra fphse- 
ra m , ad i p fi* m fph * ra m :n empe cx corol 1 . propof. 5 4» 
vttotquadrata B E, minus tot Quadratis EF, quo- 
tus cft numerusjad trientem quadrati EF* Eric S» 
ecnrrumquafitum, ■ 

SCHOIIVMI' 

• i ' .i ; ' - ‘ • * ‘ 

Initio huiufce operis dcfcripfimus indolem co- 
noidiscuiufddm parabolici , quo vfi fumus ad tra* 
denda vatia fymptomata circa portiones fphaeri, 
&c. Hoc taliter genitum fuit, vt in fchcm. propofit. 
1. quadrata ED, NL, ordinatim applicatarum 
cflcntarqualia quadratis BP, B A, chordarurp &c. 
Jn propofit. t. conclufum fuit tubum cylindricum 
G A k, dic triplum excefliis conoidis fup,ra fphae- 
ram , quia cft ad ipfum tam fecundum totum, quam 
fecundum partes proportionales, vt cylindrus HC, 
ad conum ABC. Facile autem, ex ibidem didis, eft 
coli gere, quod fi conus A B C , cflet talis quantira- 
tis, vt quadratum radi; fuarbafis, puti AD, effet 
ar qua lered angulo EAF, didu$exceflus,& conus 
«lient magnitudines xquales tam fecundum totum, 

quam 
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quam fecundum parte* proportionales . In fthol. 
autem $. didUepropofic. monuimus le&orcm, om- 
nia, quae diximus verificari etiam de exceflu conoi- 
di« fupra totam rph*ram,vtifi fequenti flhemate. Iri 
ipfo namque fi fit conoides parabolicum deferiptum 
ex femiparabola C D B A , rotata circa axjm B A; 

<8 z genita modb explicato : exccflus conoidis fupra 
fphtram ex femicirculo BEA, erit aqualis tam fc- V 
eundum totum ,quam fecundum partes proportiona- ' 
les cono ex triangulo BCA. 

Y 5CHO- 
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SCHOLIVM IL 

Nunc inrclligaiDQs infinitas tales fera iparabolas 
CGB A, fic genitas, vt quadrata ordinatim applica- 
tarum CA, GF, fint dupla quadratorum AB, 
£B, & fic de alijsj tripla j quadrupla ficiuinfini- 
tum . Hoc modo habebimus infinita conoidea para- 
bolica, quorum fecundum erit duplum primi; tertium 
triplum.- quartum quadruplum» Et verbo, conoides 
quodlibet erit ad primum, vt Tuus numerus ad vilita- 
tem . Neirpe vt triplus numerus ad ternarium.,. 
Cum veib primum fit ad ipharram ex femicirculo 
BEA, vt ternarium ad vniratem ; erit qpodl bet 
conoides ad fipharram ex femicircujo , vt triplus nu- 
merus ad vniratem. Et diuidendo, erit excefTus cu- 
iuslibet talis conoidis/upra fpharram ad ipfam, vt 
triplus numerus vnitate minutus ad vilitatem. 

• SCHOLIVM in. 

*• ^ • . . 

/ . » 

Patet ergo dato quolibet horum conoideorum 
parabolicorum, differentiam quadratorum ordina- 
tam applicatarum Hic, GF, & aliarum, & finuura 
rectorum L k f EF, squalem fore tot quadratis fi- 
nuumrc&orum LK, EF, quotus cft numerus co* 
noidis vnitate minutus , & totquadratis finuum ver- 
iorum k B, BF, quotus eft numerus. Nempe in pri- 
mo , mico quadrato finuum mfotum * In fecundo, 

vni- 
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vnico quadrato fiouum re&oram , 9c duobus finuum 
vcrforum* Edic in reliquis. 


Nunc inrelligamus infinita folida ex CMBA, 
infinitis femifigun» talis indolis, vt quadrata ordina 
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tim apicatarum M k, D F, &c. pofilnt etiam tot 
quadrata finnum re£oram Lk, EF, &c. quotus 
eft numerus vnitate minutus, fimulcum tot quadra- 
tis finuum verforum K B» B F, &c.qootuscft nu- 
merus . Patet manifeftiffim^, folida orta c* gy ratio- 
ne femifigurarum CDBA, circa B A , fore *- 
qualia tam fecundum totum , quam fecundumpar- 
tes proportionales correfpondcntibus excefiibi» 
conoideorum e* ( C G B A , fupra fpbyram ex femi- 
circulo BH A. Et rn prirfio conoidc patuit fuprar 
iolidumex C D B A, fore contirn * • Nunc (it. 

LVII- 

* .* 

Quolibet femi figura C Z) Et A, prima excepr4, qua e it tri- 
angulum , e fi fermhypcrbola y cuius diameter tranfuerfa 
fe habet ai BiA, diametrum fphara , njt numerus 
unitate minutus ad unitatem. 

I , 

N imirum, fi conoides ex C G B A , fit fecun- 
dum.* erit CDBA, femihyperbola cuius 
diameter tranfuerfa B A* Si conoides fic tertium : 
diameter tranfuerfa erit dnpla.BA» Si* quartum , 
tripla , & fic in infinitum . Ordinatio! applicetur 
quxlibet G DJi F . Quadratum CA, cftxquale 
tot quadratis A B, qiio&rs dl numerus t nempe re- 
angulo fub AB, &fubrot a B, quotus eft nu- 
merus. Pa, iter , differentia quadratorum’ GF» F£, 
ftu quadram P Ft aquatur $ot quadi#*# 

■ /v ‘ * ' , ■ 
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quotus eft numeras vnicate minutus , & tot quadra- 
tis BF, quotus eft numerus? nempe roc, quadratis» 
B E, fcu redangulis A B F, quorus eft numerus vni- 
tate minutus, vna cum qiadrato BF: nempe re- 
Aangulo Tubcompoficaextot AB, q 'orus e!t nu- 
meri svmtatem inuras, &cx BF, &j" u b Bp. .Ergo* 
quadratum C A> erit ad quadratum DF, vt re- 
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dangulura fubtot AB, quotus eft numerus ,'&fub 
AB, ad re< 2 Ungulum fub compotita e* tot AB, quo- 
tus eft numerus vnicace minutus, & er B F, & fub 
BF. Et hoc vbiliber. £rgo er Apoll.iriprim.co- 
nic. propotic. t i. C D B A t erit fcmihyperbola cu- 
ius diameter tranfucrfacrit arqualis tot AB, qu> 
tus eft numerus vnicatc miriurus . Quod &c. 

. SCHOLIVM t 

• * t t 

Crcelfus ergo cuiufcunque conoidis parabolici 
geniti modo fupra explicato , erit atqual&coitoidi 
hypefbolico e* C D B A, rt ciris diameter traflfuef- 
fa fit ad B A , vc numerus vniUte miriutus ad vnica- 
tem, Quare in primo conoide, quia numerus vni- 
tate minutus eft nihil ; erit conoidei hyperboliciinf 
squale dido exceffui conus ; quia corius eft vcluti 
conoides hyperbolicrim carens diametro tranf- 
uertiu. . 


SCHOLIVM n* 

Tali ergo pa do habebimus infinita Conicoidea , 
qua* poterunt dici quietae fpecieij& hjc omnia erant 
conoidea hypei bolica * 

Adnoretur autem hxc pulchro modo diuerfiticari 
abijs,quscxSouerofupra contemplati fuimus. Si 
vni quadrato tinus redi v. g. F E , addebantur duo 
quadrata tinus verti B F; contingebat conoides hy- 

per- 


\ 
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perbolicum» cuius diameter tranfuerfa £A, diamC- 
ter fphxrr • Si yui quadraro EF, addebantuf.trif 
quadrata Bp: oriebatur conoidcs hypcrbolicum, 
cuius diameter tranfuerfa dimidia BA. Si tria, dia* 
meter tranfuerfa e»at triens BA, £t fic in infini- 
tum, vt fuse explicatum fuit fupra in fchol. *. propo- 
jfir. 1 1, ex Soucro in 1 b. citat, ibidem propofit. 3 r. 
Nunc £ contra accidit. Quia fi duobus quadratis 
EF , adi ungantur tria quadrata ®F; diameter 
tranfuerfaconoidiscftdupla BA, Si fumantur tria 
quadrata E F, cum quatuor quadratis BF : diame- 
ter tranfuerfa erit tripla BA, &c. 

SCHOLIVM III. 

\ * ■ * '» • « 5 

Vltertus adnoterui aliquid fimile, & vniuerfalip? 
eo, quod eypjicatum fuit in fchol. 4. propofit. t .Hoc 
autem cftj quod fi CGB A, fit qutrlibet femipa- 
tabolaquadratica, in qua fit latus redum ipfius ad 
B A, ; cius axim,yt numerus quilibet ad vniratem j & 
fuper diametro B A , fiat femicircufus BEA. Ex- 
cefiub conoidis ex C G B A, fupra fphjeram ex femi- 
circuloerit aequalis tam fecundum torum , quam fe- 
cundum partes proportionales conoidi hvpcrboli- 
#o,cuiy$ radius bafis eadem CA, axis idem BA, 
& diameter tranfuerfa fit ad B A, in ratione in qua 
eft tliuifaratio lateris redi parabolarad B A. V. g. 
fi latus redum fit ad BA, yt 2. ad 1» diameter 
tranfuerfa erit ad B A , vt 1 . ad 1 . fi latus redjim fic 
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ad BA, vcj.ad i. diameter tranfuerfa erit ad BA, 
vc i- ad i. Et fi c in alijs . Vndc lacus re&um para- 
bolae fe habebit ad diametmm tranfuerfiim hyper- 
bolae , vt numcius ad numerum vnitate minorem . 

Cum ergo omnia bxc ccnicoidea quinta? fpeciei 
(int conoidea hyperbolica j illorum omnium licebit 
elicere nienfuras, ac cenrra grauicatis ex doftrinis 
generalibus Omnibus conoidibushjrperboliciscon- 
ueniencibus, quafue pluribus vicibus alias alligna* 
uimus . Sed eadem facili indagabimus ex peculia? 
tibus horum fobdoruni« 


PROPOSITIO LVIII- 


Qyhndrus ciraimfiriptus infinitis excefsibus conoideorum 
parabo/tcerum fltpra fpharam , mei infinitis cohoictibus 
hyperbohcisyCH ad hac fohda nut fiextuplus numerus, a i 
l tnplumnjnitate minutum, ' ' . *»:r. .i- 


^yTEmpe in primo, vt 6. ad t . In fecundo, vt f 2.' 
i .^1 ad j. lntcrtiovc 18. ad 8. In quarto ve 2 4. 
ad 1 1. Et lic in careris. Sit ergo talis cyl»ndru*ex» • 
rc^lar.gulo OA. Hic efi ad conoidesparabolicum’ 
ex feri iparabola ClG B A, io ratione dupj a: nem- 1 
pe, vt fcxujpUis nurreius', : ad triplum numerum... • 
Hoc , cum Iit ad fplmam ex 'BEA, ex fchol.2.pro-' 
pofioj 6 t vt tr plus numerus ad vnitatem,& percon- 
ucrficnem rationis , adcxccfium fui fupra fph^rarri ^ 
vt triplus nnmcrus , .ad eundem vhicace minutum;* 


Erit 
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ErilScx sequall , cylindrus ad di&um cxcefTum ,/e* 
ad conoides hyperbolicum, Vt fextuplus numerus aj ' 
mplum numerum vnitace minutum. Quare &c. 
QuOd&c. ^ 


PRO- 
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PROPOSITIO LIX. 

Qntrum grauitaUt pr*di£ltrupij»luUrum- fic fceat axim 
e»rum , r xrt parrad*z>ertkem fit ad reliquam , njt re- 
ti angulum fub binariO\ & fub triplo numero 'vmtate 
rmmfo , minus <vna tertia fu o >mt*U minuti , ad ba»( 
eaqdem a>namtertum/ut-nmrtatevtJitutf. 

C Viuslibet cxccfforctmoidis parabolici didi fu- 
» prafphacrau, feu cuiuslibet coiioidis ftypcr- 
bolici exceflui correfpondcntisfit Q, centratn gra- 
ni tatis . Dico c fle i B ,ad QA, in rationi prardi- 
<fta . Nempe iirprifflO^Ynraifl' Irifccundb,vr 7. ad 
$. In tertio, vt 1 r.ad 5. Et fic in infinitum. 

Efto F, pundum bifarians B A , vc fit centrum 
grauitatis fphxra^ & K , fit centrum grauitatisco- 
noidis parabolici M vt Bk> flt ad KA, vca. ad 1. 
Erit Fk, ad kQ, reciproci vtexccflus conoidif 
parabolici fupra fpbstram ,ad ipfam fphasram ; nem- 
pe ex fchol.a- propofit. 5 6 . vttriplus numerus vnita- 
te minutus, ad vnitatem. Cum ergo quorum BA, 
eft, 6 . tabum, Fk, fit i t qijOrum 'Fk> erit triplus* 
mjtnerus vnicate minutus rUbUfWfJ&A, fcric fatetor 1 * 
iub 6 , & fub trip(o mimete vnita cminuro: Et ta- 
lium JCQ, erit 1. Eftergo B A, a d kQ, vtredan-' 
gulumfub 6. & fub triplo numero vnitate minato, 
advnitatcm. Sedeftetiam BA, a d aj C) vttf.ada: 
nempe ad redangulura fub 6 » & fub triplo numero 
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Vxmate minuto, ad re£angufurti fub i. & fab eo- 
dem triplo -numero vn itate «Hfitito . firgb eadem 
£ A , erit ad reliquam QjV vrreftaflgulurnfub c.6c 
fubtriplonumerOvhitaceminutOi ad fe&angulum 
lub binaf io,& fub eodem triplo numero vn irate mi- 
huto,vnitate oiimirum. Nempe vt Hbrurri fubtripla? 
Oempe vt fa&um fub biflario , & fub triplo numero 

2 , i vnt- 
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vniiate minuto, ad trientem fadki fub binario, & fub 
triplo numero vnitate minuto, vnitate minuti . Qua- 
re diuidendo , erit B Q, ad Q A , vc fa&um fub bi- 
nario , & fub numero triplo vnitateminuto , minus 
fui triente vnitate minutr, ad fui trientem vnitate 
minutu». Quod&c^ 

■i SCHOLIVM. 

r . 

• . t t i 

Supra con fic!erau imus bina genera infinitorum 
fblidorum , quorum illa qua: odiebantur eXaddita- 
mento quadratorum replicatorum finuum verfo- 
rum vnrctf qiiadratb finuuirt re&orum erant infinita 
conoidea hyperbolica So'ff6tf * lita vero, q por- 
tum ducebant ex additione quadratorum linuum 
re&orum replicatorum vnico quadrato finurunr ver- 
forum , erant vel fc«ifpha?rium , vel fem iportiones 
maiores fphacroidtfi|i , vt luculenter fupra traditunr 
fuit. Modoconfiderauimusfolida, qua: oriebantur 
ex aggregatione quadratorum finuum vaforum!# 
fumpeorum fecundum numerum , cum quadratis fi- 
nuum re&orum receptorum fecundum diifium nU- 
merumynitaie minutum* &quidem baccomniama-' 
nifefiauijpu»efle cqtfMdca hyperbolica*. Non erit 
ergo inutile refpicere alia infinita fofida ,quac habe- 
bimusex combinatione quadratorum finuum recto-; 
runa acceptorum fecundum numerum cum quadra- i 
tisfinuum veifortm receptis' fecundum dictum nu- 1 
merum vnitate minutum. Eg.fupponentes GD- 

B A, 
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fc A , e(Te quamlibet ex fupradictis femiparabo!is,d'e 
C G B A , femifigura quadam , vtquadrata ordina- 
tatim applicatarum HK, GF, podint tot quadra- 
ta (Inuum redi orum Lfc, EF, cum tot quadratis 
k B, Ffc, vno minus. Nimirum li DF, podic 
dupluin quadratum BE; quadratum GF, fit aequa- 
le tribus quadratis EF> & duobus quadratis FB. 
Si quadratum D F, podic tria quadrata B E : qua- 
dratum G.F r podirquatuor quadrata EF, cura 
tribus FB. Et ficin exteris, rta vtdifFerencia qua- 
dratorum GF, FD, dt aequalis quadrato finusTe- 
E F. &c, . »• 

Hocmodb generabuntur, vr diximus infinit? (e- 
tnifigtfrg CGBA, & e» ipfisciatis circa B A, in- 
finita falida, quasomnia^tique erunt deficientia ad 
partes B. : 

In bis omnibus excedas cuiofcunque fupra Tuum 
conoides paraboIicum,erit aequalis tam fecundum 
totuomquam iecufidum partes proportionales fphx- 
taecxfemicirculo BEA, 

Horum omnium habebimus menfuram , centra 
grauitatis, & etiam naturas. Pro nunc folum fci- 
mus ex propofit* 2 $. quod d quadratum v. g. G F,fitr 
jequale duobus quadratis EF, cum vno quadrato 
B F, erit CGBA, circuli quadrans . 



PRO* 
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PROPOSITI® IX. 


Cylmirus circupfcriptus cuthbet h»rutn fahdarum ejt adtp- 
fuot, rvl fextuplus nurtvrus *d tritum numerum nvnL 
tateaudupt. 


N Empe in primo vt 6. ad 4. Iri fecundo vt u.a4 
7. In tertio, vt i<J.fid,ip. &£. Nam eonoide* 
p^r^Jboircufn cx CDB A , cuwfa id fphtrXm et 
(emicirculp 13 E A, vi triplus nuiparuSad vnitatecn, 
ex fchol.2. propofic- 5 5- & cum iit fphxra xqualis 
cxccjTui foljdi ex CGBA, fupr* conoides ex C O- 
B A, ex ftatim fupr*di£i$: erit conoides adafcijfcutif 
excqflum vt idem triplus numerus ad vilitate»’-* » 
Quare componendo, perconuerfionem rationis, 6t 
conuertcndo,erir conoides ad CotUirifolidiina, vt tri- 
plus numerus ad triplum numerum vnitateau&uffl. 
Sed cylindrus cx OA, c££ ad conoides in recionp 
dupla; nempe vt fextuplus numerus ad triplum fflfP 
merum . Quarp ex arquali, erit cylindrus *d folidum, 
vt fextuplus numerus ad cyiplum numcruni vfikate 
i xh.m. Qllod&C* iq y.D ■»*! 

» » K 

PROPOSITIO tXt 

# 

Centrum grauitatis cuiuslibet horum J olidorum ita fecabii 
ipfiusAXim , n/t pars ad <xrerttcem ftt ad reliquam , nvt 
re Si angulum fub fotam y ftj fub triplo numere? 'vnt* 

tuli 
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t*tf* , mhips tritntc r(St*»jtti' dtfl 

tt Mtrfh y td hunc tunde m trientem rcWtt£ui['4tf- 
tateemUii 

«• .* • • ■ . • * , 

\T £nf pe ift primo, vt j.*d j/Irifecdndo, v C * 
jj ^l* ad j. ln tercio,vt i $. ad 7. Er fic in infinitum. 
Supponamus B A, fe#am bifariam in F, vtfic F 
«currum graOiratis exceflus (olidi ex C G B A , f u ! 
pra conoides parabolicum cx CDB A. Rurfum 
fu p ponamus eandem B A, ficfe&amin Q, vt BQ, 
fit dupla QA- Sic erit centrum grauiratisco- 

noidis cx CDBA. Tandem fupponamus FO 
ficfieSamin k, vt fit Fk, ad KQ, reciproci ,vt 
conoides cx CDBA, ad cfccflum folidi cx CG- 
BA, fupraipfum. Erit k, centrum totius folidi e? 
CCBA. Dicocfle Bk, ad K A, in ratione prar- 
di^a’. NSmque com lit Fk, ad k Q , V t conoides 
additfihBqxecfTam, qui aquatur fphxrar ex BE A* 
& ideo cx fchol. 2. propofit. 5 6 . vt triplus numeru? 
ad-rnifatem*. Erit Componendo, FQ, ad Qk, vc 
rripfus nimert svnitatcatiKus^dvnitatem . Cum- 

« F Q > C« vfiafrird li A • & idto quorum F Q, 
efttrVpJus numerus vnitateairaii^, fit Pa, numerus 
asqualivic^angulo fub fenario \ & fubcrjplonumc- 
rbvnitatc.addo' Erit B\ ad k Q. vt tale reSan- 
gulmShad vnirarem. Pono quoniam B\ cfttriplj* 
cfit B A, 3< j aq 3 vt dictum rectangulum ad 
fm t nentem i 1 Ergberic BA a3c j toram k', V cre- 
ctangulum fub fenario, & fub tr iplo humero vn ira- 


1 8 4 Accefjhm ad SteYmmtt Meam. 

U aucto* ad ttttangulum fub binario, & fub triplo 
numero yaitare aucto , vnitate auctum. Etvt horum 
tertiae partes: nempe vt rectangulum fubbinario,# 
fub triplo numero ynitate aucto, ad trientem conse- 
quentis. Quare etiam dinidendo, erit J&fc, adM, 
vc rectangulum fub binario, & fub triplo numero 
vnitatcaucto, minus triente recranguli fub binario, 
& fub triplo numero vnieateaucto, vnitate aucti, ad 
bwnc.cundem trientem. Quod &c. . . • 

propositio lxu- 

^.7 * LUt fimi figura CGB Ai e FI fietniporiio Circuit , cuius 
dumeter, ejus fit / 2 , fie habet ad fpthumed 
v.ts Jtlidi duitate auffus ad rpnitatem, ' 

. ‘ t • •• • . • 

V . G. Si C G B A, iit prima figura, fit I B, dupl* 
13 A . Si fecunda tripla , Si tertia quadrupla . 
ttficininfinirum* .i. .!?■<' f , 

Namque quadratum CA, eft arquale tot qua- 
diatis B A, quotus cft numerus , vt confiat ex gene- 
fi felidorum; nempe rc&angulo fub BA, &fubtoc 
B A, quotus eft numerus foiidorum ; nempe re£an- 
gulo i AB (quia cum 1B, fit ad B A, n numerus 
vnitate autfus ad vniratemj cft diuidendo, IA, ad 
A B, vt numerus ad vniratem.) Accipiatur in BA, 
quodlibct pun&um F, per quod ordinatim appli- 
cetur FG. Quoniam quadratum GF, arquatur 

tot quadratis E F, quotus cft numerus vnitate au- 

‘ _ 
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flus , & tot quadratis B F» quotus cft numerus * 8e 
quia tot quadratis EF, FB> quotus eft numerus^ar- 
quantur tot quadrata B E, quotus eft numerus: qua- 
drato G F, aequabuntur tot quadrata EB, quotus 
cft numerus, feu torreflangula ABF, vnacumvni- 
co quadrato E F> feu cum re&angulo A FB. Sed 
tot reclao gulis ABF, quotus cft numerus trquatur 

A> re- 
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redtangulum fub IA, & fub BF ( quia IA, ad 
AB, vt numerus, ad vniracem . ) Et rc&angulum 
fub IA, FB, cum re&angulo AFB, aequatur re- 
Aangulo IFB. Ergo rectangulum IfB, erit ae- 
quale quadrato GF. Ethoc vbilibet. Ergo CG- 
BA, erit femiportio circuli , cuius diameter BI., 
Quod &c. ' 

4 ,.*•••» * • 

SCHOLIVM- 

Cum ergo ha?c infinita conicoidea fexta: fpeciei 
fint portiones minores fphacrar , vt explicatum fuit 
(primo cxccpto, quod Jam patuit /ore hemifpha:- 
rium, ficuti etiam deducitur i n prafc ntiar um v quia 
in ipfo B A, AC, tequalesj) &cum fupra a/Iignatae 
fuerint regula: generales notandi hemifphterij , & 
omnium portionum fphterarum menfuras , ac cen- 
tra grauiratis ; illae poteruntapplicari etiam infinitis 
illis folidis. Qua: tamen omnia /pccialitus prohis 

erit iniucLindum medicum temporis impendere ex- 
plicationi cuiufdam circuli', feii /jphxrar proprie- 
tatis. ' ’ ' 

PROPOSITIO LXIII- , 

Si axis cuiuslibet fpbxra portionis ft etiam diameter fpbx- 
rx . Excejfus portioriu fupra fphxrm\ tam fecundum 

tot unit 


adita fuerunt in propofic.6o. & 61. 

Sed antequam vlteriils proccdamusjforfitao haud 
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E Sfo CGBA, qu^fibet fcmiportio circuli; 

CDBAj fic femiparabola quadratica ; & 
B £ A, fic fcmicirculos; qu* oirtnia imclligantur ro- 

A a a. tari 
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' totum , quam facundum parte sproportienalcs erit aqua- 
lis conoidi parabolice quadraticofuper eadem bap, & cir- 
ca eundem axim cum portione r 

“ * :j . . * , ; *' 

\ * • • . . ‘ - * • 
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tari circa axim B A , Dko «Xceffum portionis et 
CGBA, fupra fphxram ex BEA, «qualem fore 
tam fecundum totum, quam fecundum partes pro- 
portionales conoidi ex CDB A, Sit *l * diame- 
ter totius fphgrf. Namque quadratum CA,cftad 
quadratum GF, ad arbitrium ordinatim applica- 
ta?, vt rectangulum I A B, *d rectangulum 1 F B . Sed 
cft etiam idem quadratum C A , ad quadratum EF, 
vt idem rectangulum 1 A B, ad rectangulum A FB 
f propter squalitatem horum triurt rcctangulorum 
illis tribus quadratis.) Ergo erit idem quadratura 
C A , ad differentiam quadratoram G F, F E , vt re- 
ctangulum 1 A B f ad differentiam recta ngulorum., 
1 F B; A F B ; nempe ad rectangulum fi b 1 A , & fub 
FB; nempe f propter commune fatus l A J vt A B, 
ad Bp: nempe vtidem quadratum C A , adquadra- 
tum DF. Sunt ergo differentia quadratorum QF, 
F E, & quadratum DF; & confequenter armilla ex 
G E, & circulus radi; DF, «quales inter fe. Ec 
quia F,eft punctum arbitrarium; etiam cxceffus»- 
qualis conoidi. Quod&c# 

SCHOLIVM- 

Patet ergo cylindrum ex 0\ duplum fore dicti 
exceffus* 

item centrum grauicatis vet totius dictt exc effus , 
vel cuiuslibet eius parcis ad verticem genitae cx 
G B E , iic diuidere B A , vel B F , vt partes ter* 

Fui- 
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minatas ad B> duplarexrent partium tcrminatarutn 
id A, vel F* 

Item (X» centrum grauitatis partis di<ai cxceflus 
tr.g.cx C G E A, fic diuidcre FA,vc FQ, fit ad 
9 A, vel vt duplum quadratum CA, cum quadra- 
to DF, ad duplum quadrarum D F, cum quadra- 
to C A, vel vt dupla AB, cum BF, ad duplam 
BF,.cum BA* r 

Itera N, centrum grauitatit portionis exceflus 
ex Tegmento intermedio H G EL, ficdiuidere Fk, 
vt FN, fit ad Nk, vel vt duplum quadratum M k. 
Cum quadrato DF, ad duplum quadratum OF,cum 
; quadrato vel vt dupla KB, cum BF, addu- 

ctum- BF, cum Bk. 

?- Item cylindrus circumfcriptus Tegmento ad ba- 
fim di<2i excdTus c* C G E A , erit ad ipTum , vel vt 
; duplum quadratum C A , ad quadrata CA, DFj 
velvtdupla A s ,ad AB, BF. 

Harc enim omnia alibi de conoide partbolico 
probata fuere # > 

Verum antequam prime huic parti finem impo- 
namus, per optimam iudicamus explicare 'nonnulla 
geometrica j in primifque pafiionem aliquam com- 
munem Tolidis rotundis excirculo,& fphrrjr, jphg- 
roidi , & conoidtbus parabolico , & hyperbolico. 
Ex qua, & ex aliis oftenfis a nobis licebit quardam 
confirmare, & aliqua centra grauitatis indagare- 


PRO- 
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PROPOSITIO LXIV ; 

• * ■ . , : , * » {' 

Si in qualibet circuli , n>tl elltpfis fimiportionc , (gf in quali-- 
bet femparaboU quadraticd r <-uel femihyperbala duca- 
c at ur linea irverttcc ad bafis extremitatem , $ ducan- 
tur dua ad axim ordmatim applicat a r Excejfusquadra- 
torum harum fupra quadrata interceptarum inter du- 
Ham v & axinjy erunt adijmicem , rvtreClangula fub 
fartibus axis, \ -.i T *• <;■ y.w ’ r* i:*/ , r* 


i • j' . •• . . T 

A DB C, fit qualibet femiportio circuli, velef* 
lipfis , vel femiparabola quadrattea* feu fe- 
niihypcrbola, quarum omnium axis BC; ba/JfcAC, 
&fitdu<5fca BA.acfintdu* D EF, G Hk, 'ordi- 
narim applicat* ad axim B C . O i eo exee (Tum qua- 
drati G It, fupra quadratum H ad cxceflum qua- 
drati DF, fupra quadratum EF,'eflc vtrc&angu* 
Ium CkB, adre&angulum CFB.. , t 

Supponamus primo A D B C, eflfc femiparabo* 
Iam quadraticam . In qua, quoniam quadratum., 
A C, eft ad quadratum G k, vc C B, ad B k; nem- 
pe ffurapta communi altitudine CBJ vt quadra- 
tum CB, ad re&angulum CBk.Et quadratum 
AC, idem, eft ad quadratum H K, vt quadratum 
C B, ad quadratum Bfc. Erit quadratum AC, ad 
cxccflum quadrati Gk, fupra quadratum Hk, vt 
quadratum CB, adcXccfTumre&anguli CBk ; fu- 
pra quadratum B It. Nempe ad re&angulum CkB. 

Et 
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Ic conuertendo , erit differentia quadratorum J£, 

k H , ad quadratum A C, vt re&angulum CKB, 
ad quadratum CB. Pariter, quoniam yt quadra- 
tum AC, ad Quadratum DF, fic CB, ad BF. 
Nempetic quadratum C B, ad re&angulum C BF. 
Et vtquadratum A C, ad quadratum £F, fic qua- 
dratum CB, ad quadratum BF. Erit etiam vtqua- 
dratum AC, ad differentiam quadratorum DF, 
F E, fic quadratum CB, ad re&angulum CFB, 
dfferentiam rctfanguli CBF, & quadrati BF. 

Erat 
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Erat autem fupra differentia quadratorum Gk,kFf, 
ad quadratum A C, vti exanguium CkB, adqua- 
dratum C B . Ergo ex aequali , erit reflangulum 
CkB, ad rcdangulum CFB, vt differentia qua- 
dratorum G K » K H > ad differentiam quadrato- 
rum DF, Fe. ’ 

Si autem fupponeremus ADBC» effe circuli 
quamlibet femiportionem j res eft probata in propo- 
fic.45. Mifcell. Hyperbol, inqua edam, per analo- 
giam , eft dedufta ad femiportionem ellipfis. Sed 
libet nunc hoc vniuerfalitcr oftenderedefemipor- 
tzonibus ambarum figurarum » 

Supponamus ergo A D B C, effe femiportionem 
circuli, vel ellipfis ; &cfto B£, diameter illorum... 
Quadratum AC, eft ad quadratum Gk, vt rc- 
tfangulum L C B, ad redangulum LkB. Nempe 
(Tumpta communi altitudine BC,,) vt fatfum fub 
LC, in quadratum BC, ad fa<ftum fub CB, inrc- 
&angulum LkB,* fcu fub Lk, in redanguluw^ 
CBk . Pariter idem quadratum A C, eft ad quadra- 
rum Hk, vt quadratum CB, ad quadratum «k. 
Nempe (fumpta communi altitudine LC ) vt fa- 
flumfub LC, in quadratum CB, a d faftum fub 
LC, in quadratum kB. Ergo quadratum AC, erit 
ad differentiam quadratorum Gk, kH, vtfa&um • 
fub LC, in quadratum CB, ad differentiam fa&i 
fub Lk, inredangulum CB k, & fafli fub LC, in 
quadrarum KB. Nempe ad fatfum fub Ck, inrc- 
tfangulum CBK, V na cumfaSofub LC, in re- 

Aan- 
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flangutum CKB (fa&um namque fub LK, ia r gJ 
ctangulum CBK, diuiditur in factum fub CK, in 
rectangulura CBK, vna cum facto fub eodem re- 
crangulo in LC. Quod poftca diuiditur in Acta 
fub LC, in partes rectanguli C B K } nempe in qua- 
dratum KB ? & in rectangulum CKB.) Erit ergo 
conuertendo, differentia quadratorum GK, KH, 
ad quadratum AC, vt factum fub Ck, in rectan- 
gulum CBkj feu factum fub C B , in rectangulum 

CkB, vna cum facto fub LC, in rectangulum CkB 

B.b (qua; 
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(qu* duo facta fune «qualia facto fub ® L, in re- 
ccangulum CKBj ac j f a ccum fub LC, in quadra- 
tum C B . 

Rurfuro,eft quadratum AC, ad quadraturo DF, 
vt rectangulum L C®, ad rectangulum LF B . Nem- 
pe (fumpra rurfus communi altitudine CB J vtfa- 
ctum fub LC, in quadratum C®, ad factum fub 
C®, in rectangulum LFBjfeufub LF, inrccran- 
guluui CBF, Sed cft etiam idem quadraturo AC, 
ad quadraturo EF, vt quadraturo C®,^ quadra- 
tum ®F. Nempe vt factum fub LC, in quadratum 
C®, ad factum fub LC, in quadratum ®F. Quare 
erit etiam vt quadrarum AC, ad differentiam qua- 
dratorum D F, F E, fic factum fub LC, in quadra- 
tum C», ad differentiam factorum fub LF, in re- 
ctangulum CBF, & fub LC, in quadratum B f. 
Nempe td factum fub L®, in rectangulum Cfb 
(rurfumenim vt prius, factum fub L^ in rectan- 
gulum Cbf, diuiditurinfactumfub CF, in rectan- 
gulum Cbf, vna cum facto fub L C, jn dictum re- 
ctargulum. Quod poftea diuiditurin facta fub 
LC, & fub partibus jllius rcctanguli: nempe fub 
quadrato bF, & rcctangulo CFB. Facta veto fub 
C F , in rectangulum, C bf, fcii fub C®, in rcctangu- 
Ium Cfb, vna cum facto fub LC, in idem rectan* 
gulum Ci i, faciunt factum fub ® L, in rectangu- 
lum Cfb.) fc>at autem fupra differentia quadrato- 
rum C K, K h , ad quadratum AC, vt factum fub 
B L, in rectangulum CKB # factura fub LC, in 

qua- 
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quadrarum C B. Quare ex arquali , erit differentia , 
quadratorum Gk, KH, ad differentiam quadrato- 
rum DF, F E, vt factum fub B L f in rectangulum 
CO, ad factum fub B L, in rcctangulum Cfb. 
Nempe vt rectangulum CkB^ a< j rcctangulum 
Cfb. 

Sed fupponamus AD B C, eflcfemihjrperbolam, 
cuius diameter tranfuerfa MB. In ipfa ell qi.adra- 
tum AC, ad quadratum Gk , vt rcctangulum 
MCB, ad rcctangulum MkB. Nempe vt fatfum 

Bb x fub 
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fub MC, in quadratum CB, adfa&umfub BC, i< 
rectangulum MkB; fcdad factum fub MK, inre- 
dangulum CBk. Pariter eft vt quadratum AC, ad 
quadratum H K , fic quadratum CB, ad quadratum 

B K . Nempe fic factum fub MC, in quadratum- 

CB, ad fa&um fub MC, in quadratum K B. 
Ergo erit quadratum AC, ad differentiam qua- 
dratorum G K , K H, vt factum fub MC, in qua- 
dratum C B, ad differentiam factorum fub M K , in 
rectangulum CBK ,& fub M c , in quadratum kb. 
Nempe ad factum fub MB, in rectangulum BKC 
(factum enim fub M k , in rectangulum CB . K , dini- 
ditur in factum fub M K , in partes reccanguli CBk ; 
nempe in quadratum kb, & in rcctanguhim CKB . 
Hoc vero diuiditur in facta fub ku, in rectangulum 
Bkc , feufub CK , in quadratura fcB , &fub MB, in 
rectangulum BkC . Facta autem fub M K , in qua- 
dratum kB, & fub CK , in idem quadratum, compo- 
nunt factum fub M c , in quadratum kB. ) Quare 
conuertcndo,eritdifferentiaquadracorum G k ,KH» 
ad quadratura ac, vt factum lub M in reetangu- 
lunv PKC , ad factum fub M^, in. quadratura cb. 
Eodem modo oftendetur efie. quadratum ac, ad 
differentiam quadratorum DF, FE, vc factum fub, 
M r , in quadratum ad fa&um fub M B , in re- 
ctangulum B FC. Quare ex aquali, concludetur cf- 
fe differentiam quadratorum G k , k H, ad differen- 
tiam quadratorum D F, F E, vr fa&um fub M in» 
rectangulum ak e , ad fa&umlub M B , in rectangu r 

lura. 
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Ium bFC. Nempe vt rectangulum BkC .icirectan- 

gulum B F C . Patet ergo veritas propohtionis in 
omnibus didis nguris • 

SCHOLIVM I. 

Nunc intelligamus luper bc, diametro efleremi. 
circulumjVeircmiclJipfim, velfaperbafi bc, efTc pa- 
rabolam quadraricam. Fn circulo, vclellinfr vr 
rectangulum ad rectangulum cp B> f lc qua _ 

dra- 
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dratum k O, ad quadratum FN. In parabola au- 
tem eftr vt rectangulum c K B , ad re&angulum C F B , 
fic K O , ad F N . Ergo erit ( loquamur in folo cir- 
culo, & ellipfi) vt quadratum k O, ad quadratum 
F N, fic differentia quadratorum G k , k H, ad dif- 
ferentiam quadratorum D F, F E, Si ergo intelli- 
gamus ADbc^ BOC, rotarjcirca B c . Cuminfo- 
lido genito e* A D B c , fit vt differentia quadrato- 
rum G K » K H t ad differentiam quadratorum D F, 
FE,fie armilla circularis gcnir 3 er G ad armillam 

circularem genitam er D Ei &cum vt quadratum 
k O, ad quadratum FN» fic circulus rgdij 11 0, 
ad circulum radij FN j & puncta F, K, fumpta 
fint ad aibitrium. Patet r iuxea noftras doctrinas 
farpiflime adhibitas» cfle exceffum folidi ex A 0- 
B c , drea B c , fupra conum cr A B c , -proportio* 
nati ter arrafrgum cum fph^ra , vel fpharrorde ex 
B O c , tam in magnitudine , quam in grauitate; 
tam fecundum totum, quamfccunduin parte* pro- 
portionales- 

SCHOLIVM II/ 

Ex hacergorfo$rina generali , patet illud* quod 
particulariter docuimus de fphsrac portione , & per 
analogiam de portione fpfmoidis in propofit. 
Mifcel.Hyperb Item patet, quod docuimus in prop. 
4£ N imirum. Si jn quolibet conoidc hyp v *rbolico,6C 
paraboheo quadradeo i item in qualibet fphurrjr, vel 

fphiB- 
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fphwoidis portione infcribarur conus Centrum 
grauitatis eiceffuum pr*dictorum folidoru» Tapra 
fuos conos erit in medio pun< 3 o diatacrriipforunw. 
Nam exce/TuS illorum foliorum cum fit proportio- 
nalitcr analogus cum (pharra-eodem modo Scabun- 
tur axes ipforum a ceptris grauitatis . Cumque ex 
difia propofit.4«. deducta fit propofitio 47. qu* 
vtique videtur aliqualis eonfiderarionis, illa etiam 
poterit deduciex ptaefenti . 

Sed inTupcr poterimus deducet c fequentes noti- 
1 tias, 
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tias, quarum prima cft. Quodfi B c , fecctur bifa- 
riam in K , & ordinatim applicetur GH K . Centrum 
grauitatis folidi ex GDBH, rcuoluta circa BC, 
ficfccabic BK,vcparsad B, fit ad reliquant vt 5. 
ad 3. Itcmficfecabirur C K, a centro grauitatis fo- 
lidi cx A G H • Quia hx partes funt proporrionali- 
ter analoge cum hcmifphxrio , vel hemifphx- 
roide . 

Secundo « Si D F, ordinatim applicetur vtcun- 
que. Centrum grauitatis folidi ex DBE, ficfcca- 
bit B F, vt pars tei minans ad B, fit ad partem ter- 
minatam ad F, vt quadrupla FC, cum FB, ad du- 
plam FC, cum FB. Sic centrum grauitatis folidi 
ex D AE, ficiecabit C F, vt pars terminans ad C, 
fit ad tei minatam ad F, vtquadrupla BF, cumFC, 
ad duplam BF, cum FC. Quomodo diuiduntur 
B F , F C , a centris grauitatis portionum fphxrz cx 
F B N, C N F, ex propofit.6. 

Tertio. Si ordinatim applicentur duas D*, Gk. 
Centrum grauitatis folidi cx D EHQ, reuo!uta_* 
circa BC, habebitur vniuerfalirer cx propofit. 
t. in qua traduntur duo modi reperiendi cen- 
trum grauitatis fegmenti intermedii fpharrx cx 
FNOk. .. • • : j 

1 * . . 


SCHOLIVM III. 1 


1 


Sed vice verfa,ex traditis in hac propofit. & in 
fcfiol. fuperiori in numero fecundo*poterimus ap- 
tius 
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tius concinnare modum fucandum inibi adhibitum 
rcpericndi centrum grauitacii aiiufcunque Tegmen* 
ti fpliaei^p. Efto enin, rt ibidem» A P S C, Tegmen- 
tum intermedium Tpharnr: non erit nccefTc , vt ibi- 
dem fadptu fuit, repcrireceptrura grauitatis frufti 
conoidis ENTF, fc reliqua peragere, qus ipibi 
cenfpicitmtur neceffaria pro inueptione centri gra- 
u itatis exceflu* Tegmenti A PSC, fapra fruftum_. 
conicum A Q j C. Sed ftatimTceta D L, in >& vc 
fic D^ad *i«L,vt quadrupla BL, cum LD, ad 



iot Acceffionls idStcrlometr, gjr &dtcem. 
duplam B L, cum L D, eflet inucntum cen« 
trum grauitatis exccfTuspraedi&i. Jn reliquis fequen- 
da erit demonftratio ibidem pofica. Sed & alia colli- 
gi poterunt, quar nunc explicabimus. 

I''-..' ' 


PROPOSITIO LXV- 

, ! 

V 

Qualibet portio fphara , njel fphaxoidis j item quodlibet co- 
nojdes paraboficum , rj/f / hyperboltcum i erunt aqtialta ca* 
no fu per eadem baf, (fr circa eundem axim 9 is* cuida 
fphara y 'vel fpharoidf cuius 'unus axis idem cum axi 
portionis , rue/ conoidis , alius (fetto axi bifariam , or- 
dinat im applicata linea ) pofsit excefum quadrati huius 
ordinatis» applicata , fupra quadratum partis huius in* 
tercepu inter axtm y gd latus trianguli genitoris coni. 


E Sto AGBC, qii «libet femiportio circuli» vel 
cllipfis, vel quaelibet fcmiparabola, autfetii- 
hyperbola * quarum C* bafi$ A.G> &du 3 a 
B A, /Itaque b 1 fa ?c 0 rdjnajim^pplicaC- 
ia GHk, ducatur t normalis B C, pptensex- 

cdliim quadrati Gk, lupea quadratum Hkj&in- 
tcllignmis rcmic^culum^aujf^miellipljlm BOCj 
& cogitemus^nj, A Gj}Q, quam-B O C, rotari 
circa BC. Jol$l.;ra cx A G B CY xquale fo- 
re cono ex A B G p > & fph.rra: , vel fphxroidi ex 
BOC. Tota ergo res rcducirurad hoc, vtprobe- 
tur, exccflumfolidi lx A GB C v fupra conum, ae- 
qualem fore fphsrx/ vel fpluroidi. Quod facili 

con- 
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conftabit. Nam cum exceflus quadrati GK, fupra 
quadratum Hk, fit «qualis quadrato kO: etiam 
armilla circularis ex G H, eric «qualis circulo radij 
kO. Sumatur vbilibet in BC, punfrum F', per 
quod ordinarim appUcencur F HD, F N . Ex pro- 
pofic. anteced. exceflfus quadrati Gk, fupra qua- 
drarum Hk, eft ad cxceflfum quadrati DF,fupta 
quadratum F£, vtreccangulum C K B r ad rc<3an- 
gulum C F B . Nempe ( propter circulum , aut clli- 
pfim ) vt quadraturo K O, ad quadraturo FN. Qua- 
i Cc * re 

i . - 
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re & permutando, vc differentia quadratorum G k, 
kH, ad quadratum kO, fic differentia quadrato- 
rum D F, F E, ad quadratum F N . Quare etiam 
differentia quadratorum DF, FE, erit squalis 
quadrato FN. Quare etiani armilla er DE, erit 
squalis circulo radij FN. Et hoe vbicuhque fu- 
matur pundum F. Ergo&Iidum er A DB C, re- 
uoluta circa BC, erit squale fptisr*, velfphsroi- 
di ex BOC* Quare 1 totum folidum. cr ADBC, 
erit squale ifphjrr*>vci fphsroidi, & cono c% ABC. 
Quod &c. j- ' | 

SCEOLIVttV 

i 

Dirimas folidum eit BOC, effe fpbsram , vet 
fphjcroides. Quod fano modo eft inceliigendumL.. 
In portionem enim fphjrg femper erit fphsroidcs* 
cuius minor femiaxis BK, maior t O, femper af* 
qualis AH,dimidis AB. Quod etiani probatur 
i.iobil. firmo viro, & geometra folerriffimo Ricir-' 
do Albio Anglo jnfuo hemifph$rio di dedo propo- 
ftr 4 1 . in qua prsfcns propofitio in fphfi£ porriofte* 
dunraxar offenditur. Et patet manifeftiffimfr. Quis 
(ptopter circulum ) differentia quadratorum G k> 
kH, eft squatis redangulo AHB. Patet aurem* 
rcdangotorui» cx partibus A B f druifsin pundo, 
maximum fore redangulum AHB, quandd nbnU 
tum A B, fecatur bifariam in H. Cumque , in h-'C 
caiu, quadratum kOy fit squale redangulo A HB; 
- •••-' P a “? 
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patet KO, squalem fore AH, dimidia: AB. Et 
confequenter *0, maiorem fore kB; ficuri dimi- 
dium AB, maius eft dimidio BC. 

In portione aurem {ph^roidis poteft efle & fph$- 
ra,&rph^roidcs . Sphgra,quoticfcunque ordinarim 
applicata Gk,fecans BC, bifariam, eflet dimidia 
AB. Quia tunc, cura quadratum G K, c fiet ar qua- 
le quadrato HB; nempe quadratis Bk, kH: cf- 
fet di fferentia quadratorum G k H , squalis qua- 
drato B K- feli rcctangulo Bk C* Cum ergo redan- 

gulo 
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gulo *kC, effet aequale quadratum kO. Patet 
propofituitr. Quando autem Gk, effet maior , vel 
minor HB, befle A B, femper B O C, effet femiel- 
lipfis , cuius femiaxis k O, eflTet maior k B, q Ua nd6 
Gk, foret maior HB,- minor, quando minor. Q»x 
autem difta funrde fph?roidis portione , incelligen- 
da etiam veniunt incoooidibusparabolico, & hy- 
perbolico. Vcruar hjc do&rina eft aptius dige- 
renda..- • i 

» *-* -* • 

PROPOSITIO LXVI- 

Si axis conoidis paraltlici Jit * qualis fuo lateri reSfo. F.x- 
cejfusipfius fupra conum r ejhequalis fphar * , *vt expli- 
catum fuit - i 

E Sto ergo AGBC, femipatabofa quadratica r 
cuius larus re#um Bp, si BC, axis conoi- 
dis lir aqualis B P. Dicofolidum ex BOC, «juod 
cx prepofir. anteced- cft aquale crcefifur conoidis ex 
AGBC, fupra conum ex A B c, eflTelphjram. Nam 
runc A C, erit aqualis CB: quia quadrarum AC, 
quod ex vi parabolae efl squale re&angulo CBp, 
erit edam aequale quadrato CB. Et conlequenrer 
A C, squalis CB. Quare etiam Hk, erit aqualis 
Bk . Cum ver& edam ejuadrarum G k , fit jquale re- 
«dangulo k b p } f c d k jj C r nempe quadrato B k , Sc 
rctf angulo C k B.. Et pariter idem quadratum G K r 
fir ? q ualc quadrato HS & cxcefliii ipfius fupra qua- 
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4ratum H K . Si aqualia demantur, nempe quadrat* 
H K , K B; erit exccflus quadrati G k , fupra quadra- 
tuin H K , fcu quadratum k O, aquale re&angulo 
C K B. Quare C OB, femicirculusr&folidumcxip. 
loTpiijra. Quod&c. • • 

1 

• * j * , , 

PROPOSITIO LXVIL 

Si i» qudibet femifartbth t quadraticA ordinatim Applicetur 
A medi 0 tmttefm axis feuns Utus trunghliinfcripu , 

Erit 


1 6 S Aecefjttnls dt SterUmet. MecdH. 

Erit e xctflus qmdratt ordmtf im ippliuta , fi*p r * Qtti* 
dutum inter cepu mter *xim , f£/ Utns tridngnlt , tpji 
£ quilis, 

I N femiparabola AG BC, fe&o bifariam axi BC, 
in K , fit ordinarim applicata G K . Dico excef- 
fum quadrati GK, fupra quadratum K H,cffe$qua« 
lem quadrato H k . Nam ? quoniam CB, eft dupla 
Bk : etiam quadratum AC» duplum erit quadrati 
G K . Sed idfcm quadratum A C, cft quadruplum qua- 
drari H K - Ergo quadratum G K , erit duplum qua- 
drati H K . Et confcquentcr exceffus quadrati 
GK, fupra quadratum H^, erit ipfif qualis. Quod 
&c. 


S C H O L I V M- 

Patetergo rurfum,quod fuppoficisijfdem, qu» 
fupra,fi AC, fit aqualis CBj BOC, eritfcmicircu- 
lus .Nam tunc excefliis quadrati G K , fupra quadra- 
tum H K ; nempe quadratum k O, erit arquali* qua- 
drato, H k # feii quadrato k B( quia tunc H k » K B, «- 
quales;) nempe re&angulo B K C. 

Siverb A c » erit minor c*j BO c , erit emielli- 
pfis, cuius minor femiaxis k O, Quia cum H k , fit 
minor K Bj erit quadratum HK, nempe differentia 
qtiadrarorum G k , k Hj nempe-quadratum k O, mi- 
nus quadrato b k,- feii re<3an gulo 13 K • 

vSi denique A C> erit maior cbj erit B O c , femi. 

clli- 
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ellipfis, cuius maior femiaxis ? O . Quod facile pate- 
bit eodem difeurrendo modo. 


propositio ixym 

Sim qualibet fpbareidts portione , quadratum diametn bafis 
fit ad quadratum axtsjvt rett angulum fub axi portio, 
nis , Cr fub axir eliqua portionis , ad reEI angulum fub di • 
multo axi portionis fub compofita ex hoc dimidio , Cjt* 

.ex axi reliqua portionis , mmus quadrante re ff anguli fub> 
■ • ' Dd axi 
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dxi portionis, 0 fub axi reliqua portionis . ExceJ^us par- 
tionis fupraconurn, ut explicatum fuit, erit Aqualis fpbp- 
rf . St fit in m it ori ratione i diSus excejfus erit {qualis 
fphcroid cuius mino* axis ,Axis portionis . Sun minori i 
e. it f qualis fpbproidt, tutus axis portionis maior axis , 

N Vnc intelligamus A G BC, e/Te fcmiportio- 
! neto ellipfis \ vt ex reuolutionc ipfius circa 
13C, ficud & ABC, gignantur portio 

fph*roidis ; & conus. Item fit BOC, figura, ex cu- 
ius gyratione ciica B C, generetur folidum aequale 
exaffui portionis fphaeroidis ex AGBC, fupra co- 
num c x A BC. Dicoprimo,quod fi quatuor quadrata 
AC ( nempe quadratum dupl* AC, diametri bafis 
portionis) fintad quadratum CB, vt re&angulum 
LCB, a( j retfangulum; LKB ( fuppofira B C , fe- 
<3a bifariam m K, §c B L, tota diametro elli- 
jfis) minus quarta parte re&anguli LCBj erit 
follium cx BOC, fphaera. Nam cum fint qua- 
tior quadrata AC, ad quadrarum CB, vtre&angu- 
lum LCB, ad te&angulum LKB, minus quadrante 
rcaanguJi LC U . Eccum fint quatuor quadrata AC, 
ad vuumqu ad ratum AC, vt re^angulum LCB, ac j 
fui quadrantem . Ertinr quatuor quadrata A C, ad 
quadrata fimul A C, c B j fcit ad quadratum ab, vc 
redangulum Lt b, ad recfongulum L KB . Sed pari- 
ter vt recfangulum L c B, ad rc£tengu!um JLkb, Hc 
quadratam A C, ad quadratum Gk- nempe fic qua- 
druplum quadratum AC, ad quadruplum quadra- 

con- 
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G Jc. Ergo qoatuor quadrara AC, ad quadra- 
tum A B» & ad quadruplam quadratum Gk, erunt 
in eadem ratione. Quare quadratum AB* erit ae- 
quale qtwtuor quadratis G K. Et confequenrcr G k, 
dimidia A B. Quare ex fchol. prop.6 5 .erit folidunr 
ex B O C, fphajra. 

Sed quatuor quadrata AC, fint ad quadrarum 
C B , irt maiori ratione , quam re&angnlum L C B 
ad re#angulurrr LK b, minus quadrante re:tanquli 
i.C B . Dico fecundo, quod foiidum ex B OC> erit 

Dd ® fphie- 




lii Acccffioms td-Sterhm&. ffi Mecaa, 
fphxroidcs , cuius B K , femiaxis minor . Nam fere 
eodem modo ratiocinando, quatuor quadrata A C, 
funt ad quadratum in maiori ratione , quamre- 

dtangulum LCB, a d re&angulum L^ 8 , minus qua- 
drante re^anguli Lk^. Sed quadratum quadruplum 
A C, eft ad vnicum qKiidratum A C, vc le&angulum 
LCB 5 a d f u i qu^Jfantem. Ergo quatuor quadrata 
A G, erunt ad ql&lrar* AC, C R , f et j a - 3 quadratum 
A », jn maiori 1 ratione, quam re&angtfium i L C R , ad 
redangulutlft if>B. Sed vt re&angulum L CB,adre- 
fiangulum L)cb, fic quadruplum quadratum AC, 
ad quadruplumfquacfratutu G K . Ergo quatuor qua- 
drata A C, erunt ad quadratum A B, \ „ ma i ori - ratI(>- 
ne, quam ad quatuor quadrata G K . Quare quatuor 
quadrata G K , maiora drunc quadrato B a. Et con- 
fequenter GK, maior erit dimidia B a, nempe B H. 
Quare ex fchol. citato' ^O, maior erit bk. 

Si vero quatuor quadrata A Qfint ad quadratum 
cb, in minori ratione quam redangulum Lcb, ad 
adrectangulum LkB, mmus quadrante rectangulr, 
L cb. Dico tertio, quod folidum ex -B O Cj cf j t fpj^ 
roides, cuius minor femiaxis k O. Quod lector po- 
terit probare infequendo veftigia demonftratioriuo* 
fupra adductarum. Patet efgo propofitum t . > 

SCHOLIVM t : 

Sed fupradicta propofitio.poflet facilius propoJ. 
ni. Dicendp fre* Si quadratum radij bafis iit ad 
. / - ~ U qua- 
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quadratum axis, vt axis reliqua; portionis ad axim 
fpbaroidis . Exceflus portionis fupra conum-, 
erit aqualis fphaetx. Si fit in maiori ratione, vel in 
minori.* excefluseritatqualisfphacroidi, vt explica- 
tum fuit. Quod patet. Quia recrangulum Lc», 
cftad rectangulum LkB , minus quadrante rectan- 
guii Lc b, vt dupla L c , ad compotitam ex c k, & ex 
dinudia L c : nempe ad dimidiam B L. Nam rectan. 
gutum L cn> aquatur rectangulo fubdupla L c , in 
ck, Rectangulum vero LkB, aequatur rectangulo 
. ' • ' LkO 



a*f* Accejfi$ms g& ftertibt&O* Meet», 

L k c; nempe quadrato kc 9 &t rectangul» L c k , A' 
quo dempto quadrante rectangulf Lcb, nempe di- 
midio rectanguli LCk. Rcfiduum erit rectangulum 
fub compofita exbefle Lc & er c k, in c k» Erit er- 
go rectangulum LcBjadrectangulum Lkb, minus 
quadi ante rectanguli Lcb, vr recta ngulirm fub du- 
pla L c , inck, ad rectangulum fub compofita er 
dimidia L c , S^ex Ck, in ck. Nempe (proptet comi 
muneratus Cfj v* dupla L c ,. ad compofitanr ex di- 
midia L c ,^ er ck: nempe ad dimidiam B l, Erit 
ergo quadruplum quadratum' Ac* ad quadratum 
CB,vtdupra L c j*ddimidiam ®L. Quare quadra- 
tum AC , erit ad quadratum B'c, vt dimidia L c , ad 
dimidiant L B r nempe ft LC*ad L B Reliqua et-' 
go parebunrcx fupradiitis^ 

i • 

SCHdLIVM n. 

Patet ergo manifeflaflime, quodadhoc vtin por- 
rionc fphrroidis er A G B € , folidum er B O C s 
aquate exccflui portfonisfph ? roid!sfupra conum e* 
ABC» fit fph^ra y requiritur neee^^arid , rt AC r 
radiusbafis fit minor C B, axi . 

PROPOSITIO LXIX 

, ’ • » 

DAtQ triangula rcSlanguU ABC. Imttmrc <AG r BC, fc- 
miportionem eUipfif , <vtrpfi rotata circa BC, & fi per* 

diametro fimicircuU BOC , ac pariter rou. 

- 


S 

* 
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Uto circa 26, ffbffd genita fit (quelis ex cejfui forti ? - 
- . nufpbfraidis ex 4GB C, fiufra conum ex ABC. 

F lat vt A C, ad CB, fic C B, ad B M. Erit B M, 
maior AC. Patet ptfcholio antecedent. Cum 
enim BC, debeat e /Ie maior AC, erit BM, mulro 
maior A C. Fiat vtexceifus M B, fupra A C, a d A C, 

fic BC, ad CL,eipofitamindire<3um. Stinuenia- 
tur femiellipfis, cuius vnus axis BL, ordiiiatimyeib 
applicata AC, cuius jfemiportio fit A GBC. Dico 

hanc 



yr* Accefjtonh adSterkrih. & Mecon'. 

hanc effc quotam, Nam,cumficvtcxceflus BM, 
fnpra A C, ad A C, fic B C, ad C Lj erit etiam com- 
ponendo, vc M B, ad AC, fic BL, ad EC. Et con- 
uerccndo , vt A C, ad B M j fcd vt quadratum A C, 
ad quadratum C B, fic LC, ad LB. Erfchol.ergo 
primo propofit anteced. portio ex A GBC, eritqua- 
lis requiritur. +*’ 

PROPOSITIO LXX 

* : i 4 

Si quatitor reSte Une (fuerint continue proportionales . Erit 
•vt prima adtertum , ita quadratum differenti p inter 
primam , is? tertiam , ad quadratum differentip inter fe~ 
eundam, quartani. 

‘ r * 

\ 

r 1 ] ]- ] 

A C - D E B 

S int quatuor continue proportionales AB , cb, 
D E-B, *vt A D, fitdiffenentia interprimam, 
& tertiam, & CE» fit differentia inter fecundam , & 
quartam . Dico effe vt A B, prima , ad rertiam D B* 
(icquadrfium A D, ad quadratum C E. Namexpro- 
pofit»7.hb.prim.deInfinit. Parab. etiam A C> CD, 
D E, ipfarum differentia? erunt continui proportio- 
nales in proportione ipfarum A B, BC^ * D, BE. 
Erit ergo vt ab, ad bc, fictam ac, ad C D, quam 
C D, ad D E* Ergo St vr a b, ad B r, fic du* a c,^ D, 
ad duas CP> DE$ nerape fiC A D, ad CE. Sed 
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«At* ad B D, cft in duplicata rationd a b, ad B <\ Ergo 
etiam erit in duplicata ratione A D, ad C E. Nem- 
pe erit vt quadratum A D, ad quadratum CE, 
Quod ite. 'i ' 7 : 

'J'j f tfisrrrq to:n: ", '•’* * *• p * 

! PROPOSITIO LXXI- : 


Ddth rtSfis *%L, CA\ Ertgete *b Jujuo pnn3t £ njtus 
• ULy ditlam C Ay ftf mutnire femtpor tinum eUipJts 
3i7jf GBC\ *vt' rofdt 4 tyfi tircd BC, (£/c, Stltdum 
tx B 0 Cyfit jtytkU , ** 


A P h' 9 C , vt problema eonftriii pofTir, oportet 
vc AC, minor (it BL. Etenim cum ei 
fpt)Ol.^prdp«r.69. m|n6r fit C B, erit multo minor 
Cjfc. Data esgo L-p, .mfeiori eetremarum in ordine 
quatuor continue proportionalium, & C A, diffe- 
rentia Iccundar, &quartar, inueniatur CB,differen* * 
tia^riqiX r & terti* (quomodo autem huiufmodi 
prrbfcmata folfdii jconftruantuf edoAum fuit a 
quarapluitroisj fed Herculeas meras in infinitum.., 
tranfeendit nobiliffimus, & clariHimus Geometra 
RenatusjFrancTftus^IufiusLeodienlis in fuo admi- 
rabili Mcfolabo , in quo hac infinitis enucleat modis 
pesr circulum, & eJlipfimj & per circulum , & hyper- 
bolam ) Sc a pundo C* erigatur C A , & diametro 
E B, ordinatimapplicata A C, inueniatur femiclli- 
pfis, £uiusfemiportio A G BC, cntqu*fica. Nam- 
que, quum in ferie quatuor tontinuc proportioni- 

£ c lium 
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Erit cxctfSus qttddrati ordwttim dpphcuta , fi*p r * *pu- 
drttum intercepte inter txim , & Utus tr Unguli , tpji 
e q iulis, 

I N femiparabola AG BC, fe&o bifariam axi BC, 
in K , fit ordinarim applicata G K . Dico excef- 
fum quadrati GK, fupra quadratum K H,cffe$qu*- 
lcm quadrato H k . Nam, quoniam CB, eft dupla 
Bk : etiam quadratum AC, duplum erit quadrati 
G K . Sed id£m quadrarum A C, cft quadruplum qua- 
drati H K - Ergo quadratum G K , erit duplum qua- 
drati H K . £t confcquenter exceffus quadrati 
GK, fupra quadratum HK, erit ipfi jqualis. Quod 
&c. 


S C H O L I V M- 

Patet ergo rurfum,quod fuppoficisijfdem, qu» 
fupra, fi AC, fit aqualis CBj BOC, eritfemicircu- 
Jus. Nam tunc exceflus quadrati G K , fupra quadra- 
tum H K ; nempe quadratum J? O,- erit arquali* qua- 
drato H k i few quadrato kB ( quia tunc H k » K B> ae- 
quales^ nempe re&angulo B k q , 

Sivcrb A c » erit minor c*j BQ C , erit emielli* 
pfis, cuius minor femiaxis k O, Quia cum H k , fit 
minor K B; erit quadratum H K / nempe differentia 
quadrarorum G k , k Hj nempe-quadratum k O, mi- 
nus quadrato Bk,- feuredangnlo 15 KC . 

Sideniquc AC,ericrnaior cb$ erit B O c , femi- 
. - * clli- 
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- T- <iK)J ifosnuiJi y '■ ' r ■ ,»u 

ellipfis,cuiii$ maior femiaxis ? O . Qgod facili pate- 
bit eodem difeurrendo modo. 


PROPOSITIO LXVIII- 

Si in qualibet fpharoidts portione , quadratum diametri bajis 
fit ad quadratum axis^vt re angulum fub /axi partta, 
nis , O* fub axireltqua portionis , ad reti angulum fub di- 
multo axi portionis fub compofita ex hoc dimidia y & 

.ex axi reliqua portionis , minus quadrante reSanrult fub> 

Dd axi ’ 
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•'* i« Acceffio nis ad Steriometr. (^r ^Metdtt. 
axi portionis, 0* fub axi reliqua portionis . Exeejfusper* 
tionis fupra conum, <vt explicatum _/ iut ,erit aqualis fpbp- 
rf . St fit tn maiori ratione i diSus exccjfuserit f quatis 
fphcrout cuius minor axis , axis portionis . Sun minori i 
e, it f qualis fpbproidt, cuius axis portionis maior axts „ 

N Vnc intelligamus A G BC, c/Te femiportio- 
iichi ellipfis \ vt ex reuolutionc ipfius circa 
BC* ficud & trianguli ABC, gignantur portio 
fphatroidiS; & conus. Item fit BOC, figura, ex cu- 
ius gyratione ciica B C, generetur folidum aequale 
cxcciruiportionisfphtfroidiscx AGBC, fupra co- 
num cx A BC. Dico primo, quod fi quatuor quadrata 
AC ( nempe quadratum duplas AC, diametri bafis 
poj tionis) fint ad quadratum CB, vt re&angulum 
LCB, ad retfangulum; LKB (fuppofitaBC, fe- 
<3a bifariam in K, jpc B L, tota diametro elli- 
ffis) minus quarta parte reftanguli LCBj erit 
folidum ex BOC, fphasra. Nam cum fint qua- 
tuor quadrata AC, ad quadrarum CB, vtre&anga- 
lum I.CB, ad rc<Sbngulum L KB, minus quadrante 
rcctanguli LC U . Etcum fint quatuor quadrata AC, 
ad voam quadratum A C, vt re#aogulum t C B, ad 
fui quadrantem. Erunt quatuor quadrata AC, ad 
quadrata fimul A C, c b, feti ad quadratum A B, vt 
refltflgulum L c B, ad recl angulum L KB . Sed pari- 
ter vt redangulum L c jb, ad rctfangufum JLKb, lic 

S uadratum A C, ad quadratum Glc..* nempe ficqua- 
rttplum quadratum AC, ad quadruplum quadra- 

con- 
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ftim G fc. Ergo qoatuor quadrata A C, ad quadra- 
tum A B» & ad quadruplam quadratum Gk, erunt 
in eadem ratione* Quare quadratum AB, erit ar- 
qualc qoatuor quadratis G K. Et confequenrcr G k, 
dimidia' A B. Quare ex fchol.prop.tf 5. erit folidum 
ex B O C, fphatra. 

Sed qulruor quadrata AC, fine ad quadrarum 
CB, in maiori ratione, quam reftangutam L C B ,, 
ad re#angulum L K B, minus quadrante re^ anguli 
. Dicofecijndo, quod folidum ex B OC, erit 

I>d » fpha> 



a.f & Accejfoms Meant, 

fphacroides , cuius B K, femiaxis minor. Nara fere 
eadem modo ratiocinando, quatuor quadrata AC, 
fune ad quadratum jC 8, in maiori ratione, quamre- 
ftangulum LCB } a d re£angulum Lk B , minus qua- 
drante rc&anguli L k i. Sed quadratum quadruplum 
A C, eft ad vnicum qftid ratum A C, ytre&anguJum 
LCB ? a d fui qujjffnntcm. Ergo quatuor quadrata 
A C, erunt ad quid rata A C y C c, fettad quadratura 
A», j n maior^ ratione;, quam re&angtflum L C R , ad 
retf anguluna b. Sed vt re8atigulum L*cb, ad re- 

dangulum LfcB, fic quadruplum quadratum AC, 
ad quadruplumquadratuiu G K .Ergo quatuor qua- 
drata A C, erunt ad quadratum A B , ih maiori ratio- 
ne, quam ad quatuor quadrata G K , Quare quatuor 
quadrata G K , maiora erunt quadrato b a. Et con- 
fequenter GK, maior erit dimidia ba, nempe B H- 
Quare ex fchol. citato’ maior erit bk. 

Si vero quatuor quadrata A Qfint ad quadratum 
cb, in minori rationequam reciangulum Lcb, ad 
adrectanguiutrr LJcb, minus quadrante rectanguif, 
L c b. Dico tertio, quod folidum e* ■& 6 c j erit fph$-- 
toides, cuius minor femiaxis k O. Q uod lector po- 
terit probare infequendo veftigia demonftratioriuo» 
fupra adductarum. Patet ergo propofitum* . > 

scholiVm t. 

Sed fupradicra propofitio pofTet faciliiis propo- 
ni. Dicendp ftc * Si quadratum radij bafis Ik ad 

- ~ U qui- 
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quadratum axis, vt axis reliqua? portionis ad axim 
Ipbseroidis . Exceflus portionis fupra conum-» 
erit squalis fphaetx. Si fit in maiori ratione, vei in 
minori.* exceiTusericarqualisfphscroidi, vt explica- 
tum fuit. Quod patet. Quia rccrangulum Lcb, 
cft ad rectangiilum LkB, minus quadrante rectan- 
guli L^b, vtdiipla L c ,adcompo{icamcx ck,&ex 
dimidia L c : nempe ad dimidiam B L. Nam rectan- 
gulum L CBj arquatur rcctangulo fub dupla L c , in 
ck. Reccangulum vero LkB, a:quacur rectangulo 
• ' LkC: 



- \ 

Jljf Accefftms ftiri$tot£o* Meet», 

L k c: nempe quadrato k c,, & rectangul* L c k . A‘ 
quo dempto quadrante rectangulf Lcb, nempedi- 
midioreaanguli LCk. Rcfiduum erit rectangulum 
fub compofica ex befle L c f & cx Ck, ia Cfc» £rit er- 
go rectangulum Lc u, ad rectangulum L k b, minu* 
quadante rectanguli Lcb, vt recta ngulum fub du- 
pla L c , in Ck, ad rectangulum fub compofita er 
dimidia L^&iex Ck, in ck. Nempe (propteirconn 
mundatus CQ' yjcdupla L c ,. ad compofitaor ex di- 
midia L c , fie er c k: nempe ad dimidiam B L . Erit 
ergo quadrupkini quadrarum' A c» ad quadratum 
cb, vt dupla L c , ad dimidiam B L. Quare quadra- 
tum AC , erit ad quadratum »c, vrdrmidia t c , ad 
dimidiam L B r nempe tt LC*ad L B » Reliqua et* 
go patebunt cx fupra diftis^ 

sc H(?L i v M II. 

Patet ergo manifefiaffime , quod adhoc vtin por-- 
rione rphrrordis er AG B€ y foliAimcx BO-Cj 
a^piate excelfuiportfomsfphfroidisfupra conum e» 
A B C y fit fph^ra » requiritur neceflario* re A€ *- 
ndiusbafis fit minor C 6> axi ^ 

PROPOSITIO LXIX • 

Duto triangula tcdangulo ABC . Imtuire <AG r B C, fi : - 
miporttonem cllipjic , ^vtip/a rotata circa B C , & faiie r* 
diametro B C > f*#o fcmcircuU BOC , ac pariter rot. 
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Uto circa B £ , fibfra genita Jit (quatis ex cejjui portu- 
. . nisfpbpmdis ex 4 GB C, fupra conum ex ABC. 

F lat vt A C, ad CB, fic C B, ad B M. Erit B M, 
maior AC. Patet ex fchoKo antecedent. Cum 
enim B C, debeat cfle maior AC, erit BM, multo 
maior A C. Fiat vteaceifus M B, fupra A C, ad A C, 
fic BC, ad CL>cipo£tamindire<3um.Stinuenia- 
turfeniiellipfis, cuius vnus axis BL, ordinarim rei6 
applicata AC, cuius femiportio fit A GBC. Dico 

lianc 



Vt* AcceJJtonls tdSterhmtt. @r Meconi 
hinc eflcqu^ftcam. Nam ,cumfitvtexceflus BM, 
fnpra A C, ad A C, fic B C, ad C L; erit etiam com- 
ponendo, vt M B, ad AC, fic BL, ad EC. Et con- 
uertendo, vt AC, ad BMj fcd vt quadratum AC, 
ad quadratum C B, fic LC, ad LB. Ex fchol.ergo 
primo propofit anteced. portio ex A GBC, erit qua- 
lis requiritur. 

PROPOSITIO LXX 

j» • i 

- - i 4 " 

St quatitor reUc line {fuerint continue proportionales . Erit 
at t prima ad tertiam , ita quadratum differenti p inter 
primam, tsf tertiam , ad quadratum differenti ( mt er fe- 
cundam,ffl quartani , 
r 
i 

f 1 -] ] ] 

A C - D E B 

S int quatuor continue proportionales AB , cb, 
DB, E-B, 'vt M>, firdiffercntia inter primam, 
&terciam,& CE, fit differentia inter fecundam , & 

• . 4 ■ • 4 

quartam. Dicocuevt A B, prima, ad tertiam DB, 
ficqtiadratum A D, ad quadratum C £• Nam ex pro- 
pofit.7.1ib.prim.deInfinit. Parab. etiam A C, CD, 
D E, ipfarum differentia* erunt continui proportio- 
nales in proportione ipfarum A B, BC, *D, ®E, 
Erit ergo vt ab, ad»c, fictam ac, ad C D, quan 
C D, ad DE. Ergo & vr a b, ad B c, fic duar a c,^ D, 
ad duas CP> D£> nempe fic A D, ad CE. Sed 

' * < n 
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jib 9 ad 3 D, eftin duplicata rationi a B^ad E r gd 
etiam erit in duplicata ratione A D, ad C E. Nem- 
pe erit vc quadratum A D , ad quadratu m C E , 
Quod &e. 'i - 7 : 


PROPOSITIO LXXI- 


Ddth rtSfis *BL, CA ; Erigetc db dliquoptinSii £ ipfiut 
• BL y dtttum C A, & mvenirt femtportitntm tlltpfis 
jiXGBty 'vtrotdtdipfd tircd BC, &c, StUdum 
9X MOC , jtt fphttd ♦ * • 


A p fvpe , vt prohilcRoa ccnftrui poiTit, oportet 
vc AC, minor fit BL. Etenim cum ex 
fj&ol.f}pr6fw£d$. mjnor fit C B, erit multo minor 
I* i^> DaXa esgo EJJ, nariori extremarum in ordine 
quatuor continue proportionalium, & C A, diffe- 
rentia fecundat, & quartae, inuenixtur CB, difFeren. * 
tia ptirpac y «c tcrtiar f quomodo autem huiufmodi 
probfcmataofolida tonftruantur edonum fuit a 
qcaropluiinm ) fed Herculeas meras in infinftuw-, 
tranfeendit nobdiflimus , & clariffimus Geometra 
Renatus Frinciftus SJufius Leodienfis in fuo admi- 
rabili Mcfolaljo , in quo h.rc infinitis enucleat modis 
p$C circulem, & cJlipfim; & per circulum , & hyper- 
boiart) ) & a pundo C» erigatur C A , *& diametro 
E B, ordinarim applicata A C, inueniatur femicIH- 
pfis», cuius femiportio A G B C, cricquxfica. Nam- 
que» quum in feric quatuor tontinuc proportiona- 
le lium 
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i fit-H, qaaxiav» qitocmmm& BC^diffd 

JgPff 4 primapi» & rcrtUm j cercia. 

£ un ? a^utem.jg diif^c^ti^infprJ^cyadaio, ^ 
quartani, & ex propofic. anreced. fit vt prima ad 
tiam, ita quadratum differentiae inter primani, & 
tertiam , ad qufdr^tuw-dsfjc^nti^iqtaf facundam, 
& quartam 5 efit vt B i, -ad t Ci itk quadratum 
BC, ad quadratum ft C.. BcajmierfcHdo, vt LQ 
ad L $s ita qfcadfaqjm AC, 'a*i quadratum CB. 

9.UWC n fcliolpri. W o B .^r^ip<;x BO.C>,eric 

l f h.tra. taSum cft ergo ,-v 0 a 


w PROPOSITI© 5 1 iiXXlp A 

15 r*:;> i-.r - -tli .d*. aii lotiid? , 'j A 37 -y VjL 

sr« . tpwwrtpxtiww} 

'% , fitMflf. noiuoqo-q vun* ;«->:> -touttup 
♦i j . .•’ >ib . : t j naimtmi ( &3ia>ip'£ uiu )*. 

f p ^ ^s^oCjHia .B C,*d BMi ^cA>pun)f^oj 
ii £ > crI & lt Mi ^wAscfB^dlAjprpportioBaJrii ittefi 
f^pC*€ut qw®fica a (^efeJ&ci^rpit8biDi >; ; x 

tiiwio.K? .»:.i<-{«th:’ J > y, .tu : *7 ji, jiljfrjDlnsv* 

• PROPOSITIO &BB&* 

;•»! i ’ tu :-:, ' ; ':S r ;j « oO:.:TWwi 

Sjju quolibet camidehyperholuo quadratum Jidipbifii Jid 1 
• idquadrattim 4x1 s , 1 'nt co/npojlttt ex axi ^ diam etro : 

• tr^fierfg) ad ipfam diarUetmm it a nfutifa**, • Excef- 
- fus conoidufu^A <ajjufH ^o>/ expiscatum cft, inUqUaiis 
. fpbxrt . St fi m tuam ratione) diftvi exerfus prtt *- p 
•• • •• u q>ta- 
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CB, v t C M,ad MBjericfoliduaick * O C, Tpbc- 
ra. Nam, cum ex hyptKkefrvfo quadratum ac, » 4 
ad quadratum c B , vc c &4, ad J4 & nempe vt qua- 
drans M c , ad quadrantem M B; nempe (fumpta 
communi altitudine b cj vt quadratis re£ang<ilt 
MCb, ad quadrantem re&anguli M bc. Erunt 
quatuor quadrata ac, ad quadratum cb, vcrc&an- 
guluro Mcb, « d quadrantem rc&anguli M sanent- 
pefdiuifa bc, bfariam in k) ad dimidium re&an- 
guli M B K. Aft quatuor quadrata ac , (ime at j 
vnum quadrarum ac, vc reeTangalnm Mcb, zd 
quadrantem re&anguli Mcb, Ergo quatuOr qua. 
drata ac, erunt ad quadrata ACy cB* timui, £cu ad 
quadratum ab, vt re&anguhim kfc«*ad fui qua- 
drantem, vna cum bcflfe reSartguil JVi 1 k: nempe ad 
seetangufum Mk B fnamcurntectangultfm Mcb, 
drurdatur in reerangulum Mac, 8l ia. quadraram 
j quod aquatur quatuor quadratis B k, ficuti re- 
cfangulum Mbc, aeqUafur duok i$ reccangulis 
k . Quare eius quadrans erit vnum quadratum 
B k, cum dimidio rectangufi M 8 fc , Qu >d cum alio 
dimidio facit vnuirt rectangulum M k. Quod 
cum quadrato 8 k, facitrcctangufum Mk KJ Pari- 
ter ex ratione byperbofjc, cflvtrecwngulum M C i<$f 
ad r exanguium' M k B , fic quadratum a c, ad qua- 
dratum CyK : nempe fic quatuor quadrata ac, ad - 
quatuor quadrata Gk. £:go quatuor quadrata a c, 
ad quadratum ab, & ad quatuor quadrata G K, e- 
runt m eadem racioftc , Qjare quatuor quadrata 

• ■* * M - , *'• ' >» 
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Gk,*quabunt« r qM<!, 1 to A8.p r0 ;„d eque Gk,«ic 

Boc C H t ;„ h Vndcclfcholpro P ofit - 6 ^ ol ‘J^« 

Sed. «quadrarum AC, ad quadratum Cr, in ma- 

^ r c! , Bm <,U 7A M ’ ad M “• Oicofecundo Coli- 
B K Nam r ; e,rcfphj:ro j <1 «* “i“* ihiuorfemiajis 
t ^ rf P ctend „° “** wft/gia fuperioris de- 
tnonftrationis , poftrcmb condudcremi , quatuor 
quadrata AC.tffcadquadratun, a h, in maiori ratio- 
iie quaui rectangulum McB,adreflangulum Mk 8 . 
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Et tandem quatuor quadrata a c, eflead quadratum 
ab, in maiori ratione quam ad quatuor quadrata., 
Gk. Etconfequ^icervnum quadratum GK, ma- 
ius efle quadrato 13 P^* nempe quadratis HIC, k B . Et 
confeqaentcrdiiFercntiamquadratorum Gk, KH;‘ 
fcu quadratum K£>, maius fore quadrato: K.- Et 

kO, maior^mforc ?k; - 

Si denique quadratum A,c,-(Ttadquadritum cb, 
in minori oijtionc.quim: £Mjrd Dicd folidum 

er 3 O c ,- eflfefphxroldes , cuitrs maior femiaxis c k. 
Quod facile probaJSirur ad normam , & regjblam an- 
tecedentium demon arationum-. Patet erdo veritas 
propofitionis'. > [ \ 

PROPOSITIO LXXIV. 

'r i 

D.i'o triangulo reti angui» ABC Inuenire femihyperbolam 
AGBC, rvt excejfus conotdis ex ipft rotata arca B C, 
fipra conum ex ABC, fit aqualis fpbara exjemicircidw. 

V. Si. K *.v.U -y- > - • , 

A D hoc , vt problema conftrui polfet reqiiirkui 
-rV yt A, C, maiorfit f <G B'; ' Eft naikjti^Spro- 
polir^anteqed. quadrarutn W C, adqdidratuin C B, 1 
vc CM^ad M.B ; * Fiatdrgo' vi* AC, ad CBj Cc 
h.tcad Ck* quatent mulco minor CA. Denique 
liat, vrexoeflus AC, fupra GL, ad CL.fit C 8, 1 
ad BM, v .£t diametro. traiifoe^fa MB,ax1 BCV' 
bali A Q> jjfiueoiatur fsmihjfpcibola, qui crir qux.-- 

• Ou, ' 
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PROPOSITIO LXXV. " 

D <“' s re &> -Miy&lcQ\Ji'rfiyfiti t i/iajulum 

m7„m Jmtmrnn MC,p«„a,, m B, njt dcfiri. 
}u fm,l,ypnloUd,immirmf,,nfi M B; axi BC; 

r>' AC ’ J£«vr/W«™fo 

is v ., 4 * 
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ky per baltei fupra conum Jit tyualis fphtr* ex fcmictrcu- 

U BOC. 

St } 

F iat vt M C, ad C A, fic CA, ad CL. Daca. 

que vr.a extremarum LC, fummaquemediar, 
& -Icerius extremae C&f, ia ordine trium concinui 
proportionalium tlifanguantur aliae MB, BC, vc 
fit MB, ad 'BC, vc ®C, ad CL. fiat feraihy- 
perbola A G B, iu xia exigentiam. Quaerit quas- 
fica. Nam cum fit vr MB,ad ljr' c , 15 c^B c ^ad C L, 
Erit componendo, \£M C , ad c b, ita &£> ad lc. 
Quare rectanguhhu MCL A criL«qualcreccangulo 
Li>c . Sed rtctangufum Mcl, cft aquale quadrato 
a ( fitftum cft namque fu pra,rc M c , ad CA,ficCA # 
ad cl.) Eigo re< 2 argi Iiim LDC , «rit «quale quadra- 
to ac. Emergo ib, ad>c, vt AC,ad C 3 . Quare, 
& vt lh, ad bc, fic quadratum ac, ad quadratum 
c b . Pariter quoniam eft vt L c, ad C b, fic hac ad 
B M ; erit con ponendo, lb, ad bc, vc c M,ad M 8 *. 
Quare &;vt fe Adi ad MB^cquadrttuni AC,adqua-.‘ 
dratum cb. Quare ex propofic.7 j.folidum ex 8 0<V 
erit fphara . Faftum cft ergo quod erat facicn- 

d um — 1 »t T •* . . 1 > / i l • 1 ,1 / 1 » • 

1 v / i » i. - v v -* • * 1 


....... PROPOSITIO LXXVI.., , ... 

Datat* MC.ftft amiti B, t^ere a punito C, ipfam C A 9 
• tif ihuenire femihy pabulatu AC BC , cuius diameter 
1 tranfuerfx M B t axis B C 3 bajis C%A 9 ^vt cxccjJUs 


cenot- 
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eenoidis fiprt conum fit tfulUu fibtrf ex femmcuU 
BOC, 


\ : y r 

l ‘* - 



F ht n M > ad M c , /ic B c, a4 c L, & £ puntfo <Y 
ergirur ca, media inrer BcyCL. Qu^cntquf. 
Ut*. “Eric enim conuettendo,vc CM,ad lc, 

ad cb . Nempe Cie quadratum ac, ad quadratum 
c Patet ergo propoficum ca ditfii . 


ff SCHO- 
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* Acctffmh ii Steripmet, &• Mean , 

SCHOLIVM- 1 , • 

Veliam animaduertcre, vniaerfalitcrmanifefli- 
uimus in propofir. 6 5 . cvccfllim cuiufcunque portio- 
nis fphar.c , & fph jroidis , cuiuslibet conoidis para- 
bolici» vel hyperbolici ar qualem fore fpharrat, vel 
fphaeroidi, cuius vna diameter cflet axis portionis, 
vc! conoidis . In fubfcquentibus vero proportioni- 
bus digito notauimus quotiefeunque folidum illud 
pr.vfjco cxccflui pqualccxrcr fphjra, vel fpharroidcsj 
& in hoc cafu, cmufnam fit indolis. Expropofit.au- 
tem 6 5-cirara , facile erit probate propofit» 5 j. vni* 
uofalifiimam, quam conftruximus in opere noftro 
fexaginta problematum Ccomerricorum >qtiam de- 
duximus ibidem e* varijs Archimedis do&rinis. 
•JNunc fuppofita quadam peculiari dodrina Archi- 
medis, quxvtique eft geometris valde nota , multa 
particularia circa dimenfionem , & centra g auitatis 
particulari! m folidorum indagabimus . Quod au- 
rem fuppenemus, & ex cuius prarmiflione reliqua_» 
hauriemus, eft cylindrum circumfcriprurnfphacrar. 
Vel fph?roicbefietius fefquiaitepum. Vcluricylin- 
drum circumscriptum cono fore cius triplum. His 
ila bi 1 i 1 1$, probab i m us p ropofi t. j 3. fexa g iota proble- 
matum geometricorum, que talis eft. 


PRO- 

* 


Digitized by Google 


» 


Pars Prtm a. 
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PROPOSITIO LXXVII- 

.. * r • » . ^ 

^aoMet conoidesparatolicum^el byperbolscum, queUbu 
prtuffpbw, rvcl fphproidis , & etiam conus ,funt ad 
conum fuper eadem bap & circa eandem dtametrum cum 
tpfis (f ec ta diametro Infartam , g/ ordinatim ex puncto 
f Idioms applicata tinea J ~ot quadratum ordinatim appli- 
cat* t cum quadrato portionis empte m ordinatim applicat* 
intercept? interpunctum dtuiftonis , 0» latus coni , ad du- 
plum quadratum huius intercepte . 
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Accejfonis ad Stemmftr.^f Siccat, 


S Vpponamus ergo AGBC, rcmiportioncmcireil- 
li T 4c€llkip0s r velfctiiipasr^)ohrn>& femihyperbo- 
Jam , cum triangulo B A C , (ibi infcripro rouri cir- 
ca B C. Aiofcrlidum gertittim fore ad conum fibi in- ' 
fcriptumcx ABC (fetfa B C, in k, b (aiiam,& or- 
dinarim applicata Gk) vcqd&dfata GK, KH, ad 
duplum quadratum H K. Quod enim ift corio /it ip- 
fe ad feipfum , vt duplum quadratum H k , ad idem 
duplum quadratum, pudet prontinciare . in reliquit 
firfph$ra, vel fph?roides e* BOC. e* projpcfir,© j . 
aequalis excefluifolidi fupra conum fibi inlcnptam. 
Quoniam cylindrus ipfi circumfcriptuseft fphxra:, 
vel fphjroidisrcfquitlter : erit adipfam vt quadra- 
tum O k, f t n differenria quadratorum G k . K H ( cx 
Iiy pothefi aqualis quadrato O k ) ad duas tertias ta- 
lis quadrati Ok ; feu differentia? quadratorum Gk, 
K H. Ergofphxpa', velfphu;roidcs, velexcclTus fo- 
lidi ex A G BC , fupra conum et A E C, erit ad ta- 
kmconum, vtduat tertia: differentia: quadratorum 
Gk, kH, ad tiienrem quadrati AC. Nempe ve 
tota differentia quadratorum Gk, K H, ad tnentem 
cum fextance quadrati • A C . Nempe ad dimidium 
quadrati AC. Nempe addho quadrata H k, quia 
Hk, dimidia AC. Erit eigo componendo, foli- 
dumex AGI3C, ad conum fibi inferipttim, vtqua- 
d.ata Gk, KH, ad duplum quadratum Hk-.- 
Quod &o 


SCHO- 

« N 
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P*n Pnmt. 



S CHOLIVM' • 

i . It. i. i . ■ ... * *«. ? . !. .! ti ■ • : . , 

Tx hae propofit. Tuo modo probata in propofir, 
j 3. icxagmca problematum geometrico, um, & ex 
quadam dodirina pariter fu o modo dcdu<2a in pro- 
poiit.46. Mifcell. Hyperb. quat affirmat, quod t en- 
trum grauiratis excefllis folidi ex AG B C, ftin a ’ 
conumex A BC, erit K, medium punctum liCj 
quampoftea in fchol. x. propolit. 04. huius primae 

J>1£~ 
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* 1 9 Accejjioms ad Steriwt. Mecart. 

parcis deduximus vniuerfalrter manifeftauimus j rt 
propofic. 47. citat. Mifcclf. Hypcrb. Quod centrum 
grauitacis cuiuslibet folrdi ex AG8C, femipor- 
rionecirculi, & ellrjkis , femiparabola quadratica 
vel iemih/pcrbola.roracis circa B C, fic fecabic BC 
vrparscenn/nans ad B, fic ad reliquam »vccr ndra» 
tum G K, ordinatio» apptrcr 3 t£ a meJio puu&o K, 
ipfius BC, vnsjfiqj duploquaduto -HX, a j qui . 
drarunr G K 7 . ^xdrdUdod>rimsgert8faIibus^cdu- 
tfis a nobis peculiari methodo, dedgeermrrTeliqua 
praedirorum folidorum particularia . Nempe pri- 


pROPosmo' Lxxviii 

Cylindrus circumferimus conoidi psrabolico 1 quadrat tat efl 
e us duplus , . ’ * 


S Vpponamus omnia qua? fupra, & A G B C, efit* 
femiparabolamr quadracieam rotatam cum re - 
r an gulo PC r fibi circurti fcripco circa B C . Dico 
cylindrum duplum foreconoidis. Nam in ipfo,q.ia- 
dratumex G K, eft fu bdupUim quadrati AC, licu- 
ti k B y cft fubdupla BC, Cumvero 1« quadratum 
H R,. fubquadruplum quadrati AC. £rit quadra- 
tum G£, duplum quadrari tfk. Cumverdfirco- 
noides ad conum cx A BC,vt quadratum GK ;C u«rt 
quadrato' H k, ad duplum quadratum H k; nempe 
in ratione fcfquialceta. £ru conoidea ad c/Iinurum 


Digitized by Google 



»&*.>*. i Part P?hn4t ; 

ex PC, triplum coni , in ratione fubdupla* Q^iar* 
petet propofit. 

i* .• • . 

PROPOSITIO JLXXIX- 

Centrum grauiratis concidis parahltci quudrntict , (ic JiuL 
dit einj fixtm njt pArsud •vertutm Jit ad reUquum *vt 
% Ad i. 

. \'i ^ ‘ . 

*% •• . t *, • 

' M 4 « *•*••• • • 
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Nam 
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, *.«/ . ■?[ . • r ;• , ... x? 

Am iri cohoide parabolico » quadratura C k, 
cura duobus quadratis (nempe quacuor 
quadrata H.K) funt ad quadratura G*» fcii ad du- 
plum quachitum H*, in ratione dupla. " ‘ 


N 


u.t. 


PROPOSITIO LXXX. 


Cylindrus c ircum fer tptus conotdt hyperb liet , e fl ad ipfum , 
ut compofta ex axi , Cn ex latere tranfuerfo , ad dtmt» 
diam Uteris tranfuerf o una cum triente axis . 


C Onoidishypcrholicicx AGBC, fir diameter 
tranfuerfa M B. Nam, quoniam conoideseft 
ad conii v>, vi quadratum G K , mmquadrato H K ,ad 
duplum quadratum H 1 ^. Erit concides ad cylin- 
drum, vt idem antetedensadfex quadrata H K . Et 
ccnuertcndo, erit cylindrus ad conoides, vtfexqua- 
diata H k, fcu fcfquialterum quadrati A C, ad qua- 
d ratum G K , vna curri quadrato H K j nempe Vna cum 
quadi ante quadrati AC. Cum vei 6. Et quadratura 
A C, adquadiatum C K , vtredangulum MCB, ad 
rc&ang lum M K B; ?rit etiam fefquialtcrum qua- 
drati aC, ad quadratum G K , cum quadrante qua- 
drari AC, vt rcchinguli MCB, fcfquialterum, ad 
re&ar.g Ium M v B, vna cum quadrante reftanguli 
MCB. P hio fcfquialterum re&anguli MCB.clfc 
aquale lex quadiatis B K , & tribu reSangilis 
M : nempe tribu» redangulis fub M C, & B k . 

Et 
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It pariter re^anguluni M K B, cum quadrante re* 
dtanguli M C B, ©ft aequale rettangulo fubcompofi- 
ta ex M K , ex k B, & ex beflfe M B, & fub B K , Ergo 
cylindrus erit ad conoides mriplatn re&angalum 
fub M C, in BK^ adTetfangufutn fub eadem B K , & 
it,b didta compofica , , Nempe ( propter eandem al-t 
titudincm . B*v) vc tripla M 9* ad compofitam ex 
B, & ex di miti ia Ai Nempe vc .BC, 

ad dimidiam M B , tum mune B C . Quod ^c. . 

’ ■ v ■ * ’ . ~ * » ■ 
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PROPOSITIO LXXXI. 

i % 

Centrum gravitatis conoidis hyperbohci Jic duidit tpfius dia - 
metrum , <ut pars terminas ad <uerthem fit adrehepuam, 
'Ut compojita ex diametro tranfuerfa , & ex fubfefqm- 
tertia axis , ad dimidium lateris tranfuerjt , cum quarta 
parte axis: 


N Amci mpars ad B, firadparremad C, vrq «a- 
d.atupi G K ,<sum duplo quadrato H K , ftu 
cum dimidio quadrati AC, ad quadratum G K . 
Nempe, vc recta ngulum M k B,cum dimidio teSan- 
guli MOB, a d’uC't 'angulum M^B. Nempe vtdu- 
pium redangulum JM*-B, tum quadrato adre- 
tfanguium M k B . Nempe rt compofita ex dupla 
M & tx k B » arf M k . Erit etiam pars ad B, ad 
partem ad C, vt M k, cum dimidia k B; ad dimi- 
diam M K . Nempe vt MBjCumfubfefquitertia BC, 
ad diftfidiarrt MiB a cuni diu.idia Bkj k&cum qua- 
drante BC. >. ; ' n ' 


PROPOSITIO LXXXII- 


Si JG BCy fit qualibet femiportio Circulty dubia B A, 

• dtwfique 7? C> bifariam tn K, /itduSla K.HG, pa- 
rallela aC. Dua tertia quadratorum GK, JCH, 
erunt f quales dimidio quadrati AC, & fextanti qua- 
drati C B, 

e ■ X * t % 

' " Nam 
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N Am quadratum GK, aequatur rc£hngulo 
LK B j feu LKC. f ct j i_Ck, cum quadiato 
CK, Quadratum Hk, eftrtquale quadranti quadra- 
ti A C; feu rc&anguli L CB:nempe dimidio rectan- 
guli LCk . Ergo quadrata GK,KH, erunt aequalia 
rectaOgulo LC k j eius dimidio, &quadraco C K - 
Quare duae tertiae quadratorum Gk,kh, erunt a- 
quales retfangulo LC 1 ;feu dimidio quadrato AC; 

duabus tertijs quadrati C k } fc u fexcanci quadrati 
CB. Quod&c. ' • * 

Gg i PRO- 
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;■ Acceffionis ai Suritmet, & Mecan, 

PROPOSITIO LXXXIJf. 

Cylindrus circum fcrtpitss^o ntoni fihara , efiadtpfkm t -vt 
quadruum ra iij fu -c pa/is , ad dimidium quadrati radq 
bafis portionis fun a u*m fextante quadrati axis, 

%*■ s 

# ^ * *-**■ ,* - ^ ’- fc ma - - 1 J "» ^ jj 

S ic B L, diaqjeter:{^h*rae. Q toniam portio eft 
adconiineSTA B C, yt quadrari G K , &H, ai 
duplum quadratum H* ? fcu id dimidiumcj jadraci 
AC. Frit portio ici cylindrum < xliuis radius bafis 
A C, qui eft tripius cp ji, vr idem antecedens ad fe£- 
q jialtcrum quadrari A C, Nempe vt horum fubfef- 
quialtera. Ntmirum*ej{ 'propotit-anceced. vt dimi- 
dium quadrati A C> vn& cum fextante quad.ati CB. 
ad quadratum C A. Sed cylindrus rad j CA> eft ad 
cylindrum circumfcriptuiti portioni » vt q ladratuiit 
AC, ad quadratum dadtj bafis cylindri. Q iai e c* 
arqu.di, & conuertendo, erit cylindrus portioni cif- 
cu nicriptus adipiam , vt quadratum radijbafa cy^ 
findei, ad dimidium qqadiati A C, vpa cum fi xtante 
quadrati CB. , \ u . 'j 


SCHOLIVM, 


• i , . i • m , » % ; 

Ex progrtflu autem demanftracionis* ac ex circtflt 
natura deducetur* quod cy I inditus fuper eadem ba i 
cum portione» vej.circumfcnptu> portioni non mji, 
ionheidifphxno» erit ad iplam, vc y,C* radius redi* 
. . i - ‘ qu«« 


4» 
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ejuar porrion^, ad Tui Vi nidiam, vna cum fextante 
& C. Q.jod cum nimis fit obuium , non retardabit 
4}iiin ad alia procedamus * ... • ... 


PROPOSITIO LXXXIV. 



Cy\' ndrus circum feriatus partiam fpljaroidts y eji ad ipfam , 
njt quadratum rad j bafts cylmirt , ad fext autem qtta- 
drdti rad / bafis port.oms , mna cum duabus tcf tijs qua- 

J ' Arx- 
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ijS Acctffionis ad Sterinmttr. , ‘Mecan, 

drati linea ordinat im applicate fecantis aximptriit- 

ms bifariam. 

N Am pondo eflt 'cylindrum triplum coni c t 
A B C, vr quadrata G k , k H, ad fextuplum 
quadrati H k ; nempe ad fefqaialtcruiti quadrati 
AC: nempe vt fubfcfquialtera quadratorum G K , 
K H, ad quadnidum A C* Hiccylrndrus eftad cylin- 
drumtifcumftripfum j vCquadratum A C, ad qua- 
dratum radiycirctfmfcripci. Ergo e* a?quali , & con- 
uertendo, erit^ cylindrus circum fcriptus, adipfarw 
portionem, vt quadrarum radi j fu* bafis , ad fubfcf- 
quialterum quadtafoTuitrG k # k H. Sed quoniam 
quadratum H k , eft quadrans quadrati AC, cius 
fubfcfquialcerutn erit vtta fexta quadrati AC. Qui* 

re patet propofitum. • 

» L. 

- # 

SCHOLIVM, 

Sed harc propofitio potuiflet aliter proponi ^di- 
cendo nimirum, efife cylindrum ad portionem, vr re- 
tfangulum fub partibus LB, correlpondentibus 
radi) bafis cylindri j nimi rum fi portio non fi t maior 
hemifphjeroide, vtrc&angulum L CB; fidit maior, 
vt quadi a tum dimidiat BL, ad re&angulum LC k > 
vna cum fexrante quadrati C B. Ex quibus deduce- 
tur, quod cylindrus fuper eadem blifi eum portio- 
ne, ci it ad rpi'am,vt LC, ad fui dimidiam, cum fee- 
tance CB. Hauriat hxcle^or proprio marce. 

l J Ko- 
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PROPOSITIO LXXXy. } 

* ’ ‘ ^ ■ - . '/ * 

Ckutrum. grani tatis portionis fpktra > *z>el fijbprtidis fic di*' 
io mdtt mx/m ; njt pars’ Ad 'vnttctm fit adrcliquam t *vt 
; fi* druplus axia rehijkA portionis , <vn* fum.Axi porti #. 

ad axm portioni a > •vua tum d» pt» axi rdifat pom 
-• $ton>{. • 

? ' * * 

‘ t • ■ ;n>. v' • ■ . 



Cima 



i a 6 Jeceffttnis ad Sttrhmtt. Mtcan. 

G Vm enim iic pars ad B>ad partemad C»vtqoa- 
jdrltum C k ,;vna: cum duplo quadrato HK, 
(i u cum dimidio quadrati A C> ad quadratum C k. 
Niii\uunWrre&angiilaL K B*feu LkC> & 

ftii LkC. £t (cum propter 
t« miviurr^m aknadincm €k ) fim re&angula iic, 
ii<* fcv |d fe^Padj^Jui» L kC, vt dupla L C.cum Ck, 
ad Lk Frircriarrparsad B.ad partemad C, rt du- 
pla L C, cimCk,ad LK. Nempe vt harum dupla? ; 
icilicetvc quadrupla LC, cum CB, ad duplant LC, 
cum CD.Uuod&p; r 


PROPOSITIO LXXXVI- 

• « • •<*'*vr -y. . . ..v 

/i •• ^ •• 

Data w liHCath fahter preducr/i , quadratum compofita 

cx data cjito prodaSa ^ jit ad exctjfitm ipjius Jkpra qua- 
dratum data, m data proportione . , > i 

> 1 V . 1 n 

■'i,- v j 

[ u — [ J ; 


A B C 

i A r ] 


! g J 
i 1 

Data 
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D Ata linea fit AB, & data ratio fit quam habet 
DE, ad EF. Oportet taliter producere 
A *, in C, vt quadrarum A C, fitad exceflum iphu$ 
fupra quadratum A®, vt DE, ad EF. 

Fiat vt ED, ad DF, fic BA, ad G, &mter 
B A, G, fit media proportionalis H, & fiat vt H, ad 
AB, fic AB, ad AC. Dico A C , efle quapGcam_. . 
Nam cum H , fit media inter G , & AB , erit vt G, 
ad AB, fic quadratum H, ad quadratum AB. Sed 
fupra fa&um fuit ED, ad DF, vt BA > a ^ 
vndeeftconuertendo, DF, ad DE, vt G, ad A . 
Ergo erit etiam vt DF, ad DE, fic quadratum H, 
ad quadratum A B . Sed quoniam tres H, A B, A C, 
funt continue proportionales, vnde cft vt quadra- 
tum H, ad, quadratum AB, fic quadratum A B, ad 
quadratum A C . Ergo erit etiam vt D F» ad D fi, 
fic quadratum AB, ad quadratum AC. Quare 
conuertcndo,& per conucrfionem rationis, erit DE, 
ad EF, vt quadratum AC, ad exceffum lui fu- 
■ pra quadratum AB. Faftpm eft ergo &c- Quod 
ikc. 


: SCHOLIVM- 

Oftendimus in fchol.2- pr©pofit>64* quod vniucr- 
. faliter fi in quolibet conoide hyperbojico ex reuolu- 
• tione fiemibyperbol* A1BD, circa axim BD, fic in- 
feriptus conus ax triangulo A BD, centrum* graui- 
tatis cxceffus conoidis fupra conum cflet medium 



M* Jkcejjionts ad St erUmetr.fy tMeca*. 
pundum BD. Pariter manif ftauimus in fcfiol.praT 
rofit.ao. Mifcell. Hyperbol qtiod fi F, fit centrum 

hjtperbolargeniuicisconoidis,& FG, e iusafymptoy 
tus,& inrclligirAus conum ex triangulo GFO,cum 
eiusfcgmcr.toex Gk B l>, manifeftauimus inquam, 
'centrum grauicans excefTus fi ufti conici ex Gk BD, 
Fipra conoidesex A I BD, tflt* medium pun&um 
B D. Ex his ergo liet kitagnofcere, centrum graui- 
tatisexceffus frufti conici fupra conum ex triangu- 
lo ABD, inferiptum in tonoide efTe medium-, 
putidum ipfitts .BD. S edhoc, cnmalijsnon initi- 
cundis flarim apparebunt, ex antecedent. propofi- 
uone^. 

, i 

':*•** . . f , . 

PROPOSITIO LXXXVII- 

tunhoc fchemate H D, /icetur ln forum in C f duc a. 

tur CElHy parallela G D , qua fic producatur ad 
L, wt CL , pofsit differentum quadratorum HC , 
CE y (s > C B , [ic producatur ad O y ut Jit quadratum 
C 0> ad differentum quadratorum CO , C B, ut dif- 
fer entia quadrat orum H C , (jE y addffrentiam qu *. 
dr at orum HC, CI, ($; /mi axibus CO i CL,fitfe- 
melhpfit uelfemiar culus OLM/& a punitis B t D , 
ducantur B N, Dp y ordmatm applicat f . Solidum tx 
quadrilatere GK B A» reuoluto Crrcs BD y esifqua- 
letarnfuundum totum, quam fecundum partes proportio, 
nales figmenta fpbproidis y uelffbprqorf ex reuoiutant 
Ttd^LPD, area BD, 

Quo- 
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Q Voniam enimeft exconftru&ione, quadratura 
C O, fcu retfangulum MCO, ad differen- 
tiam quadratorum C O, C B, fcu ad re&angulutn 
MBO, vt differentia quadratorum H C, C E, ad 
differentiam quadratorum H C , C l . Et ve rcclan- 
gulum M C Q, aJ redUngulum M BO, tic quadra- 
tura CL, £<1 quadratpn? B N Ergo vt quadratum 
C L, ad quadratum BN, fic dift.rencia quadraro- 
tuoi H C, C E, ad differentiam quadratorum H C, 
1 I. £c permutando. Sed quadratum CL,arq li- 
turat conftru^iotie,d]ff.Tentiar quadratorum H C f 
C£< Ergo etiam quadratum B N, xquabiturdir- 
ferencix quadratorum HC, C|. Ducatur N P, vc 
fun ptoin B D, quolibet puncto T, per ipfum tiaa- 

Hb 2 feai 


tm trwA- * 

i » 





»*£4 AcceffUnis ad Sttmmet. (r Mec*n» 
feac QX, parallela HL, fecans omnia vcinfche- 
mace. Quoniam*; differentia quadratorum QT, 
TR, eft «qualis differenri* quadratorum H€,CJ, 
quia ex ». coni. prppofifc. io. ambas aequales quadra- 
to KBr& differentia quadratorum HC,Cl,ofteB- 
fa fuit aequalis quadraro B N Ergo etiam differen- 
tia quadratorum Q TV T R, erit arqnalis qaadrato 
®N, feii TV» $ed cum fit quadratum LC, ad 
quadratum XT> vt reftangulum MCO, ad re- 
tfanguFum M T O: 8 c ad quadratum B N, &u T V, 
vt ad rectangulam MBQ. Erit quadratum I.C # 
ad differentiam quadratorum XT, TV, vt re&an- 
gulum MCO, ad differentiam re&angulorum.»' 
M T O, MB O: rtempe ad redbngulum DT* . Sed 
pariter cum fit perconuerfionem rationis, quadra- 
tum C L, ad exceflum ipfias fupra quadratum &Ny 
fcu CZ,- vtrc&anguluW MGG, ad exccfium ipfias 
fupra rcctangulum M BO .* rtempe ad quadratum: 
B-G, feuad re&anguluirt DGB. EteonuertCndo* 
fit differentia quadratorum LC, CZ, ad quadra- 
tum C L, vtrectangulum DC»,,ad redangulum 
MCO. Erit ex aquali r differentia quadratorum 
C l, CZ, addiffcrentiain quadratorum X T, T V, 
vt reftangulum DCBy ad rectangulum DTB* 
Nempe ex propofit.64. vt differentia quadratorum 
] C, CE, ad differentiam quadratorum R-T r TS. 
Et permutando. Sed differentia quadratorum 1 C, 
C E, ell aequalis differenti* quadratorum L C, c Z. 
Quare etiam differentia quadratorum R T, TS> eric 

*qua : 
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«qualisdiffereitiasquadratoruM XT, TV. Qua- 
re tota differentia quadratorum QT, TS, erit ae- 
qualis quadrato TX. Quare etiam armilla circu- 
laris ex QS* erit at qualis circulo radi/ TX. Ergo 
folidum ex quadrilacero aequale Tegmento fphaerx» 
vel fphseroidis ex B N l P D . Quod &c. 

SCHOLIVM- ; 

i • i i 

1 ■* - 

Tat et ergo qualiter centrum graui tatis folidi ex 
dicto quadrilatero fit medium punctum BD, fieuti 
eft etiam centrum grauitatis fruftifph:er£, velfphs- 
toidis • Item cum vniuerfaliter traditum fit in pro- 
pofit.8- qualiter afiignandum fit centrum grauitatis 

cuiuf- 
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%$6 AccejfUms 4/1 Sterttmet. Meet», 
cuiuslibet partioni* illius fegmenii, v.g. geniri et 
reuolntionc BNXT: modus ilJcrepcriendi dictum 
centrum grauiratfs idem erit cum modo norandi 
centrum grauiftlis folidfi e* quadrilarero Qk 
Alia aurem poterunt deduci>qu* lectori facildfpoo- 
te fc offerent. 

Tantummodo *dnoribimu*,<b!iduitte* O LM, 
epioddiiiniuf eflevel fph;ram # velfpha:roidc% e Ce 
fpheram folum quando folidum seq raJe exccffiif co- 
fioidis cx A l B O, fu pra conum er A B D, e/f fphjr- 
ia. Quod qua fldb accidcr^radifum '<S u Cipra Q iod 
vero tunc htfpkatra, rtonimucunde pau bit. Non ell: 
difficultas r quodin rali cadu, dictus exccffjsarquaruf 
fphrera: diametri B D, (tu! iph trar diametri * N P* 
Supponamus OM, aequrem fore in febemare fe- 
quentr BD> CE, ipfi fcC, OLB, rpl* BC0,*; 
CZ, N P, ipfis EO, G|Br&inrelIig^musioIidu(rit 
ABCOj ortum ct reuofutiohe BC U, circa B D* 
qjicd fit fc:iunrv pfano G K F, tranfelinteper GF, 
e edo B C D. Patuit m prqppfic j . pri.pirt.Mifccf. 
Geomef. folidum ex oFF, circa GF, efic wi 
fphafram , vel fphartotdes . Sphxra quando folidum 
A B C D, eft fphxra: fph$roidk quando t ff fph^Voi- 
des • Nec quando vnum elt fphfroides aliud poreft 
effe fph^ra . Appficerirui hgc ad rem qofframy& ci* 
re confpioietui- veritas affei ti .• 

■ "t ' ' . 1 ' J ' 

. i • i r 'T i V . 1 

! ’ t 

PRO 
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PROPOSITIO LXXXVIII. 
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St quf libet ftmibypei bola cum triangule fibi infcripta reti» 
tut circa fecundo >n contutatam diametrum « aAnnulus 
latus ex exceffu femibypoboa fupra triangulum , erit 
fjtta/ts tam fecundum totum , quam fecundum p artes pre- 
portionales fph?rf> <vel fpbprotdi, cums mnus axis eadem 
fecunda comugata dtamtttr » 

v ‘ • • *>i . » * * * ' * * • *- 



E Sto A B O C y qu$l ibet femihy perbola , cuius 
axis ABf bafis AC; centrum E; fecunda 

coniuaata diameter E F5 & fu fuper diametro EF, 

" ' femi- 


i 48 Jccejfttnh ti SterUmet. (fy Mecd h. 

femicireulus, vel femiellipfis EKF. Dicoannu- 
Ium ortum ex rcnoIutiOne B OCfc, circa £F, cflc 
aqualem tam fecundum totum, quam fecundum par- 
tes proportionales fphxrae , vel fphjroidi ex EkP, 
Sit E G,-afymptotus hyperbolae, & AD, redhn- 
gulum ei circum fcriptum . Quoniam quadratum.. 
C F, cft equalc tam quadrato F G, & exceffui fui 
fupra ipfum, quann quadrato F D, & exceffui fui fu- 
pra ipfum j erit quadratum FG, cum differentia 
quadratorum CF, FG, f quale quadraro FD, cum 
differentia quadratorum CF>FD, Sed ex **conic. 
propofit. 1 i.eft differentia quadratorum CF, F G, 
aqualis quadrata BB,ife& .DF. Ergo differentia 
quadratorum Cf> FO, erit f qualis quadrato GF. 
Eodcna padofumptoin E F, arbitrario pundo I, 
&ada Ole, parallela ' CF, fccante omnia prout in 
diagrammate, ijfdem principi; softendetur differen- 
tiam quadratorum O I, I Q , squatern forequadra- 
to Pl. fx quibus facile deducetur anhulum ex tri- 
lineo mixto C O B D , { rotato circa E F , aequalem 
fore tam fecundum totam, quam fecundum partes 
propoi tionalei cono orto ex triangulo G E F, pari- 
ter rotato circa EF. Qux omnia etiam fune dedu- 
da in propofit. 18. Mifcell- Hyperbolici . Tunc 
non eft difficultas , quod fi C B , F E , producantur 
ad partes BE, concurrent, & triangulum confti- 
tuent. Vnde cerrum cft, quodfiintcIiigaraK rotari 
trapeiium C B E F, circa E F, ’& fruftum conicum 
indt genitum fccari per B D, femiplano erecto ipfi 

rra- 
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trapezio i &ex hoc femipianoptfttcr rotato clica^ 
B D, genera ri folidum rqcundum* quod cx propoiic, 
j. primae parr. Mifccll- Geom«ricj » erit squale qjot 
fjtcundum t9pum,quMn fecundum partes proportio- 
nales annulo lato ex triangulo C B D , ciato circa 
B Fj certum inquam eft ex pnm. coftic propoli 1. 1 j. 
didum foiiduwfptyqdy^^ BX>, clfc co- 

noidea typer bolici# . >< cuf tjs rittius mus; poterit 
quadratum arauale differenti* quadratorum CF, 
F D : ac proinde tale quadrarum arquabicur quadra- 
to: GF; & conus ex G B F, erit idem cum cono in- 
feripeo in iljo conoidc hyperbolifp $it ergo C L- 
£ F , illa fcmihyperbola ex cuius gyratioqe circa 
£ F , oriatur eonoidgs illud , quod aquatur tam fe* 

1 i cun- 



Mo Meun. 

eundum cotum, quam fecundumpartes proportio- 
nales annulo lato ex reuolutione trianguli CB D, 
circa EF. Cum conus ex triangulo G fi P, fit {qua- 
lis tam -fecundum totum , ^uam fecundum paftcs 
proportionales annulo exscrilineo mixto COB&: 
etiam reliquit exceflusvconoidiscx GLRF, fqpra 
diAum conum, critsequal» tam fecundum tettsu, 
quam fecundum partes ^proportionales annulo ex 
reuolutione fcO B C. Sed-cxceflus conoidis ex pro- 
pofit.65 . eft «qualis fphzrJr,tcr^hzroidkliametri 
£ F ; Ergo criara didas aunnlus erit «qualis diiftje 

fpharrJeyy ei fph aeroidi . Quod cratoftcndendtttu. 

■ » 

SCHOLIVM I- 

- ‘SedqiHHidfe 1 }|< FyfltifemkirculUj , -vel femidlli- 
pfssy & cUiiM?natur*,ignora!*ius vfque modo . Quod 
raiuen facile ag n o fcC tu r ex prtfp. 75 . E ric eflmi fp%- 




j - lirfph^rp. Sph^rbides iero , quando equalisf^tee- 

concorrNUibus in pun&o, quod erit centrum Itmi- 
- hypobol* 1 G L E F , erit diflferentra quadratorum 
GF, FD (ncmpe quadratum G F) ad quadratura 
• ©F, vtcompofica ei ©F, & cx duplicata intercepta 
inter >£,- ^c^pun^umconebrfujrc^anwn Cfc, EF, 
-ad hanc duplam interceptam . Etft fphzroides, ru- 
fius minor a*is EF, quando differentia quadra»- 
tum C F, F D;Critad quadratam *PE$ itt maiori in- 

‘ tione. 
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tione, quam illi compofiuad illa» duplicium. Erit 
tandem fphacroides, cuius maior axis E F , quando 
in minori ratione. 


. SCHOLIVM IL 

' . v ... • s 

• ... *'. .*’»• I i • • , ‘ 

Comergoannulueex CBOC, fic squalis di&* 
fph*rs,veifph$roidi, Sccuinipfa proportionali ter 
analogus: pacet i . v. g. medium pun&um E F, eflc 
centrum guuitatis di&i annuli . 

Pariter centrum grauitatis partisannuli genita: ex 
HBO, fecare E 1, vt pars ad E > fie ad partem ad I, 
vt quadrupla FI, cum I£, ad duplam FI, cum 
JE. Item centrum partis ex HCO, diuidere FI, 

I» a v* 
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vt pars ad F, fit ad partem ad I , vt quadrupla E t, 
cum I F, ad duplam E f, cum IF. Quare fi f, erit 
medium puncta E F ^.CCOlMi^tattitatiSL illorunv 
fcgmentoriim aimuli fecabuac E I, I F, rcfpe&iuc,, 
vt partes termi*ataM E, & F* fipt ad partes termi- 
natas ad I, vt j-adfw 

Si verb iptelligamw annutum didum fecari 
afio plana paraHclo fdf: pxpropofit. J. feg men- 
ti intermedij ahnuli terminati idi&frplanis hab$- 
biosqs in correfipondenti parte a*is £r f centrum 
grauit^tis. 

PROPOSITIO LXXXIX’ 


% - , 

Sf M ftbemtte fttpra fifito jfittk E F» Vifariam tn f % ftdu- 
Efd H 1, pofaJleU CVj A E y qu* fic producatur dd Ki 
rvt quadratur» K /, fit aquale differehtld quadratarum 
fify tP,& t E, fic producatur ad L, <-yt quadratum 
lL y fit ad er(ee fiunt ipfius fupra quadratum /E , <z/t 
differentia quadratarum H!> IPt ad differentiam qua- 
’ Aratorum 01, tP,& feni axibus cornuatis L / ? fK, 
inuematur femictr culter 3 *vtlfcmiclUpftt L JC M, tn qud 
fintduB * E K E R, parallela 1K . Erit annutus ex' 
quadrtlatero C B EO y redoluit circa E f aqualis t diri 
fecundum totum , quam fecundum partes proportionales, 
fegntento fpharx^elfpharoidffe^ E NK RF, revoluta 
arca eandem EF. 


K • ' 
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e ^f»€nim fit fejrpotfiefijdifTerentja quidrato- 
tuttj HF, IP » ad differentiam quadratorum 
Ol, IP (nempe ad quadratum B E, ej ?qua!ecx a. 
CO»i«.pK>p©fir. 1 1 . * vt quadratum I L, fcii rea«i- 
gulum M i L, ad different iamquad ratorum I L, I E, 
fcilicet ad lcdhngulum M E L ; & vt rectangulum 
M i L» ad rectangulum M E L , ijc quadratum K f, 
ad quadratum EN. Erit etiam vc differentia qua- 
dratorum HI, I P, ad quadratum BE, ficquadia- 
tqm Ik, ad quadratum E N . Et permutando- Sed 
c* cofiftrudione, cft^eronua quadratorum HI, 
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IP,f qui! is quadrato Ik. Ergo etiam qaadratt B E, 
EN, erunt aqualia . Sic deducemus differentiam 
quadratorum; C F, F G, que pariter aquatur quadra- 
to BEjgquaifcm fore quadrato. PR. Ducatur NJU. 
qu? erit, parallela LM, It fumprain EF, quolibet 
alio-punfto X, ducatur QZ, parallela H K, fecanst 
omnia vt apparet. Differentia quadratorum Hf,IP* 
aquatu rtqaadrato I k. Difforeatia quadratorum O I„ 
IP; aquatur cyiadrato EN; fH EV. IrjodifFeren-* 
tia quadratorum HI, IO, aquabitur differentias: 
quadratorum* K f, IV. Parircr differentia quadra- 
torum QX.XS, aquabitur differenti* quadratorum^ 
Z X, X Y. Natttdiciuu- ex.propofit:anrx(reuiiffcten> 
tiam quadratorum HI, IO, ad differentiam quadra- 
torum QX, XS, vt reflangulum FI E, ad rc&an- 
gulum fXE. Sed eft etiam (& probabitur ad mo- 
dum propofit. 87, ) vt rc&angulum F I E, ad rc&an- 
gnlum FXE, fic differentia quadratorum kl, IV, 
ad differentiam quadratorum ZX, X Y. Ergo erit 
etiam vt differentia quadratorum HI, IO, ad diffe- 
rentiam quadratorum' QX.XSvfic differentia qua- 
dratorum KI, I V, ad differentiam quadratorum 
ZX, XY. Et permutando . Sed differentia? quadra- 
torum HI, IO, & kf, IV, funt oftenfac aquales. E r go 
etiam differentia? quadratorum QX, X S;Z X, X Y, 
eruor squales . Sed pariter differentia quadratorum • 
SX,X r, eft squalis quadrato XY. E r go tota diffe- 
rentia quadfatorurA QX, XT,erit$quaIisquadraco 
XZ. Etirmilla cifCllUrisPOi QT, Cire* EP^tit $qu&- 
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flis circulo radi; XZ. Et hoc vbicunquc fumatur 
punctum X. Ergo patebit totum annulum ex qua- 
drilatcro CBEG, aqualem fore fegmentocx EN- 
kRF, rcuolutocirca E E, & hoc tam fecundum to- 
tum , quam fecundum parces proportionales . Quod 
ieo 



r : ^ • 

SCHOLIVM I- 

„ Centrum ergo grauiratia didi annuti erit me- 
dium punctum EF. Et ex prop. 8. conflabit qua- 
liter 
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'Accejfitds Sierkt&t. & Meem, 
liter inueniendum fit centrum grauitatis cuiuslibet 
cius Tegmenti etiam intermedij. 

Dixiroui autem L K M , cfle vel femicireulum 
vel fcmfelltpfim. Erit enim Temicircujus, quando an- 
nuitis ex C BO C, erit aequalis fpharr* . Scmiclliplis 
vcrbjquandofqualisTpkgroidi. A 

. . SCHOUVM II. 

In propofit. 2f . Mifcell. hyptrb.at jbfcbol. eiuf* 
dem oftendimus, quod annuitis litus in fellem. f±- 
quent. ex hyperbola A B C, rbuolura circa kM, 
cundam cofiiugatarp diamctrufti , cftprojtortioirali- 
ter a n alogus cu m parabola quadratfca A O C. Et in 
calce vlfimi fcholij , quod eft etiam proportionaliter 
analogus cum fplma, vel fphacroide, cuius vnus 
axis AC. Ex his ergo ledlor paruiflimo labore afle- 
quetur, quod fi retf angulo N B V, feit differentiae 
qaadrarorum N L» E B, fir aquile quadratura NO* 
iU intelligamus fcmiellipfim , fci fcmicirculirm^* 
AOCi aflequetur irtquam annuTumprarfatumtam 
fecundum totum, quam fecundum partes proportio* 
nalcs aequalem fore fphxrar, vei Tpharoidicx AOC, 
circa AC. 

Erit autem A O C, fcmicirculus quando NC, 
erit «qualis B L » SetnieHipjft verb, quaudo maior» 
aut mutor ; & illius naturae , qme facile cfi. agnofeibi- 
Jis . Ea his concinnabitur. 
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propositio xc. 

SI A'! C , pt ftmhyftrb«u (uwi ctatram E, tfym::*. 
tus R G y fecunda comugata fimidtameter EF, & la. 
ter a AE t CF , reiiangult fic producantur ad L, £, *vt 
E Ly fit aqualis A E, (fi? F aqualis BE. Et fit 
quadrans Circuit , W eUipfis EL$V. Anulus ex 
quadrilMe y o C Jt E G 3 reuoluto circa EF, erit * qua- 
lis tam fi eundum totum, quam fecundum partes propor- 
ttonaks figmenta fityar * , *vel fphxroidxs ex E LSF % 
rcuolutoyrca Ey, , * 

C Vmcnim A E, E L, fint «quales; circuli quo- 
ruiB 4 ^^m 4 cha m ctriernnt *qual«. Et pa- 
riter cum B E* FQ, fi ntarqnales retiam quadratum 
FQ, erit *qua]^ua<Jraco B E : nempeex2. conic« 
propofir. 1 1 . «Ertetcntia: quadratorum C F, F G. Et 
confcquelttr cisdulus radij F Q, erit «qualis ar- 
millx cap CCy circa- F£. Ducatur Q M, parallela 
EF. Cum em, fic «qualis FQ, feti BE; etiam 
quadrata B fc , E M, erunt aqualia. Cumque etiam 
quadrata eoe* A E, E L, fint aqualia: etiam diffe- 
rentia quadratorum A E, E|}> erit^qualisdifTcrcn- 
ti« quadrarorum E L, LM. Sumatur in EF, ad 
hbiturr puncliim I, pcrquoSrranfeat Hk, paralle- 
la ipfis Ai.) C Q, fccans crania prout confpicitur. 
Quoniam ca natura circuli, &cllipfij, eft vt quadri» 
W E L, ad quadruum F Q, fcu EM, fic quadra- 
tum 
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«mu E V, ad differentiam quadratorum fi V, E P. 
Ergo per eonuerfionem rationis > & conuertcndo, 
cmdrffrrentiaquadrat0rum ; EL* EM, ad quadra- 
tum EL, vt quadratum EF, ad quadratum; EV . 
Sed quadratum E L, eft ad quadratura J K, vt qua- 
dratum EV, ad differentiam quadratorum EV, 
EI. Ergo, ea xquali* erit diffcr^Bpa quadratorum i 
i. E , E Ml, ad quadratam I k,. vt quadraturi? E F, 

«d differentiam quadratorum EV, EI. Kurfuui 
«ft quadratum k t, ad quadratum FQ, ki* i X, vc 
differentia quadratorum EV, EI* ad differentiam 
quadratorum £V , E F. Et per cqnuerlton em ra- 
tionis eff quadratum J k» ad diffcrenriam quadrato- 
tuni k i , IX , vt differentia quadratorum £ V, E i* 

2 Kk * ad 
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ad excedam fui fupra differentiam quadratorunj 
£V, EF.- nempe ad differentiam quadratorum 
£ F, £1. Etikpra erat differentia quadratornm L E, 
E M, ad quadratum k I, n quadratum E F, ad diffe- 
rentiam quadratdrum EV, fila- Ergo rurfumex *- 
quali, erit differeritia quadratorum L E, EM, ad dif- 
ferentiam quadratorum kl t IX, vc quadratum E F, 
ad differentiam quadratorum EF, EI. Sed expro- 
pofit.xf. Mifcell.Hypei b.etiam diffcrcntfaquadri- 
torum A E, E B, eft ad differentiam quadratorum 
H I, I O, ve quadratum A C, ad differentiam quadra- 
torum AC,AH,feu EF»Et Quare vt differentia 
quadratorum LE, EM, ad differentiam quadrato- 
rum kI,IX,fic differentia A E, EB, addifferentiami 
HI, IO. Et permutando. Sed differentia A E, EBf, 
oftcnfa fuirfqualis differentiae L E M. Ergoetiani 
differentia H I, IO, erit aqualis differenti* E I, I X. 
Quare etiam afrmiUtf et k Xy circa E F, erir Aquali» 
armilla? Cx HO, circa EF. Cumque ex citat!, propo- 
fic. i i . lib.x. cOnic. fit differentia quadratorum ot 9 
1 P, aqualis quadrato B E, feu E M, feti I X; & con- 
fequenter armilla ex OP, circa EF# fit aequalis cin- 
culoradij |X. Erit etiam totaarmilfa ex Ji Py «qui* 
lis circtflo radij I K. Ef vbicunquefumaturpun&unji 
I. Ergo facili concludeturjtofum folidum ex quadri- 
lacero CAEG, rCuoloto circa EF, «quale fore 
praefato fegmento fpharrico, vel /pbafroidali , tam fe- 
cundum totum , quam fecundum partes proportio- 
nales. Quod&C* 

SCHO- 


‘'Ar/Anu» tfi 


v. 



SCHOUVM I- 

Centrum ergo grauitatis didi annuli,ficuti cuiuf- 
iibeteius fegnaenti,fi;cabit E F, vel eius partem cor- 
jrefpondcntem i vt fecatUr a centro grauitarif didi 

ti coS^ondemis * Hoc vero centrum aliquando in 
t>r6pofit.8. traditum fuit * Quod fi omnia intellige- 
tentur duplicata ad partes ALj nihilominus conti- 
nuaretur «qualitas, &c« . • ’• . , 

Brit autem fcgmentum fpnsera;, vel fphsroidis, 
quando foljdum aquale annuto ex CA B, circa EF* 

erit vel hemifphatrium, vel hcmifpb{roidcs • Quod 

qt»n- 
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quando ace i dat, explicatum fuit in fchol. t propofit. 
antcced. 



SCHOXIVM II 


In propofit. v€. prim- part. Mifcell. Geom. ofte». 
dimus,quod fi HAC>HDF, fintdu* femiparabo- 
Iz quadraticar aquales, nempe quarum idem fit latus 
re&um, in quibus fint ordinatim ad diametrum ap- 
plicatf HFC, DK, & fit rctf angulum MH, cuius 
MD, fitzquale DK: efle annulum ex qdadrilfttero 
mixto FEDkC, reuoluto circa D H, aequale tam fe- 
cundum totum, quam fecundum partes proportio- 
nales cylindro ex M H, pariter reuoluto circa D H* 
Nuncoftendctur, 


PROPOSITIO XCI 

$ in ij flem Jfmtparabolis ducatur DF, {£? feEEa bi furiam 
D H, i'i G, ordinatim applicetur GB> qup fic prodit- 
caturad L, r ut GL, pofft dtffxrentiam quadratorum 
BG , G /, € 5 r* G D, fic producatur ad P y nat qwudra- 
tum G^Vyjtt ad excitum /hir fkpra quadratum GD, 
njt differentia quadratorum B G, GI y addijfrrennum 
quadratorum &G, GE, feu nat quadratum L G, ad 
quadratum G0 y Cf femtaxibus L G y G c P y ftifemi- 
cmulits y njel fcmielhofis T* L * Erit frhdttm ex qtta~ 

dftl&tcwmixto D IF C K y reuoluto circa' DH, f qua- 
le tamptutidkvktotttm , quam Jhtmdum partr* propet*- 

ttona— 
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rcmluio cire* DH, 



>■ - ‘ - • " '*)•• I ’* ► 

yf T^Ec prepofitio fidlc probabitur ad normam 
.[“I fupcriorum . Nam ex citar. propofit.a5. in 
fchol.anteced. pate*dftFer«tati*squadjv6Nm CH, 
H F; & B C, G E, squales fore. Et ficdealijs, quia 
omnes Aquales eidem quadrato DIC. Itemttrcon- 
ftruftione patet quadrata M D, OG, S H, & reli- 
quarum in MH^du^arutnpftfaliekirttAi MD, ae- 
qualia 




JcceJjMtdJ Sttrkmtt. (fr Miam. 
qualia fore quadrato Dfc, fe« pr*di<»is differentes 
quadratorum, Vnde circuli radiorum M D, DK, 
erunt arquale» item circulus radi) SH, erkcqualis 
armill* prculari ea CF. Velati circulat ex LC 9 
eft xqual is arnaillar ea B I. Quod fi fu mpto in DH, 
quolibet punGo V, ducatur RZ, parallela SC, 
M K: facile conftabic circulum radij R V 9 squalem 
fore dfFcrcmiar quadratorum ZV, VX. Nam dif- 
ferentia quadratorum ZV 9 VY, eft squalis qua- 
drato T Vj ,& differentia quadratorum Y V,VX.p 
eft arqwalis di fferenti» quadratorum R V> VT, vt 
quilibet nullo negotio deducet . Ergo patet propo* 
fi cornu . / * / i 

« * ■ . . i 


; S c H o JU I V Mv 


Ceotrum ergo grauitatis annui i ex D I F C k, erit 
C, medium pun^um D H; ficuti ex propofit. 8. con- 
ftabic modus aperiendi centro» grauitatis fegmeo- 
ticuiuslibctdi&iannuli, * 

Sed cum in mentem yeniat peculiatis modus in- 
dagandi centrum grauitatis frufticonoidisparabo- 
bci quadra uci> npiumusipjfuni pm keere . Ploqu<*fr, 
.'i,'’. .'U * ' . :* i 


propositio xen. 




« M 


'\i ’ * / * i ' 


# • 


. +An*ulus tx qutdrilotero DJFCK, tB U conum tx 
■: > HDF % *vt quxdrAtum DK, atrui cum fexuntt quo* 
.*■, HF>4d t mutem quadrui HK fi 

Nam 
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N Am didus annulus diuiditur in annulum e* 
DEFC K> Icin exceflum conoidis ex HD- 
E F , iupra conum ex HDF. Annulus ex D E F- 
Ck, eft aequalis cylindro ex ^1H: vnd$ eftad co* 
num ex HDF> n quadratum MD, fejj Dk, ad 
trientem quadrati HF. Exceflus conoidis fupri^ 
conum , quia coni fubdu plus, cft ad conum, vc vn* 
fexca quadrati H F, ad trientem didi quadrati • Qua-* 
re totos didus annulus ad conum , vt quadrarunt 

LI DK, 


%C4 AccfJpowsdJSterkwir.& SUecau. 

D k , cum vna Texta quadrati H F> *d jrnin tertiam 
eiofdena quadrati HF. 

' pROPosmo xcm. 

Qentrum grauitatis fruHi cuiu/cunque couoidts paracolici 
quadratici Jic dividit axim eiufdem^tfars terminans 
ad minorem bafun. fit ad terminatam ad maiorem , <r/f 
duo quadrata radif maioris bafis 3 <xma cum quadrato ra - 
dij minoris bafis , ad dtfplum huius quadrati } <~vna cum 
quadr at « radij rr. aioris l/afis> - 

Qit centrum grauitatis diffi frufti ex H D k C, 
Djco.cflc D Ad. duplum quadratum 
HC, cum quadrato Dk, ad duplum quadratum 
D k , cpm quadrato HC. Natuintelligatur Tcmi- 
parabola H D E F, cuius axis D H> idem cum axi fru- 
fti , qui fit eiuTJcni lateris redi cum parabola , cuius 
H p ^ G> eft Tegmentum, qua: cum triangulo HDF, 
fibi infcripto rotetur circa HD. Sit Q* medium 
pundu.^ pfj 4 ^ptrum grauKawsexcefliisfruftief 
HP^C, fupra conum ex H D F, j8c V, fit centrum, 
grauitafisdidi coni . G V, pritquarta pars DH, & 
erit G fy, ad 9« V, yj conus ad jdi&um exceiTum ; * 
i^mpiexprqpofi^antcccd.VMriens quadrati HF, 
ad quadratum Dk, cum vna Texta quadrati HF. Ec j 
con)ponendo,erit GV,ad V£, vc vna tertia, cum 
vna Texta quadrati H F (nempe dimidium ipfius)vna 
c ^ m W^foD ^S^qyadratuni.P kj vaacum rna 
> 1 “ Id fexra 
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Cetti quadrati' H F. Quare D H, quadrupfa G V, etit 
a« V iv, vt qUadrtipJom quadrati D K,vna cum dupler 
quadrati H F, adqtfadratunf Dl% Vnacitmfextan- 
te quadrati HF. Sed DHf/effad H^/vrqua- 
druplum quadrati Dk, Vfia cum duplo quadrati 
H F-, ad quadratum Dk, vnacumdirnidiaquadra- 
ti "F- £rgoerk : DH, a d H^, {rmuf,tt quadra-' 
pium quadrati Dk, vna cum duplo quadrati HK y 
ad duplum quadrati Dk, Cnaeum dimidio, & cum 

Ll i vna 
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vna fext* quadrati HF.* nempe vna cum duabus ter- 
tijsquadrati HF. Q.iarediHidendo, erit D*, ad 
£H, vtduoquaduu Dk, cuqiquacuortertijs qua- 
drati Hf, ad duo quadrata D K, cum duabus ter- 
tijs quadrati H F. Nempe rt horum fefquialtera. 
Scilicet vt tria quadrata D K, vna cum duobus qua- 
draris HF, ad rria quadrata Dk, vna «um qua- 
drato HF. Sed quoniam quadrata Dk,HF,funt 
«qualia quadrato H C; vnde tria quadrata D K, 
eunt duobus quadratis HFy funt aqualia duobus 
quadratis & C, cum quadrato DK: & pariter tria 
quadrata D K % cum quadrato H F , funt aequalia 
quadrato’ ri C, cum duobus quadratis D K , £ r it g. 
tiam Dfc,ad &H, vtduoqdadraU HC cumqtia- 
draco Dk, ad duo quadrat* DK, cum quadrato 
H C. Qjo dicti* . - 

alite r. 

Sit G, medium pundhim D H, centrum grauiti-» 
tis, ex fchol. propofit.i6< prini, part- MifcelJ. Geom. 
exteifus iruiti conoidis fupra conoides ex HDEF, 
Et V, iic Centrum graoitatis didi Conoidis * Ergo fic 
G V, erit vna fext* D H, & ordine tertia ai bari* 6c 
H V, vna tertia H D,$quabituf ciufdem duabus fex- 
tis . Cum ergo G, iit centrum exceflus frufti fupri 
conoides, & V, centrum cortoidi^orifc G ad i* V t 
reciproci, vtconoidesadditfum exce/fumi nempe 
vt dimidium quadrati HF, ad quadrarum Ok (ell 

enim 
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enim di&us exceflfus aqualis cylindro ex MH, fcu 
cylindri cuius radius btfis 0kj conoidei fubdu- 
plum cylindri radij H F, libi circurafcripri. ) Et com- 
ponendo , erit G V> ad V *, n dimidium quadrati 
H F, vna cum quadrato D K ad quadratum D K . 
Quare pH,fextupla GV,eritad V*, rttriaqua- 
drata HF, cum fex quadraris Dk, ad quadratum 
D K. Sed cft etiam ad H V, vttria quadrata H F, 
cum fex quadratis Dk, ad vnum quadratum HF, 
com duobus quadraris Dk. Quare erit DH, ad 
H*, Tt tria quadrata HF, cura fex quadraris Dk, 
ad quadratum H F, cum tribus quadratis D K. Qua- 
re draidendo, erit D^,ad 9tH, vc duo quadrata 
H F, cum tribus quadratis D k, ad quadratum H F, 
cum tribus quadraris DH. Nempe rurfum,vt qua- 
drata duo H C,cum quadrato D K, ad duo quadrata 
Dk, cum quadrato HG Quod&c- 


SCHOLIVM. 

.. .. : .1 ‘i : ; 

Eximus Torricellius in lemmate ad propofit. $ r. 
Jib. i* de motu proiedtorum probat duasfemipara- 
bolas HAC, H D F, cflfe afymtoros . Hoc non mo- 
do velificatur de parabolis quadraticis, fed de qui- 
bufeunque , vt ftatira oftendemus prasmiflo fequen- 
ti lemmate. 


v . , . 

\ 1 3 PRO- 
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PROPOSITIO XCIV. 


m *r 


Sf D Ey fit mnior AB , O* ftntfeSx. in C> & 

Adhuc' DF, fit nfnitr AC exctfSus euiufcurtquc 
k fote B At is D E, fuprf fi/mlebf potefiAtim' DF? (it *w 
qualts exctjfui Jimilis poteflatts BA f fipri/sfhifevtpote^ 
flAtew A £ r E F, erit minor BC. 

* : : ' t ‘lU . . *• ' t> ■ .. J 


. < t. 

;V* 

J .it 
/ 


A- rr •; . C . f A’ 

f~ ; 1 * C »' ■ J u r .■ 


D 


F t E 


* f 1 1 • "I [II" Tft I I .irn [-~—J 

» • ^ , * , « * ^ , 


■: ' i 
i ■ <:• 


V . G. fi exceftusCubi E D’, fupra dibuhv DFy 
fic aequalis cxceffui cubf B A', fu pra cubum 
AC^erit E F, minor C B. Et fic iri ali/? poteftatibus. 
Non enim’ E F, poteftefle ?qu^Iis C B\ Quia cum 
exceflus poteftatis E Di fupri poteftatem D F, con- 
ftet et tot homogeneis fa&is' fub* partibus DE, cx 
quotfub'partib\»» A Bv cbnftat exceflus pote fiat iir 
B A, fupra poteftatem A Cj fi DF, eff niafor A C> 
& EF, Aqualis C B, homogendaftibpaptfibus DE, 
erunt maiora hombgenei$fobpatt4bus AB. Quorf 
eft conrra hjrpotfrebm . Quod multo magis conci u'- 
dereturfi EF, dTet maior C B. V.g. exceflus cubf 
E D, fupra cubum D F , fune cubus E F, cria fatfa eX 
£F, in quadratum 0F^$<c r iafaaafub DF, in qua- 

dra- 
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iratum E P. Pariter exceflus cubi B A,fupracubum 
A C, cft cubus B C, tria fub C B, in quadratum AC, 
& tria fub A Qin quadratum C B. Cum ergo, ex hy- 
pothefi,fit D F, maior A C,& F£, aequalis C B. Fa- 
€fo fub partibus E D, erunt maiora fate fub parti- 
bus A B * Et multo magis fi F E, fit maior C B- Sed 
cum fa&a fijb partibus D E, fine aqualia fate fub 
partibus A B- Erit E F, minor C B. 

PROPOSITIO XCV- 

HA C t fit par dola emufeunque gradus , & HD F,fit 
tiufdem gradus cum ipfa , ts* etiam ei f qualis . Ha erunt 
dfymptoti ; b«c e fi magis , magi/que accedentes imicern y 
ton tamen conuementes t 

A N 1 , fit latus rediunt vfriuique parabolae, in- 
uentuuj fecundum tradita in propofit. 49* 
Afifcell. Hyperbt Ducantur ordinatim applicata* ad 
diametrum GfiB*H F c< Quoniam poccfhs BG, 
$quaturfa<3ofub G A, &fubporeftate AN, vnius 
gradus inferioris poteftatis parabolae : & pariter po- 
te fias GEjjquatUrfatefub GD,& fub dicti pote- 
fiate AN. Brgo differentia poteftatum BG, GE, 
Aquabitur difterefitigfadiorum fub GD, &fub G A, 
indiitaril poteftatcm AN . Nempe fatto fub D A, 
in di^am poreftatcm aN, Nempe potefiati Dk, 
bjmogeriea:potcftatibus BG, GE. Eodcmmodo 
Cxceffus poteftatis C H, fupra poteftatem H F ,often- 
. detur 
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detur aqualis poteftati Dk. Et hoc oflenderetur 
de quibufeunque exce/fibus ordinatim applicata- 
rum. Cum ergo HC, iit maior GB,& H F , fit ma- 
ior GB| & differentia pote flatum CH, H F , fit ma- 
ior differentia poteftitum BG>GE: erit C F , minor 
EB. Quz etiam eb erit minor ,qub magis elongabi- 
tur ab ipfo D. Quare parabole feraper magis, magif- 
que accedent. 

Et nunquam concurrent, qui fi concurrerent in 
aliquo pun<2o puta in C,vt F , & C, efTenc idem pan- 
dum, tunc fafia fub H D, & H A, in illam pdteftatcm 
AN, eflcntequ alia. Quod vuque implicat. 

PRO- 
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PROPOSITIO XCVI 

Si ACD,ftt q»f1Attfimipttid*pUritu*,cims*xi» 
CD, & E BF» Jit tangens occurrens bafi D A, produ* 
ctain Ey & AD, fic producatur ad G> *vt quadra- 
Uni 7> G, pagit differentiam quadratorum E D, DA, 
O* «rJtnattm a f picati 3 H, at duSta H <?, mtelliga- 
tHUs iam /rufium conuum EEHD, quam trianru- 
.tum DHGyrounarca HD. Ent annulus ortus ex 
trdmeomxrn EBA, (qualis iam fecundum totum, 
qua i» fecundum partes proportionales cono ex DHG. 



I N triangulo enim E F D, eA quadratum E D, ad 
quadratum B H, V t quadratum DF >a4 l quadra- 
tum 
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tum F H< Quadratum BH, ad quadratum AD, 
ob par» Wlaip, it C^adC Pcnc^iTip* Viqjridjttum 
C H, ad re< 3 angulum D C H : nempe vtqiiadrupluw 
quadratum C H, feu quadratum F # (curt enim ex 
prini, coulcr propofit. fit FHf, dupla CK. qua- 
dratum FH, erit quadruplum qtfadrati CH jr ad 
quadrtiplum re&anguJum D C H . Erit cx «quali , 
quadratum E D, ad quadratum D A, vc quadratum 
D F,ad quadruplum rctfangulum D C H: nempe ad 
quadruplum reftangulum DHC, eum quadruplo 
quadrae» H C .• nempe ad d&pfunt recJangu/um^ 
D H f, eu m quadraro F H. Quare per conuetfioncm 
rationis» &conuerfcndo» erit differentia quadrato- 
rum ED,> D A, adquadrafum E D, v( quadratum 1 
D H, ad quadratum E>F. Tunc fumatur in Hf D,q uo d. 
libet pontum O, & ducatur I K O L, parallela E G. 
Eodem modo , quo fuSum eft fupra probabitur eltc 
quadratum EI>, ad quadrartim Ko, vt quadrarum 
E>F, addupfum re^ngulum O H F, cum quadrato 
H F. Sed elt idem quadratum E D, ad quadratum to- 
tum 1 0, vt quadratum D^, ad quadratum F O. Er- 
go idem quadratum ED, erit ad differentiam qua- 
dratorum I O; O fc, vt quadratum E>F, ad exccffum 
quadrati OF y fupra duo re&anguia OHF, cum 
quadrato HF: nempe ad quadratum OH. Eratau- 
tem fupra differentia quadratorum ED^Da» ad 
quadratum EI>, vt quadratam Dff ad quadratum 
E) F . Erit ergio erarquaii , differentia quadraro rmiii 
ED,D A»ad diff.*reatiamquadUtorum 10 , 016 , vi 

qua- 
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quadratum D H, ad quadratum H O; nempe vt qua- 
dratum L> G , ad quadratum O L . Quare etiam ar- 
milla ex E A> erit ad armillam ex IJt, vt circulus ra- 
dij D G, ad circulum radij OL. JEt permutando, 
Sed artoilla cx GA , & circulus r ad»; D G , funt ae- 
quales (quia ex hypothefi , differentia quadratorum* 
ED,E> A, & quadrarum PG, funt magnitudines «- 
quajes.J Ergo etiam armilla ex 1 K, erit a:qualis cir- 
culo radij OL. Et hocvbilibct. Ergo annulus erij: 
^equalisicona, Q(iod.Sc& • 

S C H O LI V M I* 

Facile ergo agnofeet geometra annulam, & co- 
nuc^ cfTe magnitudines proportioualirer analogas. 
Centrum ergo grauitati* annuli ficfecabit HL), vc 
fecatur a centro grau itatis coni . Niempc vt pars ad 
H , lit tripla partis ad P, Item cum jn QL>, pluri- 
bus vicibus traditum fit centrum grauitatis frufti 
conici cx D O L G ,* idem etiam erit centrum par- 
tis annuli cx quadrilatero mixto E 1 k A, 

SCHQLIVM It 

v I 

« • 

Licuit animaduertere in hucufquceplicatistradu 
difle nosquamplurimas menfuras, nota.fleque non 
pauca centra grauitatis fojidorum rotundorum ex fi- 
guris circa axim rotatis . Cumque quodlibet folj- 
dum rotundum fit proportionaliter analogumcunj 

trun- 
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trunco fmiftro cylindrici redi fuper femifigGra ge- 
nitrice folidi exiftentis, acrcfcdi plano diagonaliccr 
tranfeunte per lineam circa quam fit rotatio, &pet 
pundurn in latere; non modo horpm truncor» n om- 
nium habebimus cubationes } fed etiam centra *q»i- 
librij lpforum appenforum fecundum Jineam circa 
quam fit rotatio . Harc omnia intelligemur nullo I 
negotio ea alibi * & patfi m in alija noftris operibus a 
nobis traditis f 

Harcfunt , Benigne Lcdor, qu* odauo loco tibi 
proponimus percurrenda . Forfican aliis promulga- 
tis turpiora crpnt . Qnar qua fint fuftinc ea , rcluti 
& errores ipfius impreflionis , qui certe innumeri 
erunt . Quapropter numquam magis vice hac in* 
diguimus tua benignitate • Sj otium fuppedita- 
bitur , quo tamen & nunc , & forfitan in pofte* 
rum magis carcbimus, alia imprimenda curabimus , 
Vale» ' 
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